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PR^FATIO. 



CV M apttd nat dccretum effei Elementn 
Geometri* EttcUdaa juxta K CI. andrea 
TacqHcf ediiionem rccndcre, dcdt operam 
^B Mt ^uam emendatijjime, nec fine aHtianis 

^^ktrfjQnofiroTjţograţheQ ţrodirent. Atqntequidem 
^H £dii>o htcce TacijMeiiana, cjuam haud immento ele- 
^Hnnttdimain vocttt nojîra profeffiems Pater CI.Bar- 
^MnviHJ ; pra aliis mihi fimper vifa efi, (ţr explicandi 
^fjMilitate, t^ demoHJirândi perfpkuiiate reb^uUpal- 
H* mam praripuife. Neque Âltam fuiffe DoHiornm de 
W t^dem fententiam PuilicHS Geometrarum ufits fua- 
dert videtur, fix aliam eiiim ElementQmm EhcU- 
daorum formam ftptHS imprejfam, am mambusfre- 
qtteniîMS triiar/f videre licet. Quia (^ illa a>fotji»c 
tul acctitandam hauc pra reliijuii ediiionem, qnam 
integram hic damus, animos addideruHt, quad e^pra- 
cigna ^tchimtdis, Geemeira plane fitmmi, de Sphara, 
Cont, ai^ue Cjliadro Theeremata, auro contra non 
caraadcalcem exhiheret; 0- in reliquis Editori! ze- 
firi aperihm Aîaihematicis, trHditijjimit fane^ c^ad 
ttjitm Tjreenm fcientias hafce propria Marte tiggre- 
dientium oprime accommodaiis pajfim citară exiaret. 
I>efueruae ^uidem^ ant mihifaliem dejuijfe vifafunt 
tti^m in opttmit hijee tlemeniis H9nnglla, quicfihahe- 
* X rentHt 
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P R yE F A T I o. 

YCntHr, difcentibpts ejfsnt hatid parnm emolumentl aU 
latura. Ncmpe in fecHndo Itbro mcthodnm demon^ 
jirandiincipientibtis paulo difficiliorem; In eiumtopro-- 
WiYtitnam daBrinam in fi facillimam per ambagti 
nimi^s expofitam ; Atque etiam oh corollariorum 
pra^icQrtim defe^Hm^tlementa nimis ahfiratla,gra^ 
cilia^ (j* tadiiplena c au/ah ar. Ouocirca omnia ad 
incudem revocare^ ^ aut dcjidcrari pojje videhantur 
fifpflcrţ, în aniipwn indptxi. SeCfindi itaqne lihri de^ 
mofffirationes plerafijue turn rcSangulortim con» 
JlrutUone^tum exemplis numericis illHjtravi : Doilri" 
nam de proţortione, anam anintus liber compleţi» 
tfirt jtimmatim (^ brevijjlme expofni : Et qnod in 
nofiro opere, ^ in univerfo hac fiudiorum genera 
valmarium reor 5 f^arios propojitionum Ufus five 
thcoreticos^five praHicoi^ (faciliores nimirum^ ^ 
anale s difientium c apt ui cffent accommodt) condif 
menti injlar^ atque tncitamenti hand raro appojki* 
Cna cum ita JiKty fas fit fperare Element a Geome» 
trka jam tandan^ etiam ordine Euclid<to non mur 
t^ito, (^ facilţtarey cJ- njli itafore comparata^ ut Ele-- 
ntenîis altis novo ord/ne ataue methodo dtmonjlrjn» 
dis non fit opus juturum. Minime enlm placet 
€crum rattOy qui prima Geometria clementa altH 
quam ^pud'Eucltdemy quem [olum tanquam uni^ 
cum FJcme/itarum Conăitorem citant ubique Aia-' 
ţhematicorum libri, ^ bis mtlle annorum ufus fatis 
commendaty qjufitum eunt. Hifce quidem perUEiis^ 
atque in fu^cum^ ^ firjguinem v&fis pergant ui» 
terius Tjroncs q^oquo patet Aiathefc^is^ Campus ^ 
quaqua ducit Ncotericorum folertia^ in plerijque 
fant longe fclictjjîma : fed Duce, atque u4ujpice Eu^ 
clide pergant* Juvat antiquos cxquirere f ontes : ^ 
i>tgChs ertt morH'i opţraque pritinm calculo analjticOi 
indivtfibiUum meibcdoy Ififinitorufn jirUhfl^$tiCĂ » 
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P R iE F A T I o. 

& nvi0m€ Jijtxitnitm doElrina Confirn^iMem Fi- 

tirum Utomttramm Sjnthtncam, tAnqitam Seim- 

AiathematicArum bajin inctnutjfum > frt' 

SciM autem Lc^hr me CorolUrU ijia ijuibus 
Vfm fropoJilionHm continemur e celeherrimis Elt- 
mtnUrHm firifioriliHS ; Du ChalfS, Barrovioy Par' 
ditSt StHrmto, ex tpfa etiam TAc/jitetio ahbi , 4t' 
qne e Ceemctrarum Principe /Jmco Nrwtono , 
^uem he/ieris eiiam cunfit nommoy fonjJimHm matuo 
acceptaţi perptift£4 enim tjut ăe penu proprio profera^ 
dignit itcn futit {jH* feorjim mimortntMr. Ou* 
Xiro Ue EUmenns a CI. D' Âe Chales tdiiis de- 
ţrompji cum hund pancajînt, Jînt lintolif feptrutrci' 
bui QtrnHntitr j rtli^ua V*ro fiHJitfmedi unctnitlit [ 3 
incltidumur i /laiante» nmvtrpt, ut qutTacijMetii 
nofiro aliHnde accedunt ChavAtltris dtverjiiaie ubi- 
que dignofii po£ittt, 

Cui^MAm MMtem dkter ejfe nolUm ut librum iute- 

grum Jtmul ty jemtl fibi perkgtndum imponAt: /« 

Jtcunde enim tibre, probaiunihui t^ illufirAtionibus 

uoftris conteni HS ejje potej^, prima fâliemvice; ^ in 

libra tfuinio e Monito noirro ad Tyrones ^fnfM- 

{ium dt prepenronitlil'ns raiiocinandt modarum probe 

mtmor Ad Ltbrum fixtum illicg accedat ; qucm 

faae Jî turn nerjueAt tuicUigtrc cauftm non dtCAtn 

^K|af» prepofiitoMi Itbri 5. puiiicuUres prius emijjas 

^Mirfeiat. Oua etiam arca Paradoxortim de Con' 

^Kgitus jingulo foluiionim poji trop. 16. Lib. ţ. 

tffeTUMiitr, cum Ad Eiemema non piriineant, neque 

va felid* videantur, tuto omilii poierunt. ReliquA 

AUiem «mnia (nifi forte nonnulhis Axiomatum fua 

rţtice slAriJJiKvrum do^onfintienei ttiinus necrlfi- 

riAi 
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P R iE F A T I O. 

riMS excepetis) digna funt omnino qua non tant$$m 
Ugdntur^ fii & prmiter memorU atqne animis /»- 
fix4 hartăHt ; tanqHom Scientia inter hHtnanas longe 
frdftMtiffinut, (^ certijjlma principia vereAmea^^ 
nHnqttamfatis Undanda i quibus quidem dmibus non 
funt mm Geometria^ fid ^ Phjfica etiamy c^ Aftro-' 
mmin extra Sydernm Soli/qne vias in immen/nm 
creverunti (jr etiAmn$tm crefcnnt ; dum fiientia hu-^ 
jns Purentis Exxquat Viftoria C«lo, 

Scribebam Cantabrigix III. Cdeor 
danim Manii A. D. i7oJ. 
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TU autem. Domine, quanms cs 
Geometra ? quum enim ha:c 
(cientia nuUos tcrminos habcac ; 
cum in (empiternum novorum Theo. 
remacum inventioni locus telincjuatur, 
etiam penes humanum ingenium, tu 
uno hic omnia intuim peripofla ha- 
bes, ablque catena confequcntiarum, 
ablque tardio depionllrationum. Ad 
citcra pene nihil facere poteft intel- 
leâus nofterj & tanquam brutorum 
phantaTia videtur non nifi incerta tjui- 
dam Ibmniate, unde in iis quot (îint 
homines, tot exiftiint fere lententix: in 
his conŞjiratur ab omnibus, in his hu- 
manum ingeniumfepoflealiquid, imo 
ingens aliquid & mirificum viium eft, 
ut nihil magis mirum ; quod cnim in 
ca:teris pene ineptum in hoc cfficaxj 
fedulum, pro(perum, Sec. Te igitur 
vel ex hac re amare gaudeo, te (ufpi- 
cete, atque illum diem defiderare (u- 
fpiriis 



ipiriis fortibus iu quo purgata mente 
& claro ocLilo non hsc (blum omnia, 
abfque hac fiaccefTiva 2c Uboriofâ ima- 
ginandi cura, verum multo plura, 6^ 
majora, ex tua bonitate, fie immenfit 
ftma, findtiflimaque benignitate con- 
^icere, fie fcire concedetur, 6:c. 
C/. Banouii Verha AţoUoniofm pnefxa. 



t3tU i^utdam MathemAticarunt^ hac iiincnt ufurţat*. 
^ Hot» tqmililalii. Sic »-^^i, a tquiUur b. 
f ÎJetM nddiiiimi!. Sic a f i. « ţlm b. 
^ tîBM fubtrniiiMii. Sic m~ i. a mi 
X Nota moltiplicgiisnit. S>V ttx t. a tnuliiflicamm fer 6. 
-. aoM TMiBnnm dqHaliuin, Sic A: B;: a : b. Ui A 
ad B. im atjlad i. 
NuaţrofoTiiimii cantinut. Sic ..f.S.C. -H Vt A ^ , 
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Pag,4i.lm. ifi.legef. P.4».l p. margJrgcMr 3.^1. Iţe 
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AMICE LECTOR. 



C~ V M mulritjam anmt Elemcntoritm Gcg- 

mttricoritmy minorii forma:, in hifit loat 
penuria laberatum ^JJit, vifitm denique eji 
ud MfnmJittdiof>e JHVtntiihs-, lujus grAlia 
hjinc Uborem cjualrmcua^ue jn/irpi , novam tdiii' 
tnem adornarc ; in tjna /jMid prejiiiMm Jit, pdHCis 
accipc, 

1 . Inprimis Geometria plana ac Jilida elemenii* 
canjmnxi, ne (»r Jit pier nn^ue) fimpcr in pUnis ty- 
ranes hartant; Jed abhis iranfeant adfoliJai quo- 
rum fumme necejfaria cognitiv efi. 

2. Prepofitionnm hjpoihefiliMS (^ aţertionihus ii- 
tcras, pareniheji inclstjas, tjitihut ad figuram referri 
po0nt, ttppefui! quodeo cettJiUofeci, neantedemon- 
firationem, iternm explicând* «ţertio-, adeot^ne idem 
bis repetindunt ejfei: s^ tamenliterisâreliejtiajinjk 
purenrkefi fipuriiiii, fna ajfertioni MniverfaUtAs con- 
fiaret. Âjjeriionem igiinr ctnvcnict Ugere primum 
lireris pratermij/îs ; tnm fi non imelligai, te liiefa 
»d figuram dacenl. 

î . Fropofitionci ali^uas prattrmifi^ t^Harum fere 
vel nnllHS u/ms tji-, aut cer ie non alins, (jHAm ut 
per eAS demonfirtntnr alia, (juat fine illis fACiliori 
vin poteram demonfirdre. Eefdem tamen propefisi- 
tHum retineo numeros-, i^hqs EucUdet, ordinemtjite 
fervo, qnem bis miile unaorHm nftts probavit, 

4. Drmonflraiionesvel novas ajf^to, vel antiijUAt 

krtviores plerumejMe ac factliores conor ejjicert. £f 

proUxilas <jnidem rare prodefi. Eafi/jMidem târdi- 

-. eres ^ hcbetiorcs nan jnvat, fnbitltbus autem (^ in- 

l,nhjls ^.l,Jh .fi. 

ţ. Quamvts aniem brevis ejfe fiadjeero, exiJTi- 

MVf tAmt», mi k prepefito non rettdere, fi ea ad- 

A dtrtm 




, f«tf ueemttrtttm mjcere vpimtaits jmtur* f 

uftti -videbaniHr. ItaqKe Corollaria (^ fiholia ad~ ' 
juifxi nou pauca, qi*it itfu longo didici in elemen- , 
tis dejiderari. Geometru praBic* fontes indica 
fuis Ucis. Turn Jî^uid iUiifire ad rem eccurrtretf 
fion omifi. fana deiade in ejitibiss UboratHf» hit- 
ctt/cjuc Juiti vel explicare vel dcmonjlrare conatHS 

6. In libro primo parallelarum theoria demon- 
firtiistr independcKtcr tib lindecimo axiomate, qHe4 
no» axioTfia , fid theorema efi , q- tj»idem non nifi 
di0c»!ier ac loiigo circuit/t demonfirabili. 

■j. SecHndnm hbrum, in ijuo Uborars mullunt 
nrones filent, dijpojiti ad eum fere moditm, {jho 
jam analyflx finhunt aquaiion^ fuas. Qiţem Ji 
txttUetenere volHiffem, fftijfer qnidem rei bnvtor; 
fed minus, ut arbitrar, tyro/titus accommodata. 

8- In libro tertie ad prop. i6. paradoxa angnU 
eoutxiluJ, ijKa hiliienus torfere emnes, folvunlur. 

9. /« ejMime libro, proporiioKum doitrinAm, Mt > 
t^uidem ab Euclide ira4itnr, fatis fpinofam, efficere 
planiortm conatus jitm. Itaque primum proporti- 
onum clementa faciliori ejttadam methodo, multi- 
plicibus ablegatis, iraditntur. Deinde hnjus libri 
Jexram deHmliontni, tfua ţroporiionitm a^ualitas ptr 
tnultiplices explicaturt ojtendi non defimtionem ejfej 
fid ibeorcma, & qitidem difficile ^ perobfiaritm ; 
CMjHs etiam demonjirationem exhibemus, haiîeitfts â 
nulio datam. jirqM ita demonjiraiienes Euclidaai 
^ua hinc ducuniuromnes, fi i^itii forte illas pr<t no- 
firis probationibus dffideret, fiabilivimifs. Turn 
aliud ijHoAdam aqtsaliUTa preportioMHm a£ign» ac 
demonjiro induium umverfale, primum, faciUtmMm, 
ex quo omnes qmnti libri propofitiones demonjirare 
petuijfemfihoc conducere difcenttbus judicAjfem. Po- 
Jirtmg de frofiriioHihitt nou fattC4 fiim mteeffaritk 
Jkb. 



Jnijungoi ac infrimis dtmonfiro axionta illud pcrct* 
lehre /eu potius theorcma^ proportionem extremorum 
ex ijHâtlitci intirmediorHm proportionibtis componi, 
id ijMod hailenHS in Geometria juit defideratum. 

I o. Librum duodecimmmy cujus difficUes ac pro* 
lixa; demonfiratiqnes difientihHs terrori effe folenr^ 
0^lsM via plus q9$am decies hreviori demonftravi. Qtiod 
ita fe batere y qui hac noftra cum Euclidi eJHfqHO 
c^mmcntatorihus coHtuletit^ deprthendet. 

II. In libris quarto^ fexto^ undecimo prafiantur 
ia quit univerjim fnpra indicavimus. 

iZn Denique feUSla ex ytrcijimede theorematd 
alia fimiliter ac breviori via demonfirata adjMnxiţ 
tximiamque illius de cjflindro ac fphara dominam 
fojhremis tredecim propofitionibus adjeSis^ ampUavi, 
qmbns inter catera demonfiro fefqmalteram propor^^ 
tionem ab eo in cjlindro fpharaque repertam^ ab aqm'» 
latero cono eidem fphara circumfcriptoy tam in Joii'» 
ditatCj quam infuperficie continuări. Euclidi porră 
^rchimedica illa fubnexui y non qttaji adhuc ele*' 
menta , Jed quia Jfubtilitate pariter 4tque u/u exi^ 
mia Juntt turn deinde ut Geometria candidatus in^ 
teBigatf cum maximi Geometra inventa admirând^ 
dfequi feje viderity tHhil in Afathefi ftttUrum tam 
fnbtiU vel arduum , qt^d his infiru&us elementis 
percipere non pojfit. 

Tubachabe; (^,JtpUcuerint, lege ac di/ce; in* 
venturus in his principia nobilijfimay (^ forte omniiem 
antiquijjima fcientia i quod ofiendet tibiy quam fub* 
ne^et. ^ 
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HISTORICA NARRATIO 
J)e ortu d^ ţrogreţu Mathefeos. 

MAthcmatum clementa traditurn.vifumefl 
de illorum origine ac praifiantia prifari 
quidam, ut intelUgant Mathefeos can- 
didaţi, cujufmodi eafcientia fit, cui fc 
confecraturi funt; firplanunifiatadvcrfuscos, qui, 
qus ignorant, contemnunt, quants dignitatis lînt 
hx difciplins, quas omnium atatum fapientiffim] 
viri incredibili ftudio'fibi putavcrint comparan- 
das. Ufui porro niihi fuit, in hac relatione coH- 
cinnanda Petri Râmi diligentia, qui fcholarum to- 
to primo Hbro bene magno Mathematicam Hifto- 
lijm ex Proclo, Lacrtio, Vitruvio, Gellio, Poly- 
bio, TzetzCj aliifque accuraie copioftque con- 
fcriplît. 

Prima hominum fcientia Msthefis fuir, fi Jo- 
fe|>!io crcdimus. îs lib. i. cap.;, fcribit Sethi 
nepotcs Ccclorufn ordinem ac fiderum curfus ob- 
fervaffe. Ne autem hxc inventa ex homînum 
nocitin dilaberentiir, cum Adamus univcrtâlem 
mundi intcrituin fore prxdixifTet, unumdiluvîo, 
incendio alterum, cxcitarimtduascoiumnas, alte- 
ram laceritiam, alteram lapideam : '& urrique fua 
inventa infcripferiint, ut fi lateritiam diluvio de- 
Icri cnntingcret, lapidea fuperfics» hominibu^s di- 
fcendi copiam faccrct, & qui infcripta contine- 
bar, fpeftanda exhiberet. Aiunt enim lapideam 
itlam ab ipfis dedicatam: quc & noftris tempo- 
ribus extat în Syria. Hic iile, pcnes quem fides 
eflo. 
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Pod diluvium primos mcrialium A/T/rios 5; 
IChaldiosMathemata coluilTe traduiu idem Jo{e- 
■^us, Plinius, Diodorus, Cicero. Scd ortE & 
iorentes apud Chaldaos Mathematici artes , 
Idcinde ex Chaldia & AlTyria ad jEgyptios 
Iţranflati funt Auftore Abraharao. Isenim cum 
I Dco jubcnte cx pacrio foio in Palsflinam, ac dc- 
I nde in jEgyptiim profeflus eflct, cerneretquc 
I iEgyptios artium bonarum capi iîudio, atquc in- 
Mloie ad difcendum cgrcgia cm, ut apud eundcm 
pfephum cft lib. i, cap.^. Arithmeticam illis 
' itronomiamque, quam prscedcre Georaetriam 
tcefle fuit, communîcavit. Quibus deinde ftii- 
3iisadeo /Egyptii floruere, uc Arifloteles r. Mc- 
laph. cap. I. affirmct Mathcmaticasartcsprimum 
in ^gypto â facerdotibus publica vacatione fre- 
' î inventas cfTe. 
Exinde MatlieGs ex jEgypto mare trajiciens ad 
Iracctfi Philofophos pervcnit: Thales enim Mi- 
leGus, qui anie Chrîuum floruit aDiiisţ!!4. pri- 
mus Gra:corum cum in j^jîyptumvenilfet, Geo- 
mctriam inde in Grsciam tranllulit. îs fane, pn- 
\et alia, primi libri propoficioncs, 5. t^.iiS. in- 
venic. Eidem debentur i.j.^.ţ. I.4. cujusin- 
vcnti la;titia elatus bovcm immtjlalle dicitur. Idem 
£quinot5lia &: Solftitia obfervare cccpît Laertio 
tcftc; &.- folis eclipfim, ut fcribunt Hippias & 
Arifloteles, primus prxdixît; &; Tzctzcs Auftor 
etiam eclipfim lunx Regi Cyro pra-nunciafle, 
Quapropter liic primus in Gncia Mathcmacicas 
fcientix parens atque Audor fuit. 

Poft hune Pythagoras Samius : iile pliilofopho- 
rum antiquilTîmus, Mathcmaticas difciplinas ve- 
hementcrauxitornavitque. Et Arithmecicam qui- 
dem ita coluir, ut omnis prope illi ratio philofo- 
phandi ex numeris duccretur. Gcomctriam vero, 
A 3 uţ 






ut rcfert Laertius, aniaterifl abOraxit primus; in 
jquamentisclacione in venit ;i-44. 47.48. tib. i. 
Sed inprimis ob inveiitasji & 47 lib. i. celebra- 
rur, &: huîusquidem inventîonis Istitia tanta af- 
fcftiisclt, ucteile Apollodoroapiid Laertium, he- 
catombem immolarit. Idem incommcnriirâbilcs 
magnitudines, 6: rcgularia quinque corpora pri- 
mus aperuit. Idem Aftrologiam & Mulîcam im- 
pcnfe & docuit & exercuit. Neque folum acurc & 
fubtilitermultainvcnit, fed etiam ludum primus 
aperuit, in quo juvcntustam honcftas, tamqiicno- 
bilcs artes addifteret. 

Pytîiagoram AnaxagnrasCIazomcnius & Oeno- 
pidesChius fecuti fimt, quorum memJnit Plato 
in Amatoribus, ubi adolefcentesde AnaxagOFa & 
Oenopide in circciorum defcriptionibiiî canccr- 
tantcs inducit. Ab AnaxiEjora Geomctriamquan- 
dam fcriptam indicat Arifiotelcsj & cx Laertio 
acccpimus oftenfum ab eo folem Peloponnefo ma- 
jorem ; f nota Afîroncmii incunabulaj cundem- 
que dehabitationibus in luna nonnuîla difputafle. 
Oenopidi adfLribit Produs iz. Sci^, I, t. Hos 
cxccpcre Brifo, Antiplio, & Chius Hippocrates, 
omnes, tentata circuli quadratura, ab Arifiolclc 
reprehcnfî psrittr & celebraţi. Sed bos inter tonge 
clariflîmusHippofratîS fuit, ilic e mcrratore ptii- 
Iofop!ius& GcorT-.crrj, qui prxtcr circuli quadra- 
turami ctiam cubi Juplicationcni primus tcntavit 
perduas mediaş proportionalcs, quam viam ut (în- 
gularom & unicam omnis poficritas amplcxa cfl. 
Illiuî etiam illi propria S^ mjjţna hus e(î, quod 
Proclotelîe, elcmcnia primus fcripferirj &abaliis 
iijvcnt.1 crdinavcrit. 

Dcir.ocritus non in Pliilofophîa folum, fcd ctiam 

in Mathcfi admirabilii fuin ejustum Pb^J^ca. turn 

fcrtc ciiani Mathematica moriumenta perictunt 

JQvidia, 
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invidia, f ut qiiidam ferimt) Ariftoielis, fuj uniuj 

tfcripta cupientis legi. Democriii Philofophiam, 
PetniJ GifTendus cruditiliiruo opere nuper cdito 
iflftauravit. Theodorus Cyreneus, licct cjus in- 
venta Mathemacica non exient, vel eo nomînţ 
itiagnus cfi, quod Platonis Magilter fuilTe memo- 
rttur. 
Ad Platonem igitUr aliqii.indo pcrvenimus, quo 
ttemo alius fpîendorem majorcmattulit Mathema- 
ticis difciplinis. Iile Geomctriatn maxiniis accc f- 
fionibus ampfitîcavit, ftudio incredibili in cam 
CoUocato. Et inpriinrs repcrra ell ab eo Analy- 
fis, ccrtiflîma invenicndi & raciocigandi via. Phi- 
H^Jolbphtx fuE libros Mathematicis rationibus di- 
^Vftinxit, ac quîdqujd in Mathematicis admirabile 
^^conjunifium cum Philofophia eflet.excitavit. Aca- 
demiE foribus infcriptum Icgebatur : il^\ âytiii,i- 
iril^-nW-TOi nulluî Geometria: expers acccdito •. 
illuflri fanc argumente quam non aliena fed pro- 
pria, quamque non inuiiHs, vel indccora, fed iio- 
fiefta &comnioda Matliclîs, fani ccrtsque Philo- 
foţh'ts fir, Quantuscerte Plato Mathefeosfucrit 
& admirator Se cukor, is demum întelligct, quî 
cjus monimenta pcrlegerit. 

Ex Platonis Academia propeinnumcri dcinceps 
Matheraatici prodierunt. Tredecim Platonis Ia- 
rtiiliaresâProclo commcmQrantur, quorum (ludiis 
iVlathemanca fit abfolutj. Hinc LcodamusTlia- 
iius, ArchytasTarentinuS) Thestctus Athcnien- 
fîs; ă quibus ]Vl3tlicmata epregicfunt amplificata. 
Leodamiis Analyfin â Platonc acceptam cxcrcuit, 
ejufque ope invcnilTc mu'ta â Laeitîo dicitur. 
Thcatetum tuiu inventa fiia, inter qus Elcmcnta 
ih eo fcripta & regularium cnrporum irifcriptio 
celcbrantur, illuflrcm faciunt, turn Platonis cn- 
şonjiai qui etiam iIHus nomini dialogum infcriplit. 
A ^ ArchytJî 



Arcliytas Elementa r<.Tip[it ctiam ipfi:, cjufque 
cJuplicatio cubi apud Eutocium legitur, cujus cti- 
am iUa fingularisfuic laus, quod Mathcmatîcamad 
humano.'! ufus traduxerit icre primus ; unde & lig- 
nca columba ab eo facfla volafTe legitur apud Gcl- 
lium. Quem fscuti Dsdalus, aliique artificesfa- 
bulis poetarum matcriam prs bucre. Archytas por- 
rci & Mathematicus fuit & exercitus Imperator, 
qui nimirum in pairiis bcllis copiis civium fuorum 
quinquics prăfuit & quinqnics vicir. Neoclidîs 
t,intum nomen celebratur, Lconte fortaflîs difci- 
pulo illiidrior quam inventis fuis. Lcon fane Ma- 
tlicmattcE univerfe clemenţi confcripiir, auxit, 
& ad ufum aptiora fccir. Quare inter prsci- 
puos elemcntorum cnnditorcs fuo merito ccnferi 
debet. 

Eudoxus Gnidius fuperiorum squalis in Arith- 
meticis magnus & ( fi Scholiaftae Gr3;ct) credi- 
mus) totum ci Qurntum librum dcbemus, Ele- 
mcrta item cofîfirripfiţ, & gencraliora cfTccit, & 
fediones ă Platone inchoatas auxil; infuper A- 
flronomicarum hypothefiura primus fabricator 
extitit, & GeometrÎE fontes, ut fupra Archytay, 
ad organicam ac mechanicam derivavil, Amy- 
clas Hcracicotes & Menechmus, cjufque fratcr 
Dinoltratus, Helicon Cyzjccnus, Theudius, Her- 
motimus Colophonius, Philippus Mcnd^eus, om- 
rics Platonici , Genmctriam multo pcrledicrcm 
reddiderunt. Et Menechmus quidcm feifliones 
conicas iiivenit, ac liarum ope duas mediaş, cu- 
jus invcntio ab Eutocio reliquis pnfcrtur. Theu- 
dius & Hermotimus clementa fcccrunt unîver- 
ftiiora & auâ:iora. Atque hi omncs ex Pktonis 
A«adcmia, Mathcmaticam Philofopiiiam ad per- 
fedioncm adduxcrunt, ait froclus. Scd & Xe- 
nocrates Plaionls auditor, & Ariftotclis magiftcr, 
ipfe- 



ip(eque Ariftotelcs coşnitiooe Matbematum clari 
iucrc. Illius cum auditor quidam efle vellet Geo- 
mctrix imperitus^ Abi, inquit» anfas enim Philo- 
fophis noD habes. 

De jirifiQtde vcro quid dicam ? libri illius om- 
nes locis Mathematicis fuot refcrti^ cx quibus 
in unum coUeâis librum confccit Blancanus. 
£x Ariftotclis fchola duo pra^cipue cclcbrantur 
Eudcmus & Theophraftus. Hic fcripfit de nu- 
meris libros duos, de Geometria quatuor, de li- 
Deis iDdividuis unum : iile hiftoriam Mathema- 
ticam coudidit, ex quo Produs aliique fua mu- 
tuali funt. Aryfteo, Ifidoro, Hypficli Geome. 
tris fubtilifTimis folidorum libros maxime debe- 
mus. Denique Euclides aliorum inventa colic- 
git» ordinavit, auxit, demonOravitque accura- 
tiuSj eaque nobis reliquit clementa, quibus jam 
ubique terrarum ad Mathematicam juventus in- 
ftituitur. Obiit anno ante Chriftum 284* Eu- 
clidem fecuti funt centum fere poft annis Erato- 
Âhcnes & Archimedes. Eratofthcnis clarum in- 
primis nomen fuit, fed ejus feri pta periere. Ar- 
chimedis habemus multa, multa amifimus. 

Scd Archimcdem cum nomîno, apicem quen- 
dam humanae fubtilitatis, totiufque Mathema- 
ticae difciplins abfolutioneni animo coocipio. 
Ejus inventa admiranda prodidere Polybius, 
Piutarchus» Tzctzes, aliique. Archimedi coa?- 
vus fuit Conon Geometra & Aftronomus^ cu- 
jus mortem Archimedes deflet in lib. de quad. 
parab. Archimedem & Cononem intervallo non 
magno fequitur Appollonius Pcrgcus, alter Geo- 
metria princeps, qui egregiaelaudisencomio mag- 
nus Geometra fuit appellatus. Illius extant qua- 
tuor \^imo feptem] Conîcorum fubtiliflîmî libri, 
ţidem adfcnbuntur Euclidiş libri 14. & 15. ab 

Hypficlc 



dquitas» prstftaotia, ac dignitas apparet. Saoe 
Reip, literaris Principcs iidem qui Philofo- 
phiam etiam Mathematicam genuere, gcmellas 
fbrores partu velut uno, quas qui diftrahere ah 
invicem violente velit, nx iile in nativam illa- 
nun concordiam» cum infîgni injuria crudelis 
(ît; quandoy quod fieri in gemelUs folet, una 
vei loco vel morte fublato» languere, quin ^ 
contabefcere alterum necefle fit. 



ELE- 



i • 




.<» 1 



4'^ 



«-? 









► 



. ELEMENTORUM 

GEOMETRI^. 

LIBER PRIMUS. 



SCiendi proprium munusell, cit notionibus'quibufilam 
limpliciflimis, mtionali naturi a conJiCore Deo ira- 
prcHis, eliccre aliguid, quodprîux ignorabatur. atque 
iode rurliim aliud ck alioi ut prior ci^itiolcmFer id 
ulteriorem (ît gndus. Quas rario li accurite teaca- 
ţur, cx minimis, & per Ce aous ad rcrum abditilTimaruin 
gbitioDem pertîngtmus. Hanc mechodum, rationemque 
ntix. prx omnibus amplexx fuuc cx difcipltnz, qux in 
ancitadt contcmpUdone vcriâacur, Quo fruâiiid faâum 
ft, Iciuat oranes, ^ui hiice fîudiis îrnLuti fuDC. Ec &nc 
Cjeoninna (ut de alîis Mathcfcos panibus jam nihit dJcam) 
biinim cit. ^uarn brevi cx apcrtilTiinis ad obfcuriRima tra- 
hatt & ex humillimis ad aldlTima Iţatîm aflurgat. Statuuntur 
primo lîmpliciflîma quxdam facillimaque priadpia, quibui 
Ticmo ratioQc pridîtus difleatirc pofTit. Dcinde nihil alTcri- 
tur, vel admîttitur, quod ex Jis infiUJbili ranocinio noa lît 
dcduâum, Ati]ue ica Jcrnum admirgnda thcoremata, ab 
arnni humono feniu & co^Ditione remota, incredibili certi- 
tudine 3c evidcniia innotclcunr. 

Principiorum genera ex quibus Geometrii oînnis deriva- 
tnr, iunt tria ; Dijinimntt, Fofiuinta, Axiemnia. 

'Cluit auttm EadiJes in primo lioc eUmtnttrum fiierim 
Uin ţrima Gconictrix ţrinaţiA rxţontre. ^n»d ut dt- 
fitnt Dcfinitionest /ÎV« voatm u}natijpmATum Exflica- 
m Prtmillit : bifcevtm Poflulata [xţerniiit nonnulla, 
ai omniius /mm metUii facile loncedenJa. Tofira Axiomatis 
iUii tiarijfrmis, quitus natura, aiqta ratione drid&tis nen ţof- 
fianui tu» ajjtmiri emnei ţrefyiiii , Dcnionltrationes , ynv 
argumenta infuMili» «%«« adhibrt. Kt verttutumMfiihtmfi- 
ncgrum fidîm -vtl » ţtfMtcuciŞma Ai-utrfnria, ouximtqtu 
imita txtorquett. tu primii auttm dt Lineis, ■vArii/^nt qMOj 
m* tenetnrende fwmani Angulis traHat: & Fn>foJ,iiaaîint 
fritnii 8 dt \i\aiig\[lis pUnîi agit ^fimalque Anguloruni fUnorum 
vfitmtam tsţUcM. P»/î ţmpefmomt ifi»! Augulot Lîoeifquo 
bifa 
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EUmentorum ' Geometria 

hiftcKndi ; & ptrpcndicuh jîf e exăt^ndi fivt dimitieodi mi' 
tMdum ofimJit. Dtinde vero alias Trianguiorum, jwin ^ 
lineinim t^diftaniium fijue Parallelarum affelHunei Mptrit, 
Hi/ce WTB peraHîs ^adriUttrariim, ^ fpccmiim Pjrallelo- 
gnmmoruQi proiriiiatis cer^ideraî ; efietidii^HC qua ruane 
Polygona, ^e Jfeftf* mnltMUgnU ^intguUra ad rt^/u^itU, 
AUl paralithgriimma, aitt etiam tr'iangidt, figurat nimaiim ' 
magis noias nfţui rt^uUns, reduci queant. Fefrimo atutm 
Mgmtn ilauJît ctleitrrimHm, iltuJ Tiisortma Fytlm£i>ricum. 
Ia omoi Trijngulo Rcftangulo Qiiidi-Jtiim Lateris quod 
rcâo angula opponhur ae^uaje elle duobus fimul rcliquorum 
htcrum quadratis. 

DEFINITIONES. J 

i.'nUaâiim cfl lîgnum ia magnitudine individuuro. I 

jC Hqc c[t, quod dividi uc cogiiatione quidcni pollît. 
. ţunâum omtăi m^otCudinit quiili principium cfl> £ait 
■■ţuitias numeri. 
I ■- 3. Linei eft magnitudo tantum longa. 

Kimirum carccs ornai btitudine, IntcUigitur geoerarî ex 
fluxu pundtî. 

3. Lioe:e icrmini funt punâa. 

4. Retia line-j eft, qui ex js^uo fuis tcrmiDis interjicituT. 
Veluc Archiroedcs; Reflalinea e(l minima lineani ni cof- 

dem terminoshabentiunij (Ivc cfl omniuin brcvijlimai qux 
inter duo punâa duci poffimc. 

Vel ut Plato: Reflalinea cft, cujus extrema oburabrant 
omilia media. [OmlotiimirHm in ipf* Uita froduBa pe/ut.'] 

Unusomuium fenliisdl: Inllrumenium quo reftK lînca; 
delmbimtur, regub eH. : qux utrum re£ta fir, boc- cxatnine 
Jieebit cognofccre. 

Juxta rcgL'bm deltribiiur linca; turn regulam înrerfam, 
iîc ut extrcmitas prius dextra. jam lît liaiftra, rurfum applîca 
liixex priua dcJcriptx : li pline cum JHa congruat, reâa elt 
Tt^Lti lî non congruat, noa erir leSU, lUtio pendet ex 
axiomuc ij, 

f. Supei lîcics eR magnitudo tantum Wng:^ & lata. 

Du3s crgo habct dimcaliQni:3. Intclligitur generări « 
fiuxu linex. 

6. Supcrficici extrema funt liaea:. 

7, riaoum, fivc fijperficies plana eft, qiue cx asquo inter 1 
fija* extremis lineas jacet. 1 

Vel nr Hero : Superficics plana cft, cujus oranibus partî- ' 
bujE reâa linea accommodari poteft. 
Ccacruui cniin fupeifici» plaiu cx fluxu linex ifăx. 

Vel: 
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Vel: plan 
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cujus cxtrcms 
.... [Oculo aimiria» ia iţf» [nferfitii pnJiâ/îii f^e,] 

Vel : p'^iu fupcrticict cft miniira ouinium coUicna ternii- 
nat habcntium. Idem fenfus cd oniniuni. 

Hoa dciinivit hJc corpus, tîvc ibli<iiim Eu<.liijcs, <^uia non- 
iam bic crac aâunit i<c corptjre: Ne quis urnea illjus de- 
finidonem defuiercCi corpus eft magnicuiio longi, ha, £c 
piatunda, Trcsigitur dimeiilîgaes lubet corpus, ruperlicic* 
duu, linca unim. punâum auliani. 

8. Aagulus planus cft duarum lincarum, in plano le mu- 
tfio tingeBtium, £c non in diroAum jacencium, altcrius ad 
llKnim in clina tio. 

Aogulum igitur cfficiunt liux \ic\ex BA. C A fe mutuo tin- f^s. «» ♦• 
gatcs in A. Se ur non exifUnt llbi mutua ia dircâuni i boc 
cit, non ciGcisnt unam Iineam. 

g. Latcn Cai crur.i anguli, funt linex, qux anguliua 
efidunt. 

i& Vcrte» anguli cft punâtun fAj ia qao crura iibi mii- py, ^ ^ 
tUO occurruQt. 



Cum angulus cft unicus, una litera aJ vertîcem poGta dc- 
ligoatur. Cum plurci ad unum punAum cxilhint. defig- 
tuntur tribus liccris. quarum media dcnotar vcrticeni an- 
gulii veledam fubinde unica lucribus propc vcrticem inter* 
pofiti. Sic in figura f. ingulus qui fit a lineis BA, CA de- Fig. f. 
li^turvcllitccnt tribut BaC, vd unica O. 

11. Anguli acijualet, vel potiu* fimilcs dicunturj fi, cum f^, i, j. 
lUbiviccm reruccs imponuntur, ktcra unius congruant la- 
Kribus aicerius. Adhoc non reijulrituri ut latcra lîai x^ue 
Im^. 

11, Inxqualcs, feu diiTimiles dicuntur anguli, cum ver. 
lice 6c uiio litere congruentibus, alccrum non congniit: fie 
Sic major dicitur, cujus btus cădit cxtro. Sic augulus BAE ;-,>, . 
■major eftaagulo BAC. 

Angulus non minuiiur vel augctur, licet crura minuas vel 
«Lgea». 

Porro quia anguli natura in liaeamm indioatioae conliflir, 
incliiuiio autcm lincarum quantîtas non cft, nequc angulus 
ullui quantitas crit. Et fane cadcoi jure curvitas cfTct quan- 
titu, ^uo angulus. oim ab indcem non magis tli^rant, 
<juam mflcxio £c înfraAio. Qijanda igitur cum Euclldc, 
ait[ii]ue geomecrit augulos xtjuiUi cftc (ticemus, nihil aliud, 
^am inSinationura limiLitudo, hoc cft, Ijterum congruenlia 
iodicabitur. Vide qux de b^ re plenius dtduri fumuK poft 
fropotîtioDcm i6. 1.3. 
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" ij. Ahguli 

curvilineus, quem curvx; mixtus, quem reâra Ef curra. 

14. Cum refli fC A) fupcr rcâun (B FJ coafifteni, io 
neuic^m indinat parcera, ac proindc angulos uirinque f»A 
arqualcs (CABJ Bt (CAFJ redus efl uterquc xqaalwm 
augulorum; Reifta autetn (CA) altcri inliftens didnir pa* 
pendiailaris, fcu pcrpendiculuin. 

Angulus reftus fie etum definiri potcft, 
Rcdtus angulus is eft (B A C) cui a parte altera zqualis m- 
tur(CAF,) iLunum iatus(BAJ produMrîs. ^ 

Du* reguli lic compafts ut angulum reiium contuoat, 
_ inflruracntum efliuuut , quud narms appellatur. Illius Jd- 
orem Vitruvius c. 1.1.9. ^ffirnut Pythigoram, Tmn 
\ Vero anguli reifti vis eft in rebus omnibus conftruendis, dim^ 
t tiendis, tbrmaailis & finnaadis, ut nihil fere eiEd i^e illa 
I jpoflit. Normie Examen fic inftituitur. Ejus latui AE ip- 
E^ca rcax.linea: AF, & juitahtus altcruna dcfcribatur rcoi 
IÎ'CA. Convcrfa deinde norma verfus B, fi utroquc hterc con. 
' smitreâis CA, AB, fcitoefle legitimam ateiadlam. Rat» 
patet ex ipfi dti. 14. 

if. ObturusnnguluseftţBACJquircaofFACJmaiorell. 

16. Acutus angulus eft (LAI) quî refto (FAD niinoreH. 

17. Fieuri plana, eft fuperficics pUna, una vel pluribui 
Itncis undiqtie terminata. 

iS. Circulus eft phna fuperficies, uniws linea: circuita 
comprehenfi, quK circumfcrcntia dicitur, â qua ad aliqood 

fînndumintracontenmm (A) oniacs, qux dud polTuntreâz 
inc:e, funt a:qu.!k3. 

19. Hoc vcropunitum centrum appellatur. 

jo. Diimeter drculi eft rcfti per cenirum dufla, [BCj 
ad drcumfcrcoiiam utrimque terminata, & cîrcutum bitariam 
dividms; [«r ix tmuimodu frmicircHkntm pU inv'utm fi^ 
impojitorum congruemi» xbitadt liqurt.'i ' 

ar. Semidiomcter, iive radius eft refti (AF,) ex centro 
ad circumfcrcntiam dufta. 

ji. Semtdrculus eft figura fBLCJ comprehcQ& a diame- 
tro (BCJ & dimidia drcumferentia (BLC.) 

Circulus îta goieratur: Ti reâa linca (AB) UDOcxaemo 
fuo (AJ manenie filo, in orbem circumagjtur, reâaiplâdr* 
culura, extrcmitas illius altera (8) circumfcrcntiam producA ' 
Porro mira circuli indoles vel io ipib cxortu fuo app:im. Ad \ 
cjus nimque genefim contraria coQcurrunt, motuiEc qui«ti 
dum Imea movetur, Bc ejus exiremum quiefdt. Dna linoe 1 
gcneranas punâa oiiuiîa, cum iaa:qualcs codcm tanpon 
periodos ablolrani, diverlA cclciîute morcacur. 

Tcitia , 
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Tertia pcripheria circulum ambiens, coaflu quodunmo- 
do u contr^ils, & cxtrcmis lioc media i cx coucavo nimi- 
rum &: convexa, inter qux icâum iia mcdium cit, ut x- 
^uale inccr magnum & p:ir\'uiii ! idquc eo mirotiilius cU, 
quod ei contraria inUnt Uaez nullarn laiitudinccn hubcnil. 
Haec tria Arifioccli vilă funi adnuraada, ex quaîiladepromp- 
fimus. Ar prodigia drcitji \oage luajora apcruiniuE ia ililTet- 
UCionc phylîco-Matlieinaiica, i]uitn uda cum C^iindricis 8c 
annularibus in Eucem cmilimus anDo 165-1. iUliic ca iegct> 
qui volet. 

Gnruraftrentiam Maihematici partiri folent in 36o.xqualM 
partcs (quai gradus vocact) ob mulds ilIiLi numeri com. 
modiratcs: Icinicircumierenciam in iSo. quadraiium in 90. 

aj. Reâilinca figura, cft fup«rficin plana, rcâic lincis 
undique tenninata. 

»+. Triangul"m, lîve trilitcnim, eft pbna fuperficics trU 
bus reflii comprchenlă, 

Hxc lîgurarum reâilîacaruin prima ac fiiupliciirima cfl. 
in quam ccrcrx omnes rcfolvuntur. 

1J-. Trianguiuin iquilateniin , eft quod tria latcra habet f,> ,0. 
xqualia. 

ia. Triangulum Ifofcela, fcu jcquicrurc, quodduotan- Fi^.n.n. 
tum latera habcl xqualia, 

ij. Scalenum, ^uod tiia latcra inxqualia habct. ;:,-, j. 

a8. ReSanguluin triangulum cft, ijuod unum angulum Fi^. ,5, 
babei reâum. 

ip. Obtulângulum triangulum e{i, quod uoum angulum Fii- 11. 
hiLet obtufum. 

;o. Acu taogulum triangulum e(1. quod trcs habcc acutos F!r.io,ri, 
angulos. 

ji. Inter figurai (juadrhtcras.reâangulumeiî.quodqua- Fi^.t^ts, 
tuor angulos lubet reâos, aileocjuexquares; five lacera zqua- 
lia fint. Ijvcnan. 

3a. Quadratum elt, quod xquiUterum. & reflaogulum pir, iţi- j 
cft, ac proinde xquiangulum. 

Omnc qciadTaium eft reftangulum, fed non contra. 

îj. Rhomlius etl,qui xquUatcrui, fednon arq.naiiguluseft. p;^^ ,^^ 

ţ^. Rhoroboides, quz adverfa laiera & angulos habens Fig. 17. 
xquilia, ncQuc xquilatcra, ncquc zquianguU cit. 

jf. Farallclogrammum cfl iigura quadrihtcra, cujus bina Fig. 14, ij, 
oppofica latcra {AB, FC. & BF, AC) funt parallcU. Quîd K, 17. 
»ero fint parallclx, ditetur fcq. dcfin, 

Omnc reâanguluni, & quadratum eft parallciogramoium ; 
ut fuo loco demonii rjbitur. Scd non contra. 

16. Rcâz-iinex parallclsE fcu xquidiAuiici lUnt, qux ia Fii. 13, 
B codcm 
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eodem plano exiflentes, ntrimque in inHnitnm protnâ^^ 
xqualibus iempcr intervallis inter fe difhuit. 

i£qualia intervalla defumuntur pene9 perpendicularei». 
Quare â omnes ad unam ex duabus, parallciam A B> perpen*. 
diculares QJ. d^qualesfuerint, dicentur roăx AB^CF pa- 
ralldx. 

Generantur parallels?, fi reâa LQ ad reâam AB perpcn- 
dîcularis, per AB iemper perpendiculariter moTeatur, tune 
enim ejus extremum L defcrilMC parallelam C F. 

Euclidcs definit parallelas efle, qux uthmque in infinttum 
pnxiudlx» ia neutram paitetn coincidunt . Ventm <)uia dan- 
tur linex qux (imul in infinkum produâae^ Ucet ad ic mu« 
tuo appropinquent ad interyallum quovis dato minus, ac 
proinde, licet non fiot p&rallelx, nunquam tamea concur- 
rant, (cujufmodi funt hyperbola 8c redia linca ţ.ooacbois Se 
Hnea retras item duaesqualcs parabolx drcljcundem axem 
de(cripta?, 6c plures aliae;) Non videtur per ie notum eâe» 
duas re6bs licet nunquam concurrant, tbrefiatnper astrali 
intefvallo difTitas, hoc eft aequidiihntes : poi&t enim quif* 
« • piam objicere, fieri fortaffis pofTe,- ut etiam vpSK^ licet ad (e 
mutuo iemper appropinquarent, tamen nunquam concurre- 
rent. Quare £ucUdxa 4^^o paraliclifini haturam non iâ- 
tis explicat. 
f*g*^* 37* Parallelogrammi 8c cujufvisquadrilateridiamcter [five 

Jfogmalis] cft rcăa (AF) per angolos oppofitos duâa, 

28. Figurx planx pluribus lateribus, quam qnatnor CORW 
prehen^, multiloterx feu multanguia^ feu grxca voce, poly- 
gonx vocantur. r 

39; Reâilineae fîgurjs externus at^ulus cil» qui latere pro- 
Fi(j. 19* duăo extra figuram oritur. Tales funt FBC, GCA,.HAB- 
Tot igitur figura quaelibec kabet cxternos angulo9» ţuot la- 
teira £ anguk>s intemos. 

PâfinUtA. 

POHoîâtum eft, iqood focile fieri poffe pcc (c fit mamfe- 
f^m. Pofhiietur ergo, ut concedatur. 
I. 'Aquovis pun^ ad quodyis pundum reâam lineam 
ducere. 

z. Reftam lineam tcrmfnatam in dircânm de continuuna 

• • proeendcre;- 

(upvis centro ad quodvis intenraBum dicdopa de* 
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jixiomatd. 

AXioma ef^ fintentia per ie manifcfla. 
I. Qqx cidem funt xqualia, 8c inter £t xqualia fant* 
£t quod uno aequalhim majus aac minus cft^ majus quoque 
aut minus eft aitero xquilium : 8c convcrfim. 

z. Si xqaalibns addas xqualia, tota efunt xqualia. 

3. Si ab xqualibus demas 2equalia> qux remancbunt» erunl 
aequaiia. 

4 Si imeqnalibus addas rqoalia, tota enint inxqualia. 

f. Si ab inxqualibus tollantur arqualia, quse remanent, e^^ 
runt îna^alia. 

6. Qux ejuiclem dîmidia funt, inter ie funt xqualia; 8t 
qux cjufdem funt dnpla, vel tripla, Tel quadrupia, inter it 
xqualia funt. 

7. Qax nmtao iibi congruont, xqualia funt. 
Kon reâe Clayius hoc Axioma convertit. 

Falfum eft enim, ea qux univcrfim inter fe xqualk funt 
(xbi mutuo congruere: Dtilîmiles enim niagnitudines poflunt 
efle xqnales» neque tamen congruent. C^od ii li mi Ies 8c 
xqualcs fuehnt, valebit converiu. S.atuamus igitur axioma 

8. Si rcftx linex jquales fuerint,f]bf mutuo congruent^ 8c 
anguil fî xquale» fttetint, iibi mutuo congruent. 

p. Totum fîia parte majus eil. 

I o. Omnes anguli reâi inter fe xquales iiint. 

EucUdis axioma nndccimum eft: Si in duas rc^s AB, ^*i* *•• 
CF» incidens reda G I, angulos ad eandem partem interi- 
ores BLC^FQL» fecerit duobus reâis minorcs, duxillx 
reâx ii protnhantur, tandem concurrent ad illam partcni» 
ad ouam Q>eâaiit anguli duobus re6H$ minorcs. 

Hoc vero non eft darius illo, quod Prop. demum 29. £u« 
dides îpfe demonftrat: videlicet: ii anguli BLQ»^ KQL« 
fberint duobus reâis xquales, reâx AB> CF, numqaam 
concurrent. 

Quare axioma illud e principîorum numero cum Gemino 
Ce Proclo» aliifque Geometris rejecimus : eft enim non axio- 
ma , {că theorema , idque demonftrabimus poft Propolitio- 
nem 3 t. bojui ii^ri. 

- Ejus loco alia duo icqucntia fubftitno, quorum veritas cx ^^ ^'** 
defimtîime parallelifini ftatim apparet. Efto igitur axioma ^^* 

1 1. Parallclx linex communi perpendiCulo utuntur. 
ffoceft, reâa, quxadparalldarumunam eft perpeildicula- 

ris, eft quoque perpendicularis ad alteram. 

12. Ptarpcndicdla bina (L O, Q^I) ex parallclis xquales Pig, iu 
olrim^e interc^iunt partea (LL OQ.) 

9 % , 13- I>tt» 
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1 3. Dua; reflje line.ţ rpaiium noB compreheniiunt. 
M hoc Itquidcm opus cit ad mioimum cribus. 

14. Dux rcâx lincx ncqueunt lubcre {^mcntam com- 
iBune; & omaes reAx punâualiaT fc iatcrfccanL 

ReflK A X ocairrac rc^a 2 D, ca li prwiucatur non per- 
gct per D A, Tcd în E, lic ut rentam X B con niii puoâua- 
jiier inierffcet. Axioma cx ootione ipfa rcAx lîaex evidcn- 
tiflimum eft. Tamcn quia nonnulli lam fubtiliter philofo^ 
phanrur.ut credant reifias lineas, aliqua fui parte coromifccri 
polTe, lubei in eorum gratiam hac uioma ainplius dcchrare. 

Habcanc, fi fieri potcit, dna riiăx A X, A 2. p-iitcm com- 
rauiK-m AD. Ceniro A defcribatur circuUis. fecans rcftas in 
B, & C tumaccipiatur arcuş BFarqualisarcui BC, 6c ifitcU 
ligatur duifta cfic tefia FA. 

Reftiigitur CA 8t FA eundcm pcorfiis fitum habent rc- 
fpcau icStx B A. Sed rcflia C A cum refti B A haberc did- 
lur commune fcgmcnmin DA, crgo ctiam reâa FA habet 
cum BA coramune fcgmcntum DA. 

Tres jam igitor rcâi CA, BA, FA commune DA fig- 
inenCum habent. 

Suraatur rurim arcuş FG xqualis priaribus BF. k CB., 

& intdiigator duâa ciic reâa G A. Rurfum bquct reâas 

B A, GA, cuadem habcre Jitum rerpeflu vcStx FA. Sed jsm 

oRenfum e(l.re£lacn B A babere cum rcâa FA commune 

l^^entumDA. Ergoetiam rcâa GA, cum FA commune 

■ Jiabet fegmeaium DA. 

k Jamergoredfacquatuor CA. BA, GA, FA commune DA 
F!£|gmcntum habent. Eodcm prorfus modo oftcndacn Ii per 

■ lotam circuli circumfercniîam fumantur arcu» priorihue x- 
r-^U^les, omnes limul circumquaque reâos lineas duâai ad A 
B,|inum idemquc habiCuras commune ft^mentum D A. Hoc 
P jiain immane abfurdum lequirur cjc co, quod ponerentur binse 

I Kflx CA. BA hjbere fcgmentum commune. ImpoflibiJc 

t igicur ut dux rcâs fcgmentuiD comniuDC habcant. 

, .ta iioc axîomate vis toca nititur illius celebraţi în Tcholis 

iti, quo dcmonilraiur magnitudine m ex punâis 

[ 'Quinino indivilibilibus numero lîoitîs componi non polTc ; 6c 

: cjurmodi. Conlieot li fieri potcd magnitudinea ex punâts. 

[ Circa idem cenirum defcriptx inrelligantur quotcumque cir- 

I «unifcrentii circuUres, & ponatur estima Teu maxima com- 

ţiponi ex ccnties miile punâis, a quibus fingulis ad ccncrum 

I commun* duâ^ intcUigantur reâx linex. 

^ £x axiomatcjamexplicatocertum cftreâas iUas^nufquam 

commifeeri, nili inccntro fblo. Quare duoi omoes mediaş 

jwripheriat pertraafeunt, ia iis xquc multa defignaotpunâa. 
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Mtrial in extl^ni.' Omnes iginir drcumfrrcntia: confcn- 
Vikx «quc multis puaais conftant, ac proindc omncs int«r 
& KjiuJcs cmnt. Atque ita circumfcrenria, hjc in charta 
Mcnpra scquilK probabitur circutnt'ercntix lirmiTTienn. fân* 
propc innuineris demonflrationîbus hîc error obruirur. Sed 

inumillam hocloco aituli przcxteris, quodpifTim llc decan- 

aia, &c cx pneleiiii a^i jomatc imracdiate pendcai. 
Propofitionum aliac facienJum aliquid proponont, !c vo- 

cantur ProWematai ali« in foia contcmphiione liftunt, (ju« 

iilcirco Theoremaia infcribuniur. 

PROPOSITIONES. 

Clcitiooes requilitx rcpcriuntur ad margincm. Cum «tin. 
tur propofitiocts , primus rumcrus delignar propofitU 
socm, litera (LJ cum numero fcijucnti lihrum Jcnotat: ut 
li occurrat fperj-. i.j.) ita Ic^s f per propofitioncm quin- 
am Ubri tenii. J Figura qujctcmia fcmpcr cit inter figurtt 
ejus libri, io quo turn rcr^ur: dtatioDcs reliqux facile iD< 
tcUigcntur. 

Traduntur hoc libro affeitiones primx triaiigulorum & 
pirallclogrammorum, Propoliiioacs illuftriorcs lunt ji, jj-. 
Î7. 4'' 44. +f. 47- 

PROPOSITIO PRIMA. 

SZfpcr dMA rtSta (^4 B) irMiîgulitm aquilaterHm fi^. :;. 
confiitjure. 

Ccntro A. intcrvalto A B (n) dcfcribatur circulus FCB, & {') P" f*- 
ceutro B. iqtervallo eodcm BA dcfcribatur circulus ACL, ■''"'■ 3' 
priorem ftcans inpunaoC. exquoducanturreflx.CA, CB. 

Dico tmngvilum ACB foftum cfTe aciiuilaterum. Nam 
!cSa AC eft fi) iquilis te&x AB, cum lint cjulilem cir- ((,) Ttr drf- 
Guli FCB lemidiamctri i £c reâa BC cciam zqualis eft ci- 18. 
dcm rcâ» BA, cum ambx iînt foni Jiamctri circuli LCA. 
Ergo AC, BC (<^) funt i;quales inter fc ; ac proiode omnia (=) ''" "''• 
Utcra trianguli funt ^tqualia. Er^o irianguluni fJ) ACB 8c Jjj p^ ^,r 
anjtiibteruni cIV, tk fupcr dota re^a AB conftitutum, quod ţj-, 
crat ^cicndum. 

Corollaiium. Hinc lîaeam inacceJJUm AB mttiri Unt, 
Tri»ngiium tnim nquilMtrmn ijuodcun^ue BDE itd pHO^iim ^ 'i- 77, 
B fttundum linetm BA fuţţenaiur adjcHum. A ţunăo B 
ţfr lintam BE. imqtMm dioţiriim, punil» qutcuB^ite in reU» 
MC f^* tiftrvitUHF. Removetiur dtmum triangitin'» BDS 
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fe(M»dum 'Uneam BC hac' iUac dome cMma»do fer lan 
tms trianguli ED five CF ţunBum A inacceffHm m eadem 
Unea froduHa fofitum cem^tur. Erit turn triangulHm BAQ 
Hque acBDE dqmlaterttm.SiitMque UnMmacaJ^iUm BC mti 
mmuTy limaefiam in^cejfa A B minfuram haUmui. ^E. J, 

PROPOSITIO II. 

J^ii* H* A D dat /im punţi ftm (ji) dattfi reăd {£ F) 4;- 
jLJk. quaUm fpnere. 

(1) FofinL 3, Accipc circino {a) intervallum EF, & transfer cx A ia D, 
ţfnt tţău A D par datae £ F, 

PROPOSITIO III. 

JFiig. 24, TX ^r/V duabns reţlis inaqualibMS, de maiţ^re (GH) 
JL^ minori (EF) părem auferre (GL) 

(h)F«fiMl. 3. Accipe circino (^) intervallum miooris dat» EF, & trant, 
ier in majorem ex 6 in I, 

PROPOSITIO IV. 

/^« ix« (Olduoruin triangulorHm (X^ Z) latus unum (BA) 
O nnî (FL) '<^ alternm (Cui) alteri (IL) fit 
4tqHaUi angultejuc (A 0* L) ab iUis lateribtts faSij 
etium J/nt itcjHales ; aquabuninr etiam ^ bafes 
(BC^FI) S* t^t^ trianguU (X^ Z) fi;* relitjm ad 
hajtm anguli (B,F ^ C^I) qni latertbns anuali- 
bus opponuntur. 

Nam fi intelligaţnus triangulum ^ triangulo X fuperponi* 

Sf) ?#/• rfw>. latcra LF, LI perfcde congruent {c) fibi xaualibus lateri- 
bus AB, A Q lîc ut punâa tria L,F,I, cadant luper tria pun- 
âa AiB, C ergo tum etiam bafis FI tota cadet fupca totam 
baiiiB BC: Sed Se anguli F,£, itemque I,C, totaque trian- 
gula fîbi mutuo tune congruent. Omnia igitur per 7. ax« 
xqunlia funt. Quod erar demonflrandum. 

Coroll. ( i.) Hinc etiam alia ratimte Uneam inacctffkm A B 

Ff, h2i^ metiri licet, A ţunăb tnim quacunque C obferuttur Angtdus 

ACB, ib^ mtnfHtemwt Urnea AC BCi <^ mpUmo qHoam" 

q$u acceffihiU ctftaaMgulum B anguh C o^iuekmmefffmreMtmr 

Une^ BD <^ BE Untif AC ţjjf^ BQ refţe&ive a^mes. Brii 

ţttm 
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turn Unea aceejplfilis D E dqualis linei, inaccejfd AB, ^E,I.^ 
Coroll. (i,) Hinc etiam qmffkdrulis eburneis ludunt ţiUm 
ădverjariatn reţercutiendo amovere di/cant, Sh ffhdruLarum 
altera imfelUnda B^ altera qua hnpelienda efi Ai Latt^ verQ ^'i* 7^' 
reâiisneare CD. Ejio Unea B E lined C D perfenJioâLris, c?*- 
fit DE dqtiuUs DB, Si fila fecundum reănm AEE impeU 
Utur ad ţunBum F ita refleBetur ut fofl rtfleBionem ad B ten- 
dat. In tfiangulis enim BFD EFD Latus FD eft utrtque 
commwfe, ^ Latus D B lateri D E dquale, (^ anguU oXd 
aqualesfioe re&i. Tota itaqttitriangtila tquantur: o^proinde 
angfdus BFD angulo DFE five ad verticem oppojito *AFC* Pcris.Li- 
dtqaalis. Angulus autem A FC efi anguluj inţidentid, ($• An- 
gulus BFD angulus nţfleăi&mit : qui cum in ommâus refleHi* 
ombus filn tnvicem aquentur liquet pilam A vetfus. B tenden^ 
tem ad pilam B pofi refleăionem ptrgere, tamque impellere de^ 
bere. ^ £. D. 

Scholium. 

Sîmili fere ratiocinio, theorema fcqucns, cujus raox erit Fig.zj:. 
ufus, licebit demonlh'are. 

Si duorum triangulorum X,Z, htcra BC, FI sequalia fu.- 
erint, & ai^uli iUis lateribus adjacentcs, nimirum B & C ip- 
iis F^ & I merint 9equalcs, omnia rcliqua , 6c triangula iplai 
an^ualia crunt. 

Quonistm enimaoguii B 8c C setjuantur angulis F & I (1 la- 
tus F I imponas htcri fibi sequali B C, illi (a) congruet. Tum /,^ p^^ ^^. 
vcro ob «qualitatcm angulorum F,B, & I,C criam (b) FL 8. 
cadet fiipra B A, & IL fupra CA. Ergo cdam pundum L, (b) Per^^n 
incidet in ponââm A 5 ((icnim caderet extra A> latera ^* 
FLo IL, Obn inaderent in latera BA« CA.) Eigo omni;^ 
funt per axioma 7. xqiţalia. % 

PROPOSITIO V. 

TRiangHli Ififcelisfeu aquicrnris ad bafm angnli ^^' ^ 
{A^C) aqnales funt. 

Intelligatur triangulum ABC bis pofîtum, fcd fîtu convcr- 
fo cba. Quoniam igitur in duobus triangulis ABC, cba, 
cx hypothcii gequalc ell latus AB, lateri r^, & latus CB lateri , . 
4tit & angulus B angulo bi ctiam {f) ad bafim anşulus A an- ^^'' ^^ * 
gulo c dequalis erit. Quod eraţ demoojdranduni, lidcm enim 
ţunt anguli C &, c. 

Ş ^ CmSfh 
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CoTolUriuip. 
QuiUterum crgo triangvlum, etiam 

PROPOSITIO VI. 



M\ 
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SI in trianguio (viBC) duo anguîi (^& C) 
anuala fnerinti etiam laiem (^S, CB) tis 
topefita, tijualia trunt. 

Intelligatur tmngulum ABC bis pofitnra, fed fim con- 
vcrlb c^d. Quomam igiiur in diiobus triitngulis ABC. cb* 
xquilur latus unvim AC, uni hreri ca, & angulus A angulo. 
'■ (, 3c angulus Cangiilo, a; ctiJm reliquaomniafajenintjequ^- 
Jia, ac proinde latus AB iquabjtur ţateri th ; quod crat de- 
monllrandutn, exdera enim Tuat linex Cli & ci. 

Cor o Ilari ttm. 

QuianguluQi ergo Criangulum , etum xquiUtenim ^ 
eft. 

CoroU. (i.) Hinc Turrii aut ţimCli cnjitpvis ilniati alti- 
tudimm umirt Solarii ofe metiri Ucet. Vii mim Sel graJm ^ţ 
fupra hori~i>nttm elevat ur erust turnum UToir^ in liorimatra 
tr. ■ frojeSt larum aîlititditii txaUe tfquaUi. Oi angulum tntm 
rr C'rr^n. AC B fimirtHum, eril ^ an^klus BAC * fiiaircBus : atqitt 
'^Jl[-l^ ^ig^-ui huiufctţroţ<{itiomi,linfa AB Unet BC d<iuaUs. Da- 
ta ila^ue minfitrandB B C. Jmur itiam A B Tunit dliltţda 
fuţra horiMnicm. ^E. I. 

CoroU. ( j.} Idtm ^ aifque Sole epc quaJraatii i^ono- 
mici invtnire Hcet. VH tmm elivatiiaiis anguUti ACB tfi fi- 
minliux, iii aliiruJa Inrrîs fuţra oifcrv/tioTis aculum tll ejnf- 
itm amil i midiM turn difiamii mnitto tqualii. Dat» iiaqite 
menfuranjt Jljlanlia oculi Ă turre datur una (^ turrii nUitiţdt 
tidem tqualis. J^E. /. 

PROPOSITIO VII. 

"^ST preprer S. ţ«« Jîne ilU fearfim prapofim 
-rf dtmonfirabitHT. 



PROPOSITIO VIII. 

SI âno trianruU hahMtriitt emtiia Uter* fibt mU'- Ftg. ij. 
tMomqm^Utt {^Ciffi EF; CBipfiFIi AB 
M EI;') eiidm intgulos omnes tqualihus Uteribms 
mojitos habehnat tqHÂles ( C tţfi F ; A ipfi E i 

Fonarur enim Utus AB fupra fibi :cquale E I. Turn vero 
panâum C, »cl inciriet în punaum F vel non. Si inridat în 
F, tota trianguU congruent, ac ptobdc omnes anguii (4) js- (t) Fir <»• 
qinlcs cmm. Cadit viraţunlhim Cmţiai3um F nAm. 7- 

A itntrt E ftmidiameiTa EF dcfcriiatHT ărciilm ^ itcm- FI; Si, 
M I fimiJ'""*"^ I ^ dtfiriititur circului, FunSum C tbU- 
ur» â^Hntiinrit in ârcuii HlriHfijMr eircHmftrtnti», AfţutaJ» 
in Hiriuf^uf {triumf tnntiA ctmmuni i^irfiltimi E. ^ . E, D. 

Si C cadat e«ri F, ducatur FC Quoniam per hypothe- pi ^ 
fimlatera EF, AC «juantur, cm (*) aogulus EFC par an- (bJP.rj.ii. 
gulo ECF. ci^o IFC majorerit, quam ECF. crgo IFC 
multo major erit, quam ICF. Rurltim. i^uia per hypothe- 
fim IF, BC. xquantur. erit TFC W pitlCF. ErgoIFC {<:)f<'SM. 
Hcmulco major eRquam ICF, î< scqualu, ijuoif eft inipoffi- 
bilc. Ergo noncaiicejitra F. Ergo.&c. 

Piure» cafui, cjuos hoc iheorcraa ^iliiiiitit, confulto prac- 
Icrmilî. ne tyroncs fatigarcm. Ncquc vcru diffieulttr egrum 
denionib-aiio ex demonllriiioiiejain poliia elicietur. 

PROPOSITIO IX. 

DAtMm aHgitl»m rcBilineum {I jiL) bifariam Fi;. :?, 
ficAre. 

Ex latcribns anguii accîpe circino iquales A B, AC* cen- 
tri* B ac C dcfenbe duos asquales circulos fc fccarUcs in F. 
ducacurqoe refla FA. H^e angulum bifecabit. 

Ducanturenim BF, CFi friangula FAB, FAC funt fibi 
mutuo aequilatera; nam latera AB, AC eit coniiirutione x- 
qualia funt, Bt litera BF, CF, quia asqualium cjrculoruni ft- 
midianicttî, etîam xquanturj & AF utrîque triangulq com- 
munecll. Ergoanguli BAF, CAF {d) scquales lupt. Bi-(il)P(rî.ti. 
fcdus eft crgo datus angulus I A L. qiiod erat facicndum. 
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Corollarium. 
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ILTlnc paiet cjuomodo angulus ftcflri pofTit m »]tia]» 4 
*■ J- gulos 4. 3. itf. fci:. iingutajnirairum pancs iierum lilci 
undo. 
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MEibodum fecaDdi aagulos in aEquaIcs cjuoiciuujue, â- \ 
ciDo £c regula liaâirnus nemo docuic. I 

Ex Pappo tiinen & Archimedc habcmus curvii (lualiiani ^ 
lincai, quadnitŢicem vidclicet Se fpiralem> quarum adnitoi- 
culoid obtinetur. Aoguli trifc&o perficitur a Vtppo I.4. 
prop.jt. prxridÎQ bypcrboles, quod etiam obţineri poccft opt 
paribol», ve\ conciioidis. ' 

Mcchanice datum anguTum ia ijuDtainquc fecabit zqualci 
anguloE, fi ox angiili irtrrice A tanquam ccntro intra aoguli 
crura arcum delcribas, eumque dividas in quot pUcueiil 
xquas p:iF[cs; ciăx enim cx A per divifionum punâacmît 
Ix, aagulum lecabunt in panes tolidctn x<|uaIeE. 



D 



PR.OPOSITIO X. 
jittatt reSiimt finitam {-^B) ficarc biftri' 






\, Super data AB fac triangulum a^quilatcrum {») AGi 
V Aagulum cjus C (4) bîfeta per rcftam GC. Eadem bîfccabit 
re&m ABdJtam. 

Nam in trîaagulis X. t, litus CG cfb cojnraunc, 8c per 
condruflioncm GB, GA squilii, angulique iis conteati 
;. AGC, BGC squalcs. Ergo bafes AC, BC, (c) «quiatur. 
BiTeâa efl crgo data AB. Quoij erat fjcicndum. 

Pro praxi iitis cric centrb A Se B duos «ţualei eîrculos 
deCcribcre, fe ibcsmtes in G & L, ac ducere rcâam CL. 

PROPOSITIO XI. 

EX eldio pmiBo {Jî) in dai* reB* (Li) fer* 
pendicnUrem excimre. * 

Ctrcino cape arquales AC, A F. Ccntris C, & F dcfcribo J 
duos xquales circulos le (ccantes in B> Ex B ad A daSa • 
reâa erit pcrpcBdicularis. 

Pacait> 



r 



Lihcr Primus. ij 

Oactntur cnini CB, FB. Triauguh X. Se Z, fibi mutuo 

irquibteri fum. Ei^ anguU C A B, FAfl f«J sequalc». Er- (i) P»'S,i.« 
goBA (i) perpeniiiiTuUris eft, Eu dato ij^itur punâo fitc (li}Pn*j!ifc 
Quoii crat t^ciemium. !>)• 

n^ns ram hujus quim fequealis ezpeJiCur f'acillimc prx- 
Mq norme. 

pROPOsiTio xn. 

EX d4t9 extra reiUm injî»iiAm (LOJ f»/iQo Fif. jj, 
(-rfj perptndicMlarim ducere. 

Cnuro A dcfcribe eirculmn, qui fartt dwatn LQ_in C 
te I. Rcaara CI bifeca (O reâi AB. E» crît pcipoidi- (O P" i».- 
cularis, ^'• 

Ducaniiir cnim AC, AI. QuoDUm per conftruflioDcra. 
triangul.. X Se Z lliBt mutuo ^quilucraj trunt Oiiguli (ii) [i)Firi.U. 
CBA, IBAitquales, Ergo A B perpendiculari» (ej cft. Ex (c) n, j,/. 
dato igitur punâo Bec. Quod erat ftcicnduin. i*. 

PROPOSITIO XIII. -j,i 

R£c74 (.UA) fuferre^Am {C F) confifieHs aut Fi^.,^. ■' 
i^Koî rcH^s ÂMgttlts facil, aut dnobus re£tis 
tejujlsj. 

Nirn fi BA JnliAat pcrpenciiailariter, «unt per Ucf. 14. 
onguliBAC BAF, utriDKjucredi. Si vcro B A iulilbi ob- 
fiquc, cxcitetur (f) perpeoiliailjrii A L. Quia turn inguli (1" ) tjti i. 
inxquJkt CAB, FAB etinifem locum occup^iiu, qiicm tiuo >■ '■ 
reâiCAL, LAF, ac proiode iis (.ongmmit. crunt (g) his (ţ) rtr txu. 
illi xqtolts. Quod cnt dcmoaftiaDditm. 7- 

C9r<,n.tr,a. 

t.T^OJcm modo demonftrabicur Cplurcs Tcăx, quam uns, 
JZi cidan rcâx ioliftimc, angulos uHici duobus vcâis 

». Dui Kăx inviccm fec-mies BAC, FAL efficiuat an- ^ 
guloi, qiutuor raftii jrqualcs. Pjict cx propoi: 

ţ. Onincs onguli circa imunri punâum cosiUiuti. conti- pi^, ^f. 
iiunt quaiuor rcflos. Patci cx Corol. 1. func cnim quaiuor 
rofti iu plures partM.fcfilL 

^{CBg'mtmngnhC.iF.ugmfiiiHruwitjufimcomţUmt»- p^ 
ttmad d.^os rdhi BAF. iir 1. s- A»$hIhi CAF gradumn 
.7°- 






EUmenterum Geometria 
•jo: trit anguiai BA¥ graduum iip. numeri emm iflijimftl 
AtIJiii gmJui iS»i angţilQrum reSorum duorum mtnfttTum, 

a>nfi:iHHi.2 

PROPOSITIO XIV. , 

SI du£ refla C-XR, Z K) ad idem ufrimqHtfitn- \ 
iium reaa OR faciani aagnlos (,XRO, 2RQ} 
dmhHs reSiis aqfMles } (XR, ZR) unam re£txm 
effcicKt. 

Si ncgas, faciunc XR, BR unam reftam. Ergo angulî 
XRQ. QRB fflj confident duos rcao*. guod {b) eft abfur- 
dum, cam cx hyp. XRQi_ORZ duos rcflos cfficiant. 

PROPOSITIO XV. 

SI dui reBa (BC, FL) fe fecuerim in (^J 
erunt tingMli *d verticem (^) oppojîii, tc^ualei, 
NimirumLAB ipfiCAF, St BAF ipfi LAC, Njim quia 
I. BA inSftil: refla: LF, eront LAB. FAB. f^Jpires duobus 
reais. Et qiiij F A inlîftitrcax BC, erunc (/) quoque FAC, 
f'-FAB pires duobus reftia. Ergo frj duo fimul LAB, FAfi 
"'squantur duobut fimul CAF. FAB. AbUio igitur com- 
i,.muni FAB, remanent (f) iquaks LAB, CAF. Eodem 
tnodo ofîcndam Kquales eje BAF, LAC- 

Coroll. Ex his duakHi proţuifieimiiits in Catoţiric» eoUigi- 
mm lucii raJium, i«ter ripitenditm fer angutum rifiiBionii 
ttngula incidtniid tqmilem ttniinttm, vium oramum btifviff. 
tnam ttigeri. MG. Vii aaguli B E D Â E F tquanlur i li»nt 
jIE ^ EE fimul fumţu, liieit quibufcumqut, ţutM Af ^ 
T B fimul fumf Iii fum brevierts. A ţu»Ha tnim B demiiiMtur 
Unea ţerfendieuUris BC: (^fimBD ^ CD iqualis: du- 
tdmur uium EC & FC. la irianguiii EED, 6- CEO 
(ian lalui Z> £j7f airique lommunt, ^ Uitn B D lairri D C 
txhypoihifi t^udt. Angului eciam BDE anguh CDE *■ 
qitalisi * tquaiuntw rtiiqii»Bintiiu: eriique BE tquMtii CB; 
' angulufyue BED Angulo DEC anualii. [0£ angulum mim 
DEC ^miem jfngkl» [SED hoe tfi} AEF linet AE EC 
uaam riBam tffieiunt.) ţ^ e»dtm ţnr[$t! modo line/t BF e- 
aualij froiabimr lintt CF. Cam ergoHne/i B£ (^ EA fimul 
Jumpu lintt C A tnucntur : ^ Unt» B F F A fimul fumpu 
linrii C F FA fimul fumpiii tquentur. lujufl CA un 
■'■guli ACF Ulm i rtliquis dmbus CF & FA » 

^E.I>. PR'■0.^ 




PftOPOSITIO XVI. XVII. 

t^Ontincntnr m prop. Jl. Neque antt ilUm 
V-/ ddhibeniur. 

PROPOSITIO XVIII. 

T7V emni tria>igttlo angulns {j1) major tfi , ţ«f ^, .f, 
X majori Uutri (_B0) opporiiimr .' (B) minor, ijmî 
mineri (^0.) 

Nctiuit A, e& pir B. alias (a) latcra BO, AOxquarentur f,i^(.£ 
contra, hj'pothefîro. Nequit ctijm A minor cflc quam B. 
Nam fi A minor cft, B mjjor, poterit imn angulum B per 
rcftam BF fieri angulus A BF aequalis A. Turn vcro per 6. 
Mualcsenint BF. AF, & fi aJdas utriouc, OF, erunr BF, 
FOatqualcs A O. Scd AOper hyp. minor cfl quam BO. 
Erga ciiam BF FO minores Cunt <]uam BO quod repug- 
nlt definidoni liacx reăx, (fix efl omaium brcnnîma. An- 
gului igiliir A nec minor eft aagulo B, ncc xqualit. Ergo 
majorj quod crat demoaflranduai. 

PROPOSITIO XIX. 

IN 7riai$gtilo (aiui (BO) majtti tji; qwd eppo- „,,-1, 
nitiir mjijeri {j4) augMlo : (-^O) minuii tjttod 
mmort (B.) 

Eft converiă prioris. B O non cft minus quam A O, aliat 
per 1$. acgulus A cflct minor ungulo B «ncra byp. Nequc 
etiam BO icqualc elt A O, alias per ţ. anguli A, B, xquarca- 
tur, rurfuscoDtra byp. Ergo BO majus eilquam AO. Quod 
crat dcmonOrandum. 

CorolUrium, îfmc CoUigimuj ghium ferftUt politum ia ^^ | 
fUno horiunrat- ptrfiUe febto quitfiere nsn ţafft, itifi ubi Tir- 
ram taugii. E.G. Sit Unea ÂB fUnitm barit-enf/ile. C nrf* 
ctiUTum. Cj* ierr* ftmiiliAmttrT tungrnli A B prrptndieuUrii. 
GMhi ad B ţafitMi eb gravitaum fuam, ţy ţlani dciliviiaitm 
deftrnJrt "urtfus A. In triangulo iitim CjiB linia firpendim- 
iarisCA acum angtth B AC oppefii». minor eft lima CSan- 
pihrriiB S A C opprfita : affae adts dtfctnftn pirpitMUs tft » 
B aj A in quo corfin hm ţoirjl quiifieri. HeqHe alittr jVni- 
dtntA di/tm/um. turtit in fiiptiţdem fpharicam (tnfatmaii- 
ennti fniamm. PRO- 



Elimentorum Ceometri* 



PROPOSITIO XX.- 

OMnis trioH^tili duo tjHxUbet Uter* relifiU 
fum majora, 

EA Archimedi inftor axiomatisi îromcdiatc fiquîdem p»- 
tet cx dctÎQitione Arcbimedea liaex reâz, quam vide {upn 
ia deGnitionibus. 

PROPOSITIO XXI. 

SI a lerminis unins lateris (^48) intrig trian- 
Inm dna reii-tjungu»tHr (^ O, B O) ha lAteribHS 
irianguU (_^C, BC) minores funt, majarem vtro 
angulnm (^AOB) comprehenduar. 

I. pjrs. Produc AO in F. AC. CF funt fa) majora, 
quara AF, Addiu ergo communi FB. crunt AC. CB m»- 
i- jor« quam AF. FB. Rurfum OF, BF funt (i) majorei 
quam, OB. Addita ergo cotomuni AO, erunC AF, FB 
nujores, quam AO, OB. Ergo AC, CB Tune mulco mi. 
jores, quam A O. OB. 

a. Pars demandrabitur ia Coroll. i. p:irtis primje prop.ji. 
Ea iaKrini non atemur. 

PROPOS ITIO XXII, . 

EX datis tribus reilis (B O. LB, L O) q*Ar«m 
dna qualibet rcli^ftu^ut majorei, triangulm» 



AiTumattir datarum 
B accepta pro centro, îi 

Deinde accept; pro centro extremitate alten L, intcrrallo 
tttix LO delcribatur arcuş prîorem fecans in'O; liucantur- 
jue rea* BO, LO. Dico fidum. 

Demonflratia pitct cx conflj-uâioae. 

PROPOSITIO XXIII. 

AD datum in reSa pm^um (B) g/tguiitm tf^- 
cere arjHaUm dAto {ji.) 



itUla 3(1 pruitn an- 



ex A vcrUiTC 

prop. ultima 



Lihtr Primul. 

Duacur utcunque CF fecans laicraditî inguliA. Ia data 
I K&i a B acdpe BL psrem AF. Centio B intcrrallo AC 
deftribc circulutn : itetn alium centro L inicvvallo FC qiu 
' piorctn (ccct ia O. Ex O a.] B & L duc leău. 
iricaogulus LBO pjrJaioA. 

Nam pcrcooftr. triangnb fibi mutuo func Kquilatcra. Ergn 
I per B. aoguli B & A xquales. 

IN gratiam cjTonum vifum eft hic 
guTorum oecdfirii proponerc. 

Aoguli nienfuri e(i circuli pciîpheria, qi, 
inguli tanquaia centra ddcribitur, ut patebil 
14 6. 

[taiţucquotgnduscontînebît arcuş BC inter angiili BAC 
oaramterccptus. tot graJuntn ilîcetur eUc anguTus BAC. 
EtguoDian^rcâuin angulum BAF mcticur quadrans periphC' 
W B F, gradus pa. contbcns, .licetur rcftui angulus effe gra- 
duain 90. Similitcr quia liuos rcftos mcnfurat dimidja cir- 
nmtereniia în iSo. gradus feâa, & i^uatuor rcAos circuftK 
fsentia tota Ceai m gradus 5S0. diccntur dao rcfti efficer* 
gtadiîB 180. & quatuor redii gradus jfi». His prinoiati» 
praxes angulonim funt. 

I. Ad datum in ce&a punâiiui B angulum (latuere parcm 
dito A. Ex A daţi anguli vcrtiir tiinquatn ceutro inter latera 
ircum dcferibe CF. Ccntro B pimflo dato, defcribe eodem 
intiemJki attum LZ: « quo aufcr LO parcm CF. Per B 
fc O duc reâaip; erit LBO par daio A. 

X. Datiaaguli OPQ_^adii3 examinare. Fit hoc facillîme 
per {emicirculum comcum tranrp^iientcm, Îd iSd. gradus di~ 
»ifum. Ccntrum femicircuii ponc fcpra P Terticem angjlî 8c 
fenoidrculi radium PL fupra anguli iatus P(i„ ArcusLO 
inter angnti crura iatcrceptus ollcndct, quot gtaduuia fit da- 

3. Angulum ronAruere ^''Cos continentcoi gradus, uC 41. 
DucrefUm XQ. in cjua figna pundtum P. SuperPponefc- 
nricirculi centmra qufquc icmidiatnctrum P L fupra P Q^ 
Ab L Dumera gradus 41. u£)ue iii O. per O cx P duâa 
reda diMl anguîuni OPL graduuni 4». 

Horum onuuum dcmotiflratio pendel cx ultima prop. 
Ub. 6. 



PRO- 



ĂtewenforHm GiotHetrit 

PKOPOSITIO XXIV. & XXV. i 

SI dno trmngHla (BAC, BAF) dttt later^ 
(BA, AC) dmhHi (BA, AF,) alterum al-\ 
teri , aijitalia hahuerint ; unum vero tridngulHM 
angHlnm iliij lateribits conicninr» (B A F) maje^ 
rem habeat aliere (BAC;) haMit ^Mcţiife b^m. 
B F majerem b^ (B C.) _ \ 

Etfi bafim majorem intbnerU, habcbic angulum 
majorem. , 

Centro A defcribc perCcirculum; is tranfibit per F. qviâ 
A C, AF ponuntur scquales. Ergo B F cădit fupra C. [J^r^ 
mtr ţunătim A &• ţunilHm C] JungcCF. Aogulus BCp 
cft major augulo ACF, hoceftpcrj-. angiilo AFC.hoccţ? 
nrnlto major angiilo BFC. Ergo [/» ;rMn_gHfo BC F] («JBF 
" oppofita majori angulo BCF major cft quaiii B" 
minori B F C. 

i. Pars patet cx piima parte & cx prop.4. 

PROPOSITIO XXVI. 

SI duo triamula (X, Z) dues anguUs d«ohin a-. 
^uaUs haoMeriit alitrum alieri (B iffi F ^ C\ 
ipfi i,) (jr tHHT» latus uni lateri nt^ftale, vel ^ho£i 
inter aqtiales anghlos exifiit (ut B C, FI) vtt 
(jHod mii itqHaliHm angular »m opponitnr ( Ht AC^ 
LI:) relitjua emttia crunt a^ualia. 

Ponantur primo xqualiaenclaCcrs bC, FI. inter z^ualo! 
aogulos poiîta: tum vero reUqua etiam omnii xqualia ellbi 
dcmonltratum ell in Icholio prop.4. \, 

Ponantur deindc btcri A C. L I «qualibus angulis B 8c P', 
~ oppoliu clic xqualia. Quia anguli B. C per hyp. Ktjuaiuan 
■ «DguUs F. 1, etiara relîqui A, L ;Equales crunt per coroll.8>4 
p.31, quT ab hac non depcndei, Ergo per primam partcaţ 
omnia reliijua funt Kq'jalii. 

Corollanum. Hinc qmeqiie, ThaUtem fccutii JiJiataiMi i». 

_ accff^ mttiri difcimui. E. G. Sit A D /m« inatcifa: cui ai 

' ţunthim A irigalur prrpenditHlaris A C. Fiat Angulus A C J 

angitla ACD *qu»lii. Lima AB ucceJfibiUs erii lim* A O 

-itadffâ Mualif. ^E-l- 

PRO-; 



Liber Primut.^ 2i 

PROPOSITIO XXVit. 

SI dtiAS nStas (AB, CF) faralleUs fetkerlf ^^v ^S^ 
reila GO: crunt I. ttqu*iles altcrni anguli 
(RLOy OOL, item BL O, COL) i. cxtcrtius 
(G L B) dqualis interno ad candem pan cm (LOF) 
(ittm G LR.ipJi LOC.) 3 . Duoad eandcm par* . 
tem ipierni Jimul (y^LOy COL) aqtiales dnobui 
reilis: item duo BLO9 FOL duoius reSis ir- 
quales. 

I. Pars. Ex O & L duc pcrpcndicularcs OR, L CL^^^nt ^'if« 4^ 
(ă) hx ad utnroque parallelaAi AB, CF perpendicuijrcs, & {^)Ter dteh» 
per dcf. 16. inter ic zqualcs. iEqualcs quoquc (6) cx parol- V' 
Iclis aufcrcnt panes RL, dO. Ergo triajigula, X, Z, fiU Ww^rfi. 
mutuo xquilacera funt. Ergo (c) unguli RL-O, QOL al- {c)3Vr8./,x. 
temi xqualibus latcribus R.O, QL oppofîri, Ibnt xqualcs. 
Quod crat primum. £x quo patet cti^ni alternos rcliquos 
BL O. COL afquaîes eflc. Nam quia tam BL O, ALO* 
qaam COL, FpDacquamurfi)duobus redlis} erunt BLO, (d) Tir tţ. 
ALO xquales ipds COL, FOL. Ablatis ergo xqualibus ^ i* 
R LO, FOL, crunt rcliqui B LO, COL ctiam xqualcs. 

a. Pars GLB xquatur ad verticcm fe) oppolîto RLO. (e)'ptris* 
Scd R LO xcjuatur per i. partem LOF. Ergo CLB exter- /• i« 
nus xquatur interno LOF 5 quod erat aiterum. 

J. Pan. ALO peri. partem xquatur FOL. AtquiFOL 
cum COL (f) /âcitduofc rcftos. Ei^o etiam ALO cum (Q rtr 13* 
COL fâdtduos'reâos. Qiiod erat ten ium. '• 

CorolL Hincy Era fofthenem imitaţi» TtUuris ambitum metiri 
iifiimusi lUe tnim okfervavit SoUm Siene, urbi ^gyptiaca^ 
i^fo folftitii âftivi dit ptrţendtculartter imţendcrei & eodem 
dii gnomcuis oţe invenit SoUm ab Alexandria» urbis etiam 
JEgyftiaca* fub eodem fere merididno fiu» vertice gradus fere 
/eptematn qmnta gradus tarte diftare : atque urbes ifloiftadsa 
Soo^ circittT Mfiarenovit, Unde liţrufentisţroţofitiomsambi* 
turn terra hoc modo definivit. Sit A Siene : B Alexandria, ubi ^/- 8/« 
gnomon B C erigitur horiz,onti perpendicular is. fnt DT ^ EG 
radii Solans fibi irAjicem qu9ad fenfum paralleli, T> A radius 
kerixjonti Simenfi perfendicularis per centrum terra tranfiens: 
£G ztero radius horixAnti Alexandrino obUquus per gnomonif 

apscem tranfiens, (^ cum gnomene angtdum GCF graduum 7^ 

tentinent» Cum vero angulus GCF aqUatis fit angulo altem§ 

C AFM) 



r 



-T'X- -ff. 
T-i. 46. 



ElcmetUgTHm GcsmetrU 

AFB; tujus meajttr» iji anus AB graJKum 7'. TrUwic 
umAiium hac analegia ad'mvenit ; Ut fi hahini grmiiuy' : 
adfiaJiaţaoo. iMinttger circului gradtium ^6a fe hAhebit ai 
lyooooi amiitum itUuris iifdem fitdin liifiniindian. ^E.I. 

PROPOSITIO XXVIII. 

SI dmsre^as (^B, C F) ficam uBn (GOJ 
alternes AnguUi {j4L0, FOL) a^uaUs fe~ 
cerit, erMm (AB, C F) parallcU. 

Si negas, iit crgo alu XLZ per punaum L ad CFpa- 
rallcla. 
j_ ErgoC^) angulus XLOpir eft dterHo FOLi Quod fieri 
* nonpotcft, cum per hyp. ALO par fie cidem FOL. 

PROPOSITIO XXIX. 

/ iiu-ts reSUs (A B, CF) ficani rcBa (G O) fice- 



SI du 
rit 



I 



iHgHlitm {G L B) a^naUm eppojtta 

veidi 



(L O F) veldms ad eafdem partesimernet 
ALO, COL) pares dmhHt reUis, ernnt (AB, 

CF) parallcU. 

Ptr 1J-. GLB iquitur A L O oppofito ad vcrticmi. Seă 

perhyp. GLBsquatur LOF. Ergo etiam ALO rquatur ■ 
Wi*»jw- fibialtemoLOF. Ergo fa) aB, CF furtpirallcla;. 
"''•, . Ddadc COL cum FOL fjcit duos reăas. Sed per hjp. 

idem COL criam cum ALO fidtduof rcdos, ErgoALO, 
tf>)T'rfrxi. POL altcrni scquaie» fiiW. Ergo rurrum aB, CF (i) funt 

parai Iciar. 

Ceroliarium. 

EX lecunda parte patct omne reâangulum dTc parilldo- 
gramnuncn, 

PROPOSITIO XXX. 

SI dnx rfClx (AB, C F) fmt paralleU sd elu- 
dam rtiiitm (D N) «rum inter fe pMralleU. 



Lihtr PriftMt. %i 

hm per Ce. & cx prtdccentfcus. Nam fi omncî Oxea- 
tur a reâa G O, crit (d) angulus eirernus G L B par întcmo (•) t" 17 
IDN. eit vcroLDNmtcrnus (i) rclpcCtu DOF, ic p")-^'- 
înde rqualis. Ergo «iim GLB fu elt LOF. Ergo A8, ^\*^ *'' 
CF funt (O pjrallela:. (cj jvr/T* 

pRoposiTio xxxr. 

P£ /! daiMm punSlum (yi) parallelam dnccre F.-i. 49. 
aJ rtBam damm (C F. ) 
Ek a ducatur utcunque Ah, ftcans datam FC. .Ad 
punftuni A Sac (J) angulu» L A S par angulo A L F. Erit (d) rtr ij 
ASparalleUad CF, utpMCt ex »3.cumalterm anguli SAL, 1. 1. 
FLÂ line x^u^lc;. 

Praiis; duâa AL, ccntro L dcfcribe arcum IQ, & eoi- 
tro A coJera intcivallo arcum OX) ex quo aulvr OB pă- 
rem I Q. Per A & B duâa rcfia erit pirallela. 
Demonftruio pendet ci 19, 1. >. 
_ AUter. Centro quopi^m P defcribc rirmluiti qui traDfcai //», 40; 
■u|W.datum punaum A, 6t Terct datam CF in Q^& O. Ar- 
HM QAaccipeatquaicmON, reftiAN cric pani Ici 1. 
^r^ScmonftrJtio pendet ex 19. Ubri j. & ex tS. hujui, 

rr)' 



Scholim 



DEmonftratajam igîtur eft parallebrum iheoria indepen- 
dcater ab aiiomatc, quod Euclides. cjuli^ucinterprctei 
iiruaiunt mimis fc&Xi cum noa lit axioma, ied thcorcma, 
eujui vcritu non nugis per Teappareat, quimiptius i^, pro- 

Cioais. Quia iumcn deuiceps ixpiua adhibcbiliUi id boc 
jam fecile ex pixniinis detnonlbrabimuS, 

K Tiieorema, 

SI rcfta MA incidens in rcflas BC, AD, faclat angulos fiî> /.■• 
internof ad cafdcm partes BAD, ABC, duobus rcftis 
miQorcs, n&x BC, AD coneunent vorfus eitn partcm. 
quam ipertant angiili duobus reflii minore». 

Quoniam per hyp. CB A, DAB duobus reftis funt mi- 
noretţ fiaot CDA, XAB duobus reâis lequales: Eruntquc 
BC, AX (p) parăljcl-e. AtTuirio tanquani aiiomapcr fc no- ,■<. ^, j, 
tum, inter reffaj AD, AX în infinitjm produftas duci ).'i, 
poflealiquam ad AM parallelarr' pută T^X.quxmajor fit quam 
■" ■ ' " iripE 2X.tqiffflisAR, Bîjunge ZR- Quo- 



AB. AccipUtur j[ 



Xyj. EUmcntarufn GeometrU 

(a)T*r27. nkm AR, ZX funt parallelx, crunt (a) alterai X2rA, 
A <* RAZ. aequales. Sunt autcm & iatera XZ, Z A xqualia la- 

(b)!P«'4,(.i.tcrjbus RA, AZ, per conftr. Ergo etiam (h) anguli RZA, 

(c) TeriZ. XAZaequalcsfunt. ErgoRZ, t^{c) parallclaad AX. Sed 
tA^' JL <^tiam BC cft parallela ad AX. Ergo RZ & BC funt {â) 

(d) T#r 2»v p^^ii^ige^ Eft igjtur BC & parallela ad RZ, & incluik tri- 

angulo ARZ. Ergo cum produci in infinicum pofTit, necef^ 
fario occurretaliquando tq&x A Z,nam neque evadere poteil 
per fibi parallelam R Z, neque pertingere in Af alias dnx redix 
haberent commune (egmentum. Liquet ergo propofitum. 

Demonftratio Clavii eft a parallelis independens, %! pro- 

Uxidlma 8c multum operofâ: Procli nititur hoc principio, 

; quod reâa unam paraUellam fecans, etiam alteram fe^ra 

Ut, ii pFoducatur. Verum hoc per ic notum non eft^ ob sx- 

tionem datam ad def. 16. 



Fi£' TC. 



. GorolUriHm. 

Hlnc patet redas non parallelas concurrercr de ^o dubi. 
tari poterat ob rationem allatam ad def. ^. Sint reâx 
non parallela? BQ A Z. Duc AXparalleblm adBCj erunt 

(e) Ter 27^ X A B, C B A duobus reftis (#) acquales. Ergo Z A B, CB A 
- ^' funt ituobus reâif minores. Ergo per theorema jam demon- 

flratum BC, AZ concurrunt. 

PROPOSITIO XXXII. 

Pars I. 

^'i- TI. £^Mms trianguli externus quivis angulns (FB C) 
V->/ dHohns internis oppofitis {A ^ C) aqnalis eft. 

(f) Ttfr 31. Per B duc (f) BL parallelam ad AC. Quia duas paral- 
/. I. lelas BL, AC fecat FA, eritextemus angulus FBLintemo 

(g) -per^j. A (g) xqualis. Et quia eafdem parallelas BL. AC fecat 
/. !• . etiam rcâa B C,. erit L B C fibi alterno C (h) sequalis. Eiw 
(h)T^ *^»^ totus FBC aequatur utrique fimul A & C. Qnod cfat St- 

natondrândum. 

Corollaria. 

^ii* 5 1 • j^ŢH Xtcmus angulus (FBC) quoliber intemorum oppofito^ 

Hi rum A vel C, ina)px' e&. 
fig, 35?. s» '*• Anşulorum (C & AOŞj|^eandcm bafim (AB) haben- 
tiumj roajoi; e(t ( A O B, ) <j)i;v ^^^^ ^^^ 



LUw Frimms. iţ 

Producatur enim AO, in F. AOB per liane major cft 
quano OFBi & OFB per hanc candcm major cft quam C. 
irgo AOB ngulto major cft quam C. 

j. Si ab uno punfto (A) in unam repara (BC) incidant ^' ^^* 
dux rcdbc altera (A O) c^li^uc, pcrpendicularitcr vcro altera 
(AFj j hxc cadet verliis partes acuţi anguli AOB.^ Cadat e- 
nim. fi fieri poteft» verfus obtuium AOC, pută in' Q. Igî- 
turacutus AOB erit extemus, refpedlu rcdi AQB, ac pm- 
inde illp major per cproU. i. quod cft abfurdum. 

• 

P Ii OP OS- XXXII. 
Pars ii. 

OAIftis ţrUnguU trts Jimul anguliy duohus re£Hs 
fnnt dt^HMCi. 

Ac proinde conficiunt ^dus 180. 

Produc unum latus AB m F. Externus angulus FBC duo- ^l* S^^ 
bus ÎQtemis oppofitis A 8c C acoualis (a) eft. Atqui (^J FBC (O '^^r t. 
cum CB A efficit duos rcdos. Ergo etiam duo A & C cum f^J'.^J"*'^"'' 
codem CBA cfficiunt duoâ redtos. Quod erat dcmonftran- /^ /, ^^^' 

Alitcr, Ducatur HM parallcla latcrî AC. Anguli altcrni n'^^s^, 
tam O, A, quam N, C aequalcs (c) funt. Scd O, Q^, N con- (c/Perxy^u, 
ficiunt (d) duos reâos. Ergo ctiam A,C, Q. duos rcăos con- /**^ ^•''•^'' «^ 
ficiunt ; quod crat dcmofidrandum. i'» »3» • it 

CorolUrsA. 

4. 'npRes iimul anguli cujufvis triaoguli zquales funt tribus 
JL fimul cujuicunque alterius. 

/. Si in ţriariguio unus rc6tus eft, reliqui funt acuţi. 

^. Si in triangulo unus eft red:us> reliqui duo fimul etiam 
unum redhim conficiunt. 

. 7. In triangulo angulus. qui xquatur duobus reliquis, rc- 
ftus eft. 

g. Ct;m fcitur quot gn^duum fît unus angulus, fcitur etiam 
quot graduş faciant duo rdiqui fimul. Et cum fcitur c^uot 
gradus fâciant duo angiili, aut eorum fumma, fcitur ctiami 
quot gradus efficiat tertius. 

9. Cum in uno triangulo duo anguli aut finali, aut (imul,, 
ae^uales funt duobus angulîs aut finguUs, aut lunuL in altera 
triangulo 3 eciaq|i tertius tertio xqu^s erit. 



^0 ElemiHtorum GecmetrU 

10* Cum duo triângula utium angulum atqualem Habcnt, 
etiam reliquorum fummx aequantur. 

1 1. Cum in Ifofcele angulus aequis cruribus contjentus efl 
reâus» rcliqui qd badm funt femiitâL £t liofceiis ad balim 
angţili /emper funt acuţi. 

xt. Trianguli aequilateri angulus hdi duas tertias unius 
rpdi. Facit enim tertiam partem duorum reâorum. £rgo 
daas ţertias unius. 

F^,J4^ 13. Hinc anguli reâi ("BAC) fiicillima trifeâio; fi fuper 

AC fiat triangulum xquilaterum Z. Nam cum FAC iint 
dux tertix unius re£ti, cht B A F redi una tertia. 

^iă' SS* 14- Perpendicularis A F eft breyifTima- omnium qux tx 

punâo (A) ad reâam aliquam duci pollunt. Quoniam enim 
angqlusF rcdhiscft, em^r coroll.^*. A OF acutus. Ergo 

» Tifr i^. (4j AF minorquam AO quaclibet. 

^* '• I j". Ex uno puntflo ad unam reâam tantum una perpendi- 

cularis cădit. Patet ex coroll. prjeccd. 

16. Hinc etiam afirorum paraiiaxin j'n/f Uci veri ate^ue yifi 

%• ^^: differemiam definin dlfcimus. Sh A TeUuris centrum^ B Lo^ 
CMS ObfirvAtor'u in ejujdem fupetficie» Sit DBC Ofigulus aftri 
C a vtrtici fer 06/irvationâm mtusy five dîftantiaangularîs 
aftri 4f vertice vifa. Eft vero Angulus DA C diftantia angu- 
iaris vCra. Angulus autem extemus obfenianone dutus DBC 
angulis BAC ^ BCA Aqualtj e/î. Atque adeo angulus BCA 
arigulorum DBC (^ DA C diferenţia. Si itaque ex tabuUs a- 
ftrmomicis diftanttam aftri a vertice temţore objervatioms DAC 
qudramus, quando angulus DBC quadrantis ope innotefcit, 
diferenţia angulorum iftorum BCA, quam Parallaxin dicimtss, 
ţariter innotefcet. ^E,L 

Scholiţim. 

HUjus pulcherrimi, fâecundifTimique theorematis> cujus 
perMatheiimuniver£(muâ]sprope immenfus, inrentor 
eft Pythagoras tcfte Eudemo vcteri geometra. Frcquentiflimq 
^ ejufdem meminit Ariftotclcs, qui illud etiam exemplum fta- 

tuit pcrfc6Hfllmx dcmonflrationis. Scd quemadmodum ex 
hac propofîtione jam didicimus, quot redfcis angulis, cjus an- 
guli sequivaleant. ita ejufdem beneficio cujuflibet figurc reâi- 
Jinex âre internii; iive externi anguli, quot re^os conficiant, 
predare innotefcet tribus fequentibus thcorematibus. 

The^rema i. 

^^Mnis quadra^guli quajuor fipfiul anguli cfficiqnt quatuqr 
V/ redo€. ^^ 



PriwMu* xy 

Nam fi per oppofîtos aogulos ducas reâam BF, harc qua- 
«Iraogulam in duo thaogula fccabit» i^uorum aoguli ilmui 
coafîciunt {a) reâot quatuor, ra) t^t '%%. \ 

Thegrema z. 

■ 

OMnes fimul anguli cujufcunque (îgurx reâîlînex confîct- 
unt bis tot reâos dcmptis quatuor^ quot i'unt latera fi- 
gurx, 

£x quovis punâo A intra figuram, ducantur ad oroncs fi- fţ^. ^j, 
gurx angulos reâx» qux fecabunt figuram in tot triaugula, 
quot iiabcc latera, Quare cum liogula triangula (b) confici- (\>) tct 32.) 
ant duosreâos, omnia fimul conficicnt bis tot ref^os, quot ^ <* 
funt latera. Sed anguli circa punâum A, (c) conficiunt qua- icjCwflL^. 
tuor reâos. Ergo fi ab omnium triangulorum angulis dcmas f • >S* ^ <- 
angulos circa A , anguli Kliqui , qui componunt angulos fi- 
eurae, confident bis tot reâos^ deroptis quatuor, quot £mt 
Utera fin^rae. ^ 

Hinc patet omnes Cjurdem fpeciei reâilineas figuras xqua^ 
ks habere mgulorum fiimmas i Quod admiratione dignum 
dL 

Praxis. Duplica denominatorcm figurx : slproduflo3ufer4y 
reftabunc anguli reâif quos conficiunt anguli interni figurx. 

OMoes fimul externi anguli cujufcumque figurx reâilinex, Fi^. 58. < 
coafidont quatuor reâos. 

Nam £nguli ngune interni anguli, cum iingtdîs extemis 
conficiunt duos (d) reâos. Ergo interni fimul om-^d)?<ri^, 
nes9 cum omnibus fimul extemis conficiunt bis tot reâos, '* '* 
quot fimt latera figurx. Sed (ut in prxced. oftendimus') in- 
terni fimul omnes etiam cum quatuor reâis, efiăciunt bis tot 
reâos, quot fimt btera figurx. Ergo externi anguli, fie qua. 
tuor reâi xquantur. 

Mira fime hxc figurariţm reâilinearum proprietas e(l: cx. 
qua illud etiam confirquitur, omnes cujufcumque fpeciei reâi« 
lineas figuras xqualcs habere extcmorum angulorum fiimmas. 
Itaque trianguU altcujus tres externi anguli xquales ilint miliş 
extemis angulis figurx millelaterae : Qux prorius admiraţi? 
9ne fiint digna. 
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PROPOSITIO XXXIII. 

ffi'^9. Qj ^^^ ^^^^^ atjuales & paraUeUs^ {AB^ CF) 
i3 jungant dua alia {AC^BP) crunt ctiam ilU 
nequafes ^ paralleU. 

Parallclâs AB, CF fecct AF. Erunt in triăigulis Q^^R 

Ct^Trri/./.i. alterni anguli BAF, CFA ( a) xqvLuics. Ponitur autem la- 
tus AB acquale lateri CF, & AF utrique triangulo cft com- 

^}!Per4./i. xnune. Ergo (6) bafcs BF, AC xqliantur (quoderat pri- 
mum.) £t anguli ad balîm AFB, F ACfunt aeijualcs: âe 
proindc 'A F incidens in rc£tas AC, B F facit alternos A FB, 

(c;Ţ^r.i8./.i, FAC «qualcs. Ergo (c) AC, BF (iint etiam parallelx. 
Quod crat altcrum, 

fi£, 87. Corollarium. Hinc Montîum tam alutudines fufra hori- 

zontem, quam lineas horix^ontales tnetiri difcinms, Sit ABC 
httis momis, cui aţplica ingentem normam, aut qt^d HormA 
wftar eft ADB. Erit A D Aqualis HB, (^ DB dqualis A H. 
Af plică deinde ifffţrius k ţunâio B ad punăum Q, Erit itidtm 
E B aqualis CF, (^ EC Aqualis B F atque ita porro, Latera 
hmx/>nti paraUela AD BE, (^c, fim$d addita dab$mt Uneam 
hcti'izjontalem GC : (^ latera perpendicularia X>B EC, ^, 
Jimul addita dabunt altttudimm AG. 

^'^» S$* [Coroll. (a.) Hinc etiam motuum compofitiortem aftimare di" 

fcimus, ImptUatur corpus ad A pofitum eodem temporis mo- 
mente vt AC fecundum direciionem line a AC: ^ vi A B/ţ- 
cundum direSiionem linex A B, Ex conjunBione virium aia- 
gor^tem A F defcribet, Jffoc enim paHo n^tpa yirium muta^ 
tur. Corpus enim ad F aque difiat a lineis direiiioilutm uftif» 
que AC AB ac fi vi aUetutra foia impulfum e£et, quod de 
nullo alto punSio dici poţefi, Hoc autem corpllarium cum phanO' 
' menis Afironomicis aUtfque mechanicis adeo congrutt ut a CL 
Newtono tanquam ţhilofpphia Geon^itrica fundamentum merito 
kabeatur,] 
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PROPOSITIO XXXIV. 

Pj4ralletogŢammi ofpofita latera ^ angMli i^aua^" 
tur, ipjumque a diametro hijecatur^ 
(dyj'erdffin. Quonlam AB, CF fimt (d) parallete. in caTtjuc înddit 
^jTfrijJi, ^^' cnint altcrni BAF. CFA (e) xquales. hem quia AC, 
(f)Terdff,' Bf l\int (f) parallclae, in calque incidit AF, erunt f^) aU 
)/. terni CAF, BFA asqualcg. Jtrgo totus BAC toţi BFC «- 



LiBer Trimut, 

balis ell. Eodcm modo oflendam B & C xqualc] eHi;. Quod 

bt primum. 

1 Quia verojani ollendi triangula QJt, ijuseunum laciis AF 

■Sninunc habcnt, ctum anvulas Utcri A V adjacentrs lubcre 
pilt., BiminimBAF tplfcFA, & CAF ipfi BFA. E- 
jic(fl}criamlatera AB iplvFC, & BF ipli CA, «quaUa, ;. 
Bnquc tpfa triangula. 

ScholiMtK. 

pAnjm ex hoc iheoremate, partiin « dcfinitionc libro i. '^' 
* przinicttndj 1 facile di cirur dimcnfio pjnllclograînmi 
"fcnguli. Uliu* arca producitur cx mulţi plicationc duorura 
erum coDtiguorum AF, AC. Sit cxeni. gr. AF pcdum 
kAC,4. Duc. 8. 1114. provcnJunc ji. p^Jcs qi;adrati pio 



Qţiadrati vcro arca hibeturci uno latcrc(FI) per fe ipAjm f«. lîr. 
I muliiplicato : ui fi latus (F î) iit j. pedum , dac j-, in fe, pro- 
veniuiit iţ. pcdei quadrati pro arca quadr.iti. 

DemonUratio tx n^c prop. pawt duiHs pi^r laterum divifi- 
ues parallelis. 
^Corp] lariunl ■ Hinc GttJtttugrifarallilegriimmiiirfamf*- /^,S8. 
^Bai JhiiJuTit. Sit enim ABDC agir lur^illekgrjmmuj : 
Ht_S ejufJim diamtttr, Jivc liata dingonnln ; (uits fun/lum 
^biutm figKÂt F. ^itimujm Imta re^a, hI EG, ţrr fnu- 
Br» F tranjh agrwn m purtti i'jUAlei E.tCG, EBDG M- 
BVif. Trmngtdmn eaim ABD Kqualt t/l tritigulo A Cu : 
Wo! * TriaagMiitm AEF tijunlt Triangnle GFD. Siituqut *Fm.6,l.i, 
^ppi^o EH DF. lica tii»<>giiU AEF irUngulitmmiem ă^uâU 
■tf D adJM, Ariam nan muMih .- /fJ erii ttufenium EBDG 
H^M/r triangHia ABD five d'tmidto pArtUtiegTummo, f^ ţro- 
Kb tTAţfKJa AEGC tHjHaU. ^ E. D, 

JiPROPOSITIO XXXV. & XXXVI. 

w^ArAllelogrATnma fiipir bjţfi eadem (,AB) vil a-''*^'^'" 
Ht f»4/;i ej- $»!(r eajUim parilUlas (C Q, ylX) 
WbtJiiiMia, J'ntii at^ualia. 

^ Quia A L, B Q (i) funt panlldac, eafquc fecat C Q ; crit (h) ?ir itf. 
■'Wcxcerous CLA par intertio FQB. Dcinrfe quiatam CF j(. 

<fMmLQ_«>liwmur('</J eidcm AB, crunt CF. LQ, a^qua- 'cPfi?-'-!. 

1"- Addc utrifqoe FLi crunttoiE CL, FQ^rquales. In- 'J *'"J«-''i. 

■IQ.B xqutja (fi funi. Ergo abUta conimuni FOL, plana .( p„/7. 

mt FOAC. ■ 



EUmeKtorum GetmetrU 

FOAC, QBOL remanent xqiulia. Quibui utrifque adi 
planum AOB, fiutit pjralIdogrimmUota ACFB. ALCf^i 
jrqualia. QuoJ crat JcmonftianiJiini. 

Hsec propoHrio fiet univerlâlis p. i, Hb. fi. Obftrvem 
tjroncsiqiiami'i» parallclogroinmi. înccr cafdcm paralldas: 
fine produâas in iaflnitam longttudiDem exccnăanmr ex 
dem bafî A B, fempcr timcn inaaere iqualia ex vi 
ftrationis jam datx. 

[Unde fequimr duas mbti magnitudine equalei ia 
tunttttn difcrepare pajfe ui unuis umbitus cmies vel mil&ii <(- 
tirtm ambilum txuferet. Si itimirum aitera fii ^tuJrat» «rf 
reifanguU ; altera t/era intri* eafdem cum priari paraiUUt ft- 
r»UeUgramm» tindem frd admodiim obhag». Seqmimrfim 
ififerimeiras figurtu areas immane ^mtnlitm d'rvtrfai eatstwn 
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EX hoc clieorenutc lubctur dimenfîo parallclogrammî ca- ' 
JQfcunque. Illius igiiur arca praducitur ex altîtudiw , 
QX fcu CA duifti in lalim A B. 
Nam arca rtdlangiili C B parallelogrammo B L njualâ fit 
(»;P"/(W. (>.) CI AC dufta in AB. Ergo, &c. 

PROPOSITIO XXXVII. & XXXVIII. 

'•$n- i^Ria»gHU\ACB, ^FB) fupcr bafi eadm . 
A (AB) -vel anuali, i»ter eâjdem parAlUlM- 
CI, AZ) confiituia, fitnt t^ualia. 

Lateribus AC. AF duc parallehs BL, Bl. Parallelf^rani-; 
ma ACLB, AFIB Tulii (i) stjualia. Sed horum trianga^ ' 
' data(f) funt dtmidia. Ergo criangula daia (d) lunE zquaUai J 

Hxc propolitio iiet univerfâlif p, i.. i.â. Idem hic :yroiid 
notcnt ÎQ trianguiis, quod cos notare juITimi!* prop. pricflâ 
de para! lelpgraiTt mii. J 

CoroU. ( I.) Hinc etimn Geadâli «gri iriungularis araj 
facillimi dn/idutit. Sit e.g. jiBC ager nianguUrii &fil^ 
fii BC ii/eda ia D. Erunt iriAnguU ABD jîDCJi^m 
ia/a i^uaîes BB ^ DC, <^ lommimem veriicem A fiiit HJ 
tneafdim paralieiai ajHalia. ^E.F. ' 

[Oroll. (i..) Hine in/uf ir turn Ci. Ncwtem, calUgimm 
jtrtMS {[Hai Corparg ifHacHiqi'e in gynsaSa circa imm^St «#■ 
ITum virium defcriiunt, (^ in fUaîi inittuiiiiiui ctn/jfiirt, ^ 
tjje lempmbH! frtfertienalet. Di'vidatur cuim Temţm m puf 
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Liitr Primut. ji 

4/«, & priWK tmfcrii f»rtt dfftriist etrţHi vi i^^s 
_ liatÂt» AB. litm itrfut /rnuiJn umfarii ptrit, Ji,Fi£. jf. 
^nftJirtt, reUă ad c firg- rti i Jt;eriitm liniam Bc 4qita- 
"'jIB. if4 W radiii Md eenirum imlh nt^tila furint 

A&B SSc. Vtrum uhi carţits finit 44l B, t,gmi 

■'Anatriftaiunfulfu miea/tJ tat£Ji}, fAcinioar (orţ^Ki â rea» 
B< Jffitam, & 1" r*a» £ C ptrgirt : Lk ifl fu w rrntriftls 
iMtolini>»dvimin':l4rn'iit CepvtBgad Bc. Cfrfui itaqut li. 
mttn • duigomltm B C Jtfcriiil. l^tBS fMrMtU agaiur (C, , ^^ (.,„^ 
tunrrtui B C ia C i d-fumţUuifrciinJa irm ferii f^rtt c^rput x/.jj.til 
vOtriiiur itt C, ia leJtm fUna cum rri»ngHl, frimo SAB. 
"pagi SC. Arta rxiie ad renirnm diidla Ji/crifta, hae tfi iri- 
laţubim SBC tqtitU trit iriaiignli SBa /uqnt adea irian- 
pdiprijm SAB. iimiiî aTgummit urtia lemferis fam cor. 
fm a C aJ J vi infta ferimgtru, ii» ut ţinta CU dijmîii 
i^t Unt* CB:ftJfi -vii cmiriftw fiyt m4;tf fmrt fivt uu- 
• vr ittrum agat ad ţunBum C, in Jtnt Itrtîi Hmforis rtftri- 
«» rtrjBJ abcu6t in linta Dd, iimt SC farMUU .- iJ tutui, 
Uţrim, disgmaUm C D dtfaittf : & radio »d cintrum duih 
va Triengulum SDC iriangnla SdC, ătqat adto 'tU^it 
ICB SAB initr fi tquaiiim a^uaît. titrimedtfi w ctn- 
triftfa f$mtpv agat irt O, t, ¥ faciem ut nrfmijkjiilit itm- 
firis ftrtiiui D E Z^-.^c. diagonalii dtferiiali £runlUdin 
ttiim ţlant), di- irianguU triangulis pritriiits nquaUa dtCcribtn. 
xnr. MunaUbm iia<fMc itmpffrîiiu ufhait! arta in flano immoto 
itfcribunlKT : atqut adt» artatnm fi.miHa qu^ii S ADS 
SAFS /unt inter fi ut dtfmftionum ttmfO'a. Angraiur jam 
mntrui, Cf ntinuatur latituda iriangulamm in infinitiu» i o* 
nrnmtUtiHui perimettr A BC D E F,Ov. trit lima chrva. O" 
mt tet ia ca fit in^AttoimmiâilidefcriţUeTimt ftiamnitm lim- 
fuini frapmioaah. ^E. D.l 

PROPOSITIO XXXIX. & XL. 

TRUngnU t^Malia {ACB^ ytFB) fuptr eadem ''•s- «4. 
tffi (j4B) vel tqHttli, ad eafdem faries con" 
; limd, fiitit inter eafdemparalUUs (yJB, C F.) 
Si n<gi*. fu C L parallfla ad A B, St ducatur B L. Igîtur 
ALB!wimIur('4)ACB. Scd cx hyp. ciUm AFB ipfi ACB 'fO P(r pr» 
miu.-i:ecfl, ErgoALB, 6c AFB inqualwfunt, pais&totum. 
1^ fieri nonpotcii, Igîtur. ÎJc. 
[Coroll, ( I.) Hint riiam, cum Cl.Stvt9no,cflligimM3 Carftra 
' 4 aLqu» mtvtntUT, ^ arau circa etntrum fii- 5*. 
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triangulortt , _, , -. -. 

eS- e trunt in lima C c tafi farallela ; A/fus aJtti figura Bel 
erit ţaralUlogrammum, cujui Ec ^ Bg fum VirtHm ii 
»ntt, t^ BC diagenalis. Vrgttw itaqm Corfiti aJ B 1/ 
tendente ai S ctntrnm -viriam. Ati^uc iU ia f»n9h m 
CDEF. ^E.D.J 
Coroll. (x.) Cunf itaqutin Vlanetarutn priniArientm Syf 
' mattjiretraJiiiaJSoltmiiuffiifintfBmpfrttrnpohitiil " 
tfonidei, uti Afironutnis efl mti£imum, Urgentur planeU n 
fttHa ai StUmTenJinte. Neqite aliier de fecnniimis eiruţi 
vits fuei tfi ratiocinandum.} 

PROPOSITtO XLT. 

■«^- OI trhngHlum (^FB) fit in iifdem pdrMhj— 
\SJ Cftm paralltlo^rammo (,j4 L) ^bafiraeoM^ 
habeat (J4B) vel itijualem, ipfiits dimidium «r*^ 

vr -7. Duc CB. TriJnguh AFB, Bc A CB fii) xquanlar. 
i3.'.i. (i)ACB cft ifjmidium pirallclogrammi AL. Ergp t 
'"■J*-"- AFBert dlniidium AL. Quod crat demon ftran du m. 

Scholiţtr». 

EX hac. Ss ex fcholio prop. j,-. difcimut. ircam rriii^ 
fAFBj cujufcunquc produci cx dimidii altîtudiBc'F 
duâa in balîm f ABJ vel cz dimiJi^ bafi in altitudinem.' 
Quirc noto uno Utere Irijnguli, Se altitudine, fivc pcrţMO^ 
diculiri. qux in Utus notum ex angulo oppolîto ducinir, hi- 
bctur tmngulidimenlîoi ut lî bafis AB lît pedum ioo< il^ 
titudo Ft. 8f. multiplica bafis dimidium jo. per Sf. Jff 
venLuni 41 j-o. pcH« qiiaHrati proarca triangiili AFB. Pono 
aicitudo live perpendiculari s îlla, quando arca Irianguli pen- 
grari poteft, mechanice innotefcit, uri htera. Si arca poxî 
BTari nequcat, invenicrur ge6mccrice oltiiuda per 11. & i].. 
f Li. UI ia Icholio ibidem docebîinus. 

In triangulo reflangulo alUtudo eft cădem cum alterat»- 
latere circa uigulum rcâum. Hujus crgo rcmîilis duâa \t\ 
lotus altcnim teăo adjaccns djbit trianguli arcam. 
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PROtOSITIO XLIL 

4tQ iridMgmU (jiC B) ^juaU paralUlagrdmm fg* ce. 
mttm fiune bâbens angulum farem dsu (O.) 

Bafim AB faîicca ia F. per C duc CX panlldam AB (a) J)^'^ 3'- 
^ 'k) angulnmB AL parcm dato O. Duc FI pandlelaxn ^^ \^ ^ ^^ 
(O Ent ALIFt Quod qumtur. (oj?#r 31. 

Ducaoir cnim FC Parallelogramnimn AI, angulum ha* A !• 
s LAF parcm dito» 0$ flcdtaBqualc triangulodato AC& 
cam tam {d) triaogplum ACB, mum (§) paraUdbgram- ^^^ ^'^ 39* 
mm A I» dupb fint qufikm triai^li AC F. (c/^tfr/r^rfc 

Cpr^lUrium. 

DAto triangub ACB habetur xquale redhngulum, fi per ^- C€, 
C docatur panllela lateri AB> & bifeâa AB in F« ex 
Bcrigaturperpcodicularis BQ^Erit enim redUngulum fub 
[ FB> 8c Q,B pv triaDgulo A CB. 

PROPOSITIO XLIIL 

IN faraUeUgrmnmo (B Z») complemenu (B O, ni, €7. 
OL) tarmn ipt^ circn dUmetrum exifiunt (RF 
&CS) funt d^malid. 

Si per diametri AQ^t punâum quod vis O ducatur CF 

• pnallcla lateri AB» & RS parallela lateri BQ; fecatur to- 

tum BL in qaatuor parallelogramma, quoruro duo circa 

<iiametrum funt, RF, CS, duo reliqua BO, OL, funt ho- 

rum complcmenta. 

Ea efle «qualia fic oftenditur. Triangula ABQ2. ALQ, 
(f ) aeqmmtnr, iimiliter ARO> OCQ^ f^) xquantur AFO, (f^p^r 54^:1. 
OSQ. Ei]gp ii ab xqualibus ABQ^ALC^auferas xqualia, rg^P/r/^mA 
biac ARO, OCQ, inde AFO, OSQ> zqualia remanent 
BO, & OL. Quod erat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XLIV. 

AjD ăUtam rcăam (OS) paralUlogrummmm Pig. cz. 
comftitHtre da$9 triAMgulo (fO ^^tfale in an^ 
gnlo dato (X.) 
Fac {hy paraUcfegranimom RC dato V xqualej, habens (h)Ter 42. 
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angLilam ROC părem daioX, Se ponebrus ROindlr» 
("atîc OS. Per S duc SQ^(*J pardklam OC. cui oca 
BC pioduiti in Q^Pcr QJc O <ia&i refla occutret I 
protr-ânn A. Per A duc AL paralldam ad OS, ( 
wat CO, & QS produax in F & L. ParaUeloj 
O L tft (juoJ peiitur. 

Nam OL {i} sEijuatur RC; hoc cft per confh'uiiionni 
dato trhn^LiioV: 8c efi: ad ditira OS, hibetijue aogulumţa 
F O S pirem angulo R O C. hoc eit per conll. părem daQM 

Sdioliiim, CtHihnt htt ţroţejisU Gtomctrician «^ 
di'v^onejn. Etenim in druiponi Ful^gri Ariihmetic» n. . . 
JiviJmdia tănqmim rellanp^um qusdduTO jart coclim 
fotfjl. E G. KiHxagidum A B dtiodnira fedci ijMadrtni en 
pUxum iinaTio ft divUendum: hoc efi Rt^angidum iirvaia 
dum rfi reUnagnlo AB tqimle, cujus «num Luni ii/urit ji 
t^ii^le, 0> Mc exurji qHâfth quoio numrra confiubit îtttu 4 
AÂf quâfitum, qufd qwtirnris în^nr erit fudeaJamf " 
qmdem hoe mtd» geometrice conjiruiiur. Circim uceife l. 
BDpedMm dtmmm, f^ diK Uneam dinganitlent DSV tlm 
AF efi qKam qiidrimHi. CompUmeiitM tnim EGi^ EQ*i 
quaniitr, ^TeBanguli EG lalHianum EH ^luaUfJl linrâBO 1 
ţtdum iiioram : f^ latMi E l lîiift A P tqrntle e/l. HtrqttUtm * 
D'rvijimii fp'aei KţţVic^iva Jiaiw i quomam fţ:trmmrtăinpi- 
lum A B Mf* B Dfive E H applicitur. (^ înde fit qiud D'n^ i 
hahd rar» AppUcatio nomiiutkr: fiiliat pro snliquorum Ge»- ' 
nicti'iirum confuitudinri qui conRruAioiiis Geometria^ ţtf J 
regula cî* eirc'mo foUs juilur, quam compjti Arit!«netic[ jl^ ' 
niMicri! foîes ptiţciendi ţothrem ratintem femţerh^ 
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PROPOSITIO XLV. 
^^:o reUilineo (CB^) anuale parjtUtlogrâm^ 



in daio angulo (H.) 

Rcflilineam rcfolve în trîaagtila A. B, G duccnilo r 

FL. FI. 

{J} Fir 44. Ad datam 1 Q_iii angtilo dato, H, fic (d) pirallelogrann 
/. t. mum I V aît]u»lc triangulo, A. Tum prodiicatur 1 R infinictf 

«Brf. vccfusp; &adreaainRV, iaaiiguloVRP fac (fj paralte; 

logt-aflmum RZ xquale trigono B. Rurlum ad refhm SZ ' 

iningulo ZSP fac piraUelt^jtnmuni SG :equa!c tngoAf 

C. I G e(l parăllclograminiim ijuTlitum. 
(F) rtri-j. Nam (/j angulus ZVR par eft libi alcerno IRV. Se*l 
e\- . di QyR ^ IP-V f*Ot «quain duolJUtrcait. Er™ ctiam" 
n) 'fertMm- 
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R 8cZ VRduobof reâis aeqtitotiir. Hsgo (4\ QV 8c {»)M*i^Lu 
f^ fiint în direâusxL Pari modo oftcndam QZ 8c GZ 
'in direâum. Eigo toca QVZG cft una r^» 8c quU 
a parallda ad IX, cum per eonii. QV fit ad II» parallcla. 
▼ero etiam (*) XG parallda ad I Q^ cum XC lît parai- .. ^ 
iad SZ, 8c SZ ipfi RV, 8c R V ipfi IQ^ H. '*• 

Eigo(0 IO eftparallelogrammuni: clic autem quale pe- (c)rtrdtfim 
[Ikiir patec ex cooflruâione. 3X* 

[CoroUtrium. Hmcf/idle imftnkur exceffks qao re^ilmeum 

dS^flud mmjmfi^Mt rMlinettm miruis: Nâmrtimfi ud esn- 

•iam TtBăm I^»ppiicemur pâtrMllilogramma duo reBilintis 

' f^^eSive dfus&M. VăTăUilogrMmmnm tmm quo msjus excedif 

mmms dshit n&Umomm tUfferenttum. «^£«/-] 

SchoU$$m^ 

ADjungb problema utile futuruxn ad prazim propofltU 
onis 14. La. 
Dato quadran^lo BF reâangulum xquale defcribere. 
Re&lye in tnanguU per reâam A C. £x oppofitis aiigulis ^\ "^' 
demitte pnpendicidairs BO, FI. Bifeca AC in $. ex S erige 
peipendiciilarem SL pirem duabus BO, FI. Reâangulum 
ibb LS; 8c SA aeţuator dato BF. Demonftracio pacet ex 41^ 

PROPOSITIO XLVI. 

ADăis rc3d ( ji B ) qtuulrstmm deferi^ 
htrt. 

£n^ duas pemndîcalares aequaletdatx AB nempe AC Til.^u 
BE, 8c junge CE. Dîco fadum. 

Cum enim anguli A 8c B duo fmt {d) reâi, erunt (e) A C, B E (d)/**r^#»i/r. 
pâralicte : liint rero etiam (/) aequalcs. Ergo C E C^) A B funt J*) ^^^ *^ 
paralkbe 8c cquaks. Ergo figura eft parallelogramma, 8c Uvptrtn^tr. 
aEqmlatera: anuali quoque omnes funt re6li (cum enim A, 8c rg) ftr 33.' 
Bfint reâi, etiam reâi erunt (h) oppofiti, £, 8c C.) Ergo '^ i. 
figura AE, eft quadratum. (*») ''^ 3^ 

lEâdim modo fneiU defcribes reUangulnm quod fub dath ' ^* 

PROPOSITIO XLVII. 

f XN omni triangulo (^BC) reSangulo^ quadrS" Fii.^u 
• JL tm» Utcris {^C) qnod re£l$ angulo opponitur, 

tqmde efi d$t^m fimml reUijfHorHm Uter mm (A B, 

CB) aşktdrsfii. 
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Ducintuc TC, BF, &: BE parallcla AF. Si angulis IK. 
FAC reâis, ac proinde xqualibusi addaiur communiG BAC 
crunt toţi IAC. FAB stquiks. Suni vero in tiîangulis |AC 
FA B ctiam htcii. quae xquales Ulos lingulos concincDC. intc 
fe («J ^cqualia, nempc, IA. Cfl, iplis BA, FA. alienim a 
teri, Ergo triangulalAC, FAB, fij «quantur: Quz.qui 
cum parjllclogrammis ABLI & ZAFE confîfhjnt in iij 
dcm b.libiis IA, FA. & in iifdcra parallelîs IA, LBC, 1 
A F, E ZB fuDt {c) eorum dimidia. Ergo parallelo ^ 

ABLI, ZAFEj uipote ^equalium dupla. erunt squi 
le. Eodem riifairfu duftis reflis AX, B'R oftenJain pani 
lelogramnia, E C, BX xqualia cfle. Toium igimr AR 
cjue IB, Bi BX xquale crit. Qwd erat demonftrandu 

AiTumptum fuit LBC cfic paralldam lA. adeoquc LB.BC 
efle unam rciSam. Id vcro patct cjt 14, cum ai^li LBA 
C( CBA ambo retti line per hypothcfim, 

Scholium. . 

HOC thcoremafquod prop. ;i. lib.S. Euclidcs ad o 
6guras limilci extcndct) Pyttugoricum appellatur paC 
lîm, ab inveniore PyEHagDra î ijui, ut leAantur Proclus, Vi^ 
tnivius, aliicjuc Mulis viâimas immolavir. quod fe 

Sirmrlaro icvcnto ab iii adjutum putarct. Ignorabit vidclicct^ 
cicntiarum Dominum , verum & unicum omnis fapientic 
auâorem Dcum j aut cetic ii cognovir, nan ficut I>cutn glo. 
ri6cavit. Frcriuens porro liujus ihcorcmotis & cximiiis pcp 
;,Hathematicam totani uius cÂ; ac viBtn inpj'imis ad intom. 
mentijrabiles magaitudiocs, arcanum ingcns Goiniccricx phi- 
lolbphii. cognoiccndas apcrit. 

Quadrati latus ciTc diametro incommenrursbiie. celebra- 
lifliinuiii cft apud rctcrcs PiiUofophos, Ariltgtclcm prxiCT'j 
rim & Pktonem, adco ut qui hoc ndciret, cum Platd dosi 
homincm elţp, led pccudcm diccret, Notjtia porro bujus 
myfterii duxiffi; videtur originem ex liac prop. 47. Nam cuK 
in quadraio angului A re^s fit, crit quadr^tum diameul 
CB xquale quadraiis bccrum AB, AC ac proiadc iluplum 
uniuf . Quare cum quadntum diametri C B fit a. & qiiadra- 
tiim litcris A B, iit unitas, crit diaracicr C B radiK qusdrata.; 
a. Se UiuE AB radix ijuadrata unit Jiis, fivc ipfa unitas, qua- 
n proportio fut £10 loco demon fîrabitur) numcrit explic 
r cari nequit, ac proinde ineommeniiu'jLiies funt. 
I Acquc boc vel unico urgutncnto, lametTi csnera omnta de- 
ficcrenc, evidcntiflîme conficitur, niagniludincs ex definito 
punftorum numero componi non pollc: alias enioi nullx) 
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tiîeat incommeniurabilcs» omnium quippc mcnrura com- • 
muois eilet pansam. 

Hisfubjungo tria problcmata ex cadcm propofitione de» * 
duâa, ^orum ofus frequencior. 

FrşhUma i. 

DAtîi quotomque quodratîs. unum omiiibus xqualc con- ^(?* 7h 
ftruerc . ' 
Dcncur quadrata tria, quorura latcra imc AD, BC, CE. 
Facangulum reâum FBZ iafloita habcntcm j^tera, in ca- 
quc transfer B A, & BCi & jungc AC. crit AC quadra- 
ţum aequolc (a) quadratis AB, BC. Turn AC transrcr rx fi y\ ^' +7. 
in X: & CE tprtium htus datum, transfer cx B in E, & 
jungc EX: crit quadratum cx EX xqnalc f^) quadratis cx (byrtrtsnd. 
EB (fai'EC) & cx BX: hoc cft xqualc tribus datis qua- 
dratis cx A B, cx B C-cx CE. 

« 

Problema i. 

DAtis duabui rcftis inxqualibus A B, B C. cxhibcre qua- '''i* 74* 
dratum» . quo quadratum majoris A B> cxcedit qu^dra- 
tumminorisBC. 

Ccntro B initervallo BA defcribc circulum. Ex C crigc 
pcrpetidicularem CE, occurrentcm peripherix ia E. Qua- 
dntum ex CE cft excefllis quxiîtus. 
' Ducatur enim BE. quadratum BE, hoc cft AB, xquatur 
(O quadrato B C, & quadrato CE. Ergo &€• W ffr 47. 

Problema j. 

NOtis duobils quibufininque latcribus trigoni redhilguli, 
rclîquam invenirc. 

Latera rcâom angulum ambîentîa fuiit AC, AB, hoc 6. ^'if* 7/« 
pcdura, illud 8. Oportcat invenirc quot pcdum iît CB reâo 
oppofitum. Duc 6. & 8. ia fe ipfaj oricntur btcrum qua- 
drata 3^. & 64. quorum fumma c(l 100. Radix quadrata 
loo. nempe 10. dat pcdcs latcris BC quoelîti. Dcmonft. 
paiet cx 47. Nam fumma quadratorum BA, & AC xqu-tur 
quadrato BC. Ergo horum fu ir. mac radix eaucm cft cum 
Ădicefeu latcrc BC. 

l^ota fiat dciade latcra A B, BC, hoc 10. pcdum. illud 6« 
Oportcat invenirc AC, Latcris AB quadratum g6. autcrcx 
loo. quadrato latcris BC, Reliduum 64. crit quadratum 
^risAC. R,adi]t ergo 64. (aempeS.^ dat pedcs latcris A C. 

D Corolla- 
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Corolbriam. Hrar Tabulamm qiu Siuu/, Tait£eMri, 

utque Secantei conţinem origiaern rtfttimMi. Sic imm t.g. 

lî. Cireitli femidiitmttir AC ţarlium looooo; £^ Angubti 

BAU sraduHm ;o. ^u^'fuitmChtrditJîvefHbtenfa gradtMm 

UnlL 6q * tqu/tlis efl AC Jtrmdi»mtlro ; B D Jinus gnîdmum Jo 

^■''*' femijjî femidiamitri fivt [AC tiptaUs erit: ^froindeţartu ' 

cQooo contintiit. In riHangido 'ven triangulo ADB qiu(~ 

draium AB nqualt etl qa^dratii A D <$• BD. .^uaJretur 

ita^e femidiamiKr AB ( looooo in looooo ducendo) ^ 

ab ifiu quadrato qundracum BD/uiirahe: RelîquHm erit ,^H4- 

dramm AD, aut cofnui eidim tqualii BF: i quo txtraS» 

rădice da&ilHr Unea B S. Beindt ţer anahgiam fiifitentem 

AD ^ BD ;; AC: CE haieiimr TatigeaiCE. (^ A'ţM- ' 

draium A C quadraio C E ndjiciatHr rădice extraăa hmiiUtur 

ftc»n> AE. ^E.I. 

PROPOSITIO XLVIII. ! 

'*■ Q^ quadrettHm ab una triangHli Utere {AB) Ae- \ 
O finptum, fit ac^uaU duobm reliquorHm Uut- ' 
rum (AC, BC) ^aadraiisi angului {AC 9} 
auem relicjua Utertt continent; reEtus erit. 

Si n^s, cric angulus ACB rcao toa;or aut minor. EfEO 
[ut demon llrabiiur prop. 1 1. & i j. 1, i. qua: ab hac noa ifc- 
pendcnt) quadraiiivn AB nou erit iqualc quatlratis AC. BC, 
eoDifa hypothcfim. 

Vel fic. Duc FC pcrpcndicukrcm ad AC, & «qualeni 

Tit 47. C B, & junge A F. Quadntum A F iquale cil (a) quadratw 
FC, CAi hoc ell fi) qusdratis BC. CA ; hoc cft per hyp. 

Per mit- ^„jdfjto ^ fl, Ergo refti AF, AB sequales func. <^â>' 
niain i^tur irigona X, Z. lunt lîbi niunio xquilatera, an-,' 

'(rS /t guli ad C (() fiwi »4«3lW' ErgoCiJroai. Quodcralde-! 

'pn'iif. monftruidum. -J 
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IC Hber mole parvus. at pneftantia ac utilitate the- 
orematum plane magnus. Tyrones, Câo quod 
dico» noodum capienti ied eile veriirimum ulte- 
rius proveâi, ufu ipib ceniflime intelligent. 

CT^RaBat şutim Hu Uber fecundus de BjeSiarmm Uneartim 
potcotiis) h$€ tft quftdradf. C^mparstijue EjiBunguU 
vărtM, e reSiamm aut hifariam aut utcunque Jivifarum parti- 
hm ârhtadM cum tusrum limsrum reBsnguUs ţjr quadrMiis. 
Farshdefani tlementprum Unge utiîijjtma eft: /peciatim M$iiem 
Oferatidnum AlgeirMcarum fractpuMrum vere fundăumentum. 
iiafş/btQMmjru prumes duaiafiuiadA MultipiicMtkm» ^uartM 
^mdiâtm ^fuaJrsticurum sxtruăimi mfervit, J^tu fe^uu»* 
imr qumtdhfextAt /eftima, oBmvs Oferstionibus Algcbraicifl 
RtliqUM vero Trigonometrids conferunt piurimum. Frims 
Tqmdemfronte Tyrombus hic liber vide tur difficiUimus ^ <io fuad 
myf^ j/fmddăm im f$ continert fUn wmginemuT. Attmnen 
Jkmatfimţnms m eodem ttdhihiu pUn^iue sşnnes fadUimo 
îmc Mxiwuatt mittmturt Totuin, nempe, oronibus {\xii parti-^ 
ins fioNil fimptb asquari. Ne vero jmimum defpondemt Ty- 
fmes fi pHmu via perfrBt nequeant €otuprehetuUre. Inttr 
felegendum erdm fe tam dars mn imeOexiJe «UmmifMbtintur. 

D E F I N I T I O. 

ipAnilldbgti a ttinuni Kâaogultmi ^AE) t^uod reâaogiiltim 
aL âmff&citer âne jsilo adidito appellaii iblct) cootincii iU 
4nfcur iiib duabiis liseis xeâtt (A C. A F^ reâum angulum 
i » nyrciiCMxteoiibiii. 

Nam carum altera AC altihldinem reâangulî, altera AF 
latMdUDm deteemmat. Demdc fi intelligatur latas AC 
Snripcifeiidtaiiaiiterper tDtamAF» aut AF pertotam AC. 
-ţraducetur «• vnota arca reâanguli. Quare merito re6Un'^ 
ţ^lum fieri 4iicitur ex duâo, Teu mukiplicatioiie duorum la- 

Q^add.igtur diddir cac gp*» reâaoguliiQi fub (vel ex) 

D % AC> 
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Corollarium, Hmc Taiularum iju* Stnut, Tangenta, 
acijue Secnnies coiiiintae onginem reţetimiu. Sit imm e.g. 

j. 93. CirtitU femidiamttir A C panium lOoooo : f^ AngitUu ' 
BAT) graduum ;o. ^oniamChordafivifu^lmfagradmtm \ 

T-rCiinlL 60 • tqualii fji AC JeTmdiamttrB ; B D finul graduum Jo 

'■'^■^■*' fimijP fimidiamctri fivt ^AC aq^alis tril: 6- proindi ţartts 

foaOQ cmtiiuiit. Ia riclaKgula -vere iriatigala ADB qua- "l 
dralttm AS aquaU eS quadratii A D (^ BD. jQiiadretur \ 

■ itaque fcmidiamttfT AB ( iooof>o în 100000 dueindo) (Jj. j 

ab ijlo quadrato ijaaJraritm BDfuilrahe: Reiiquum erit ^Ma..t 
dralum A D, aut ca/înus cîdem aqualii B F: e qno txtraS» I 
radiet dabilttr Unea B F. Deindt fer anaUgiam fiijucnttm A 
AD: BD :: AC : C£ habel/ilur Tangeru C F. ^ A'ţM»-}! 
dratum A Ct^uadralo CE adjiciasur rădice txtraHa haieiUiirH 
fecms AB. J^E.I. ,[ 



PROPOSITIO XLVin. 



S'^:: 



( alf ano trianguli Utere {j4B) de- \ 
_ riftumy Jit a^HaU duobMS reliqHorHm late* \ 
rttm (AC, BC) ejuadratis; ttngulus (_j4CB)-} 
auem reliqHH Utera continent', reitns erit. 1 

Si ncgas, crit angulus AC B rciâo major auC minor, £[»>,, 

(ui dcnioaUrabitur prop. 11. & 1 j. 1. 1, qiix ih hac non ac- .'■ 

pendcnt) quadrîtiun AB non erit iquale quiidraris AC, BC, 

conira hypotliefini. -| 

Vel !ic. Duc FC perpcndicularem ad AC, & :EquaIfan i' 

(ij TtT 47- C B, & junge A F. Quidritum A F squalc ell (aj quadrati» 

'■'■ FC, CAi hoceft(i) quadmis BC, CA ; hoc eft perhyp»'!' 

p)) Po-WB- q„ajj.at^, AB. Ergo rea» AF, AB Kquales funt QuQifl] 

' ' niam igitur trigona X, "L, funt fibi mutuo sequilatera, mdl 

fel P« 8 / 1 S"'* *^ ^ ^'^ ^"'" »iuiles. Ergo {i) refti. Qaod erai dft- j 

\i) eer'lf. raonftrandum. ^ 

"1 
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IC Itbermok puvut. at pracdamis ac iitilitm ihe- 
orcmatum pljnc niiignus. Tjtouim, Jcio quod 
dico, uondiun capiontî led ciTc vcriilimum ulic- 
rius provctlij uiu ipib ccnillinic imelligenr. 
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potcoDiist Imc rfi quadriiiis. CimparM^tt RtHAngHU 
v/i», i nHiTum aut tifarUm am tileniufue divifirum ţnrri- . 

bni oriiotda mm tttarutH Unearttm rril/tngulit O" qiuJrjuij. 
Funiile fant eltmenurum tenge milij^a ffl: l^emiim nuttm 
Oftratitnum Algcirairarfim prtrtpiun-Hm ven fuiiiamtatum. 
frefiifiiiiiaet Jni priarti dmiân^wvd* iiniuţiic*ti«m. ^mfU \ 

fădimin ^aJmticamm txiraSitui inftrvii. ^4 J'cfutia- J 

tir ^uinia, ftxUf, ftţtima, eiiava OţtratimiiMi h\^\m\ăii < 

RtUqua -vero Trigono metrici s amftrnnt flurimum. Frim» 
tfmJim frvntt TyToni&ui hir liber -vidiiHr di^iilUmm j t» quad j 

myfiint ^luddtm ia ft tenmtrt fii/i imtpnmtar. Aititratt I 

JMmia^MmKi r» eodrm itdhii/iix pUrttf»! tmnti fadUima | 

iatic Mxittatumiumur. Toium. ntmfe, omoiliui luis p^iti- 
lius liiDnl lîiBiptij xquari, Kf ticro unimiiin def^ndiiM Ty- 
rmrs ffima wce perfiUt ntijntam famjinhtihUre. Itttr 
tiltgrndum mim ft lam clar* nao imtUexiJf: alim mi'abunnir. 

D E F I N I T I O. 

■pAfnIlelogrimmuin rciiangulum fAE) (juod reftangiilum Fij.fio. Iu 

X limţAiiilcr fiiie ullo adiiito appcllari folcl) eontiom di- 

citur inti diabuj lincis rrt'tij (AC, AFJ rcftum angulum 1 

coTuprchendcimbui. 

Nini cwum altera AC altitudinem reâanguU. altera AF 
Utitudincm determinat. Doindc li incclligatur latus A C 
fcrti pcfpendieuiiriicr per totam A F. aut A F per totam A C, 
produccmr ca motu ai-ea reftanguli. Qiiate mcrito rettan- 
gulum fieri ^i^itiir ex duâu, leu mulţi plicacionc duorum U- 
^Cmm conDignoruin. 

Qundo igicur dicicur ex. gr. rcdtuguluui Tub (vel ex) Fii.i.lit.i. . 
D 1 AC, 
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AC, CB, vel brevitatis caufa, redangulum A CB, defigoa* 
tur rcdtangulum quod continctur fub AC, Se CB ad reâtum 
anguluni conftitutis. Sirailitcr, cum dicitur redangulum fub 
AB, CB, vel rccîianguluin ABC, dcfignatiir redtangulum 
contcntuni fub rcâis AB, ScBCreâum angulum compic- 
hcndcntibus. 

Re(ftangulum porro aliud'eft oblongum, aliud (juadratum. 
Obloagum efcquod latera contigua habet inrqualia, five quod 
continctur fub duabus red^is inaequalibus. Qijadratum reâau- 
gulum cd, quod iiib duabus xqualibus continetur. 

NOTA. 

Signum ac^ualUatis in hoc Ubro eft, jl, 

PROPOSITIO PRIMA. 



Tig 



-uiih.2. ^^I f^srlnt du<ere£i£ {AB^ AC) quarnm altera 

i3 fe^ajit inqmtcuntjuepartes (AEy E Fj FC:) 

eritreElangHlum [ubillis duabHS (ABi AC) com^ 

preherifum^ aquale reBangnlfS , qaa fiib inJcEia 

{AB) &fwgulisfeB:<zţarîtbm {A E, E F^ F C) 

CQntinentur. 

Statue AB perpcndicularcm ad AC, per B ddc infinîtam 
B R perpendicularem ad AB. Ex E, F, C crigc perpendicu- 
lares ET, FL, CQ^ Erit B C redangulum fubAB, & AC: 
6c eft «quale redangulis BE, IF, LC; hoc cft (qjiia tam 

(z)Per 29. IE, quain LF funt {a) iqualesj AB) rcdbmgulis feb AB, 

& 34. /.i. AE, fub AB, EF, fub AB, FC. 

ScholiHm. 

DEcem prima hujus lîbri theoremata etiam yera funt Itt 
numeris, (î ut linex dividantur in partes, Reâangula 
numerica procreau tur ex multiplicatione duorum numero- 
Fum, quadrata vero numerica ex multiplicatione numeri per 
ie ipfum. 

[Sffnumerus infe£lus 9; (^ feăus ia; qui in partes tres »- 
mirum 3. 4 c^ f divUatur. Erit reHangulum iX'^ in ^z 
duSlo = loS Ac^uale reSlAngtdis trib$*s 27, ^ 'gtS (jf^j^f, ex 
9 "^ B t^ 9 '» 4 & 9 ^^ S reffeBive du£io comp^iis. Vel 
jit numerus 432 tanquam muitiplicandus feBtts r» 400 ^ 
30 e^ 2. Afque fmmen4s- S tanquam muldplicans^i/i/^ivj; 

•'. -* irit 
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mi 8 X 432 = ^^fSdqualis 8 x 400— 3100 1 8x XoZZ 140 
1 8 X 1 :z id. CiWe e/Mm MultifUcutionU demotifhrMiopeti dt- 
iet.2 

PROPOSITIO IT. 

SI rcSla (u4 B) fcEla fit utcunque (in C) duo fîi. 2. ; 1 
reElangmUj Jub tota (^B) (f^ panibus {AC^ 
C B) comprehcn/a, qnadrato totius aqualia funt. 

lEfiemm AD quMJratum totsut (^ AH, CD re^angula pi^, 17. 
/mS AB & fartibus A C, CB.] C 

Accipiatur F oequalis A B. 
Rea. F AB. A. {a) reci. FAC? pi ^ 

rc(5t. FCBS {^fPifuLx. 

iioc cft, quia F & A B funt xqualcs inter fe 

Quad. cx AB. &, rea. BAC? 

reft. ABC5 

[Sh numerus 8 /» 4 6* 5 fr^^ qu/fUramm mius 8 x 8 := 64 
dquMle eft rtătmgulis 8x3-^24o*Sx;'Cr4o.] 

PROPOSITIO III. 

SIt reSa {A B) utcunqne /i£la in (C) erit reElan- Fig, 3. 
gulum fuh tota {AB) ^^r partium alterutra 
(B Cr) comţrehenfum^ aqnale re^angulo fub parti-^ 
bus (AC, CB) H»a cnm quadrato pr*edi^^ par' 

tis (BC.) 

[Eft enim AFreâiangulum, fttb tota AB (aparte AC\ f^ p^„^ jo 
C FrtiUngtdum fartlum^ A E vero quedratum farth A C] 

Aflume F aequ ilcm C B. 
Rea. ABF. M. (b) rea. ACF? jr/^. 3. ■ 

rca.CBF5 ih)'PnUz^ 

hoc eft, quia nequales funt CB 8c F. 

Rea. ABC. M, rea. ACB, 7 

quad. CB. 5 

iSit numerus 7 in partes 3 6* 4 /^^ffs. ReBangulum 7x3=11 
^uale eft riBangul» 3 x 4 := 1 2 . cS» qMdrato 3 x 3 =:: 9, 
Pariter Rieăangulum 7 x 4 :=: i8 4qM4ie eft rtii/tngulo 3 x 4 =; 11» 
ţ^ jii^r^0 4 X 4 ^ri6. J 
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PRrOPOSITIO IV, 

^ig'^ Q/r reBa (FL) utcuntjue feRa {in O:) erh 
i3 qsiddratum tatius aqnale oH^tdratis fartium 
(FO, OL) 0- hf reaangulo fn^ partihhs (FO^ 
Q L) contcnto. 

Wig. 1$. j-jgji gj^ jpjy ^usdratum totius j C G vero ^ CL q$$adra*M 

fartium^cii* CF,CD duo dquiUta reBanpdit fub ^nibm.'\ 

Fig.j^ Quad. FL. a. (i») rc£L FLO cum 

(^j -Per 2.1.^ rc<a.LFa 

(b; TcrU,ţ^ Atqui rea. F L O. a. (6) rcd. FOL? 

quad. OL3 

& re<a. LFO. a. rea. LOF7 

quid. FO^ 
ic)TereMn4. Ergo quad FL- 4t. (c) rea. FOL' 

quad» 
rea. 
quad. 

Id cft quad, F L. a* rea. FOL bis] 

quaduOL 
quad. F O. 

[Sit nunurus 10 in partes 7 C* ; fi^us, ^^uadrătum 
10 X 10 z= roo dtfnâle eft quaarstis ţartittm 7 x j ZlJ^g ^ 
3 X ; r: 9 , <^ duobus reăangidis 7x5—11 f^ j x ^ zi %u 
Et hinc pendet radicis quadraticd extroHio, 
Fii. ^^* Corollariutn ( r .) H'mc Uquet paralklogrmnmtt c'ufm diame^ 

trum quadr4tl OU HK ejfe qtttulrata. 

(i.) Item diametrttm cujufvis quadrau tjus angulos k'ife^ 
cure, 

ii') ^uadratum lined di midi d eft quadrati Uned integra 
parf quarta. Re^/tngttU emm <^ qnadrata in quatttor dquaUa 
qttadrata definum : mi in figura videre eft,] 

PROPOSITIO V. 

rtg.s. ^IreEta (QX) ftBa fmrit 4t(jHaliter (if$R) ^ 
i3 iffaqMaUter (in S\) crit reBangmlmn fub in^ 
^qHa^Ubtis partihsis CQS^ S X) content nm ^ tma 
cum qnadrato partis intermedia (R S) ^qnale qt^a^ 
dr^t0 dimidid (Q^RO 
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^^fadratum fMrm intermedU» <^ KF ^Mdratum dimidtA^ 
<^ 06 reBtmgidMm ^L reHangttk ST â^ăU^ & reliqiMm 
ffstium Mtrmque commune, liqtat frofofimm,'} 

Rea. QSX (a) A. rc<a. QR, S X 7 «4:- T. ' 

rea. RîiX i (t)Trr,i.Ai. 

Atqui bb ^qualitatem redhrum Q.R, RX 
Roa. Q^ SX &. rca:.RXS. 

id cft 
A. (S) rea. R S X ? (b Pft 3. Aa. 

quad. SX5 

Ergo reă. QSX. a. rea. RSX7 

quad. SXS 
rea.RSX5 

Addatur utrifque quad. RS. habebitur 

5re6fc.QSX rea. RSX9 id eft 

^quad. RS a. quad. SxC(f)quad.RX (c)rrr4.Ai. 

rea.RSXr fcuC^R. 

quad. RSJ 

[Sit nutmrm 8 /f^iiiJ dqualiter m 4 6* 4, 4^f ne inAqualiter 
in f ţji^ l. >Em nBangMum / x 3 =: i^ »»/> cum qmtdrata 
1 X r z: I 4fiMilf tjitMdrai» 4x43 16. ^r^wt Aii»^ /e»tf«/ 
rMdicttm mtădmtUăfum iUftB^rum txtrtMio in Algtkrn mi- 

PROPOSITIO VI. 

SI reăâ (^B) fit tifariam feSa (in C,) eique «^ «. 
re&sqăktJam adjiciatur (BF:) erit reQan^ 
gulum Jmb tota compofita (^F) (^ adje^U {BF) 
content um, una cum quadrato dimidia (CB) dquale 
qnadr^t» (CF) comppfita ex dimidia ^ adjefta. 

[Eft mm AN rţâfangulum fub totM comf(fita e^ adjeB^iFig. 11, 
fji^ KG qnkdrâtum dimtdUi CM vero tj^nadratum comfofi'u ex 
dinudia fii' ădjiB^. Zt ob re&itngnUtm HE rtSUn^ulo AKd^ 
fuale, ^ fiUnnum f^Mtium utrinque communtUqutţ ţropcfitum,'] 

Adde in dircauni LA» xqualem adjeax BF. Cum j^qua- Ptg. 6. 1 
llbas AC> BQ xqnalia addantur AL> BF, crunt totx LC 
JC xquaks. Uadfe LF fean erit «qualiter iii C, & iaxqua*^^ . 
Ikerio B. 

Crea. LBF. 
Ergo^cum a. (d) quad. CF. (d:Pirj>r^. 

/.quad. CB. 
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l 



44 Elementorum Geometria 

Sed ob xqualitatem red^aram LB 8c AF 
rea. LBF. A. rea. AFB. 

Ergorca. AFB. &, quad. CF 

quad. CB. 

\Sit numetHs 6fe£im Ăqukliter în 3 C^ 3 : ticjue addatur m^ 
merus 2. irit reăangulum ^ x izz 16 <^ quadrafuff^ 
3 X 3 ir 9 dqualia quadrdto ^x 5- =: 2 /.] 

Fi;^. 22. Corollariura. ifi»r, cum Maurolyco, ex oiferuatione ttmcn 

Telluris diametrum metiri difcimus, Sit A D montis altitudo 
nota : (^ AB Unea ten am tangens menfurando nota. JJneâ 
D E hifariam dividitur in centro C, ^ ei Ifnea VA adjicitur. 
Unde Rdiar/gulum AE AD^ una cum quadrato D C aquale 

*rcr/^7.l.u eji quadrato A C. Hoc efe * quadratis AB BC, Ablato ita- 
que utrmque quadrato CD 'vel CB, relinquetur reBangulum 
AE A D £quale quadrato A B. Divtdatur ergo notum qua- 
dratum AB per notam montis altitudinem AV^ ^ J^uotiens 
doinit Uneam AE, A quafuhtrahe notam montis altitudinem 
AD, reliqua erit Unea DE teUuris diameter, ^E./. 

PROPOSITIO VIL 

^'i'7« C*/ reEta (AB) fnerit utctincjue fi£la {in C) e^ 
i3 rfmt ejuadrata tâtius (y^B) ^ figmenti alter- 
HtrtHS (ÂC) aanalia bis retlangulp contenta fub 
tot a (AB) ^ [egmento diEto (^C) una cum qua- 
drato fegmenti alteriţţs (CB.) 

f^ig* a3. t^fi ^»'^ ^-^ ^uadrattim totius, (^AL ^uadratum far- 

ţts A C. Et ob duo dquaUa reSiangula fub tot a ($• ifia tarte 
EI HLi (^GS quadratum ţartis aherius, idem f^atium 
• fontinentia, Uquet propoJttum,J 

f«-7. ^ • Quad. AB, (a) a. xeă. BCA bis 

W;''^^'-^' quad. AC 

qu^d, B C. 
Adde utrifque quad. A C. erunt ' 
SQuad. AB. j^. rea. BCA bis 
"^quad. AC quad. AC bis 

quad BC 

f.^ Atqui rea. BCA bis axm quadrato AC bis, «quatur (b) 

{j>) Ter 3./.2. ^^,^ ^^^^^^j^ g ^ ^ ^jg Q^^j.^ ^^ pro B C A bis & quad. A C 

bis iiiUlitiiaiiiis BAC bis j erit. 

AB, is.. rea. BAC bfs 
A C. qu4d,. 8 C 

: . St 




5 Quad. 
^ quad. 



ijx 1}= 169: 6 9» 9=: 81 *imtiiA .3x9= 117, ( 
1ÎX9="7' 0'3*i"««'4X + =: 16.] 

pRoposiTio vm. 



S/ read (LF) fuerii feăa UfarUm (in I) eitfue »*■ »■ 
^ludam rcSta diiyciaiur (fO) erit retiMirH- 
lum (LIO) quad jttb {LI) dimidiăy & (IO) 



(amfofitA tx dimUia ţ^ adjtStit cotttinctHr, qmater 
fumptum^ tuia cum ^ti^tdraio adjeSa (_fO) atjMdU 
iptairAtQ tatiMS comfofiiit (LO.) ^.) 

[EfitnimAL muidratum toiiin compofiu: eml'mtnt rtBan- J**- M» * 
pd» tquaiij» fhb LI o- /O quMHer : (nimirum DR. B^ 
RO. Q. ^mrtmt a^LR & J§Ji fimul aJJilh cenJUinm.) (J. 
fuUriuim HE. UaJr ttqmti prapofinm.J 

5 Quad. IO. (a) t.. rea. OtF bis' fif 8. 

^qiwd. IF (juid. FO 5 U,FiTţt4tc 

hx eft, Quis ex hyp. F I, L I. funt aquales, ac proinde qnad. 
FI eflquad. LI, & reft. OIF oft rea. OIL, fcuLfO 
Cquad. 10. X.. rea. LIO bis? 
tquad. LI quad. FO S 

Quire fi utiifque iqualibus idilas rcft, LIO bis. Erît 
C quad. IO 
J quiid. LI 
/ refl. LIO bi) 
id elţ 
(i) quad. LO. js.. rta. LTO bis 9 (b)P(r4t«. 

qmd. FO > 
rea. LIO bis 3 
IJ eft 
A. rea. HO quaicr7 
& quad. FO ^ 
['^Bwmfrwj 1» ftdui iUiuniiier in CiS" 6: "ţ"' Matur 
numrnii 4- IrxM qnatmr reifangulit ro ,v 6;: 140 ^ gatt- 
''W(un4X4= 16 4qu»le quaiIrMtB t6xi6—lţ6.2 

PROPOSITIO IX. 

SI refta (^C) ft divift b,farUm (inB) cr n;. ,. o 
*0M hfariam ( in F; } tnint <jnAdrata partitim 
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1 



intijualiHm {^F, FC) ÂufU qHodrattrtmt di 
di* {AB) ^ partis iittermtdia (BF.) 

[Sir £ £ Anualii (^ perptnJicuUfis BA. Unde ţrrsiBM mt- 
ftruBiont fraui figur» manfirm, Erunt line* AB LE BC ^(M- 
Ui: ^linet.LG G^ ttjualet. Angiili ABC ABE CBS 
EG^^FCreSii Angiili vtro AB^B BECBCA Cjl 
B^G femireili, Und* A E (pi^driitut»* duţlum rrit i\iM^3t\ 
AB dimidU, ^ E^ "qMudraium duplum qumlwi G^M*, 
B F panis inttrmedi*. ^ndrutt iiero AE <^ E^ tmiS» 
Jant * ^ttadfmt A^ hoc tfi qMdrMlis • ^ F O" P^m 
FC fariium intqualiitm. ^£. D.} 

quid. AF. £.. (a) Tcă. AB 

Addito ^tur uCrif^ue quad. m-> 
5 quad. AF. *. reâ. ABF Ihs '> 
iquaJ. FC qmd. AB ( . 

quad. BF (" ' 

quad. FC 3 

ScdreO. ABF eft tcă. CBF, ^uia AE, BC iunt icqia- 
Iu ex hj'p. 

Rr» S 1"'"^- AF. M. reă. CBF bisT 

SO^quad. FC quaJ. AB C 

qaid. BF ( 

quîd. FC 3 

I,. _ r. Atguî (i) CBF bis cum quad. FC asquanrar quadratîi 

'" BC, BF. fcu AB, BF: quarc fi hxc Ulis fubftiCuu, eniM , 



:. ABF bi»7 
id. AB > 
id. BF. 3 



ţ quad. AF. *■ quad, aB^ 
iquad. FC quad. ABC. 

quad. B F r 

quad. B F J 
Ideft 

quad. AB?,. 

?uad. BFT 

itio&it. Ermt iţHudratii laXia-z^oo & \m\i^\^ 


PROPOSITIO X. 


t3 reiia Adjkmur (./O.O erHKt «jimdrAtA mia 



JJttr Primus, 
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«//< {FO) ^aJjei}^ ii O) dmfU tjtMdra. 
^M* defirtbnntHr fitprr dimidiM {FL} ţ^J'u- 
\L O) compefta e.x dimtdin (j- adjetla. 

cnfirmâkiwc frhri kiuJ di^niiţ, pTfut fifir* mm- '^- **•' 
FB ffHdJftUmn iuflum* ţS ijK^rMiî FL JimidU, ^ 

mFG: htctfi HtMdraio FO rtiuj .-cmfejjtt. 6- 9««- 
if# Otf wi O i prtWij adjea*. ^ £. 3 j 
Adjidatur in dirtâum QF. squ liis I O, Quia ergo criim rţj. ro. 
FL, I L xqouuur « byp. cnant %of.x QL. O L zmuje^ ac 
(mode QO bilcaa eft io L, ii sliur ia l. Ergs 

ţqind. Q,I «-(•)<!■"<*. QL?,;. O)'^;'*. 

Sed quad. QJ cftquad.FO, & qu^id. QJ, cftquad.LO. 
& quad,LT e(t quadFL 

_ Cquad. FO. s quid. FL 7,. 

[SUMmemi ^o ftăiu t^wtliier în io £&• io: ttqite »dJ»- 
t»r numtrmi i^. Erum ^umirat» i'4Xf4— 1916 (^ 
■41 14= 19a iit^lU ^UAJratBTMm 19 X 10 = 400, O" 
Î41î4 = l'r»-] 

PR.OPOSITIO XI. 

D-4><«w re£fam (AS) im ficare (in C) »( '«■ "*. 
reEldM^ulum (ABC) ful tota ty- hha parte 
tanieniumj t^italejîi quadrate pariis reli^ut (Â C.) 

Ex A erigc perpmdkTiliTcin AF parcm AB. AF bi&ca 
in X. Dqc reibira X B i cui eu F A produsa squalem «b- 
ionde X I. Turn abfciadc A C xqualem A I. Dtco f»auni. 

Peificiaiur quadratuin BAFS, & dufla per C pcrpcndicu- 
l«i, pcrficiatur qucHjue rcflangulum FILO. Quuniani FA, 
)f&Ga cft in X, cique adjeflii eft AI. Eric 

5 rea. FIA. A. (.b) qusd. XJ (b)T«6.t». 

Jquad. XA 

id elt 
*. tcj quad. XB 



id cfl 

. (</J quad. BA? 

quad. XAJ 






4.S EUmeşftorMm GHmetrU 

Aufcratur utrimque quad. XA. Erit 
reâ. FIA feu FL. i&. quad. BAi id eft AS 
Quare ablato rurfum communi A O 
•^ ■ Erit AL. ^. CS 

Atqui AL cft quadratum AC, cum A L AC cx conftr.i 
«quales: 8c CS eft reâ. ABC, cam BS fit par AB. Ei 
rcâang. ABC xquatur quadrato AC. Daum igitur leâuik; 
iecuimus, ut petebatur. 

Scholium. 

< 

PRopofitiones io. prîmae hajus libri vers (unt, edam m' ' 
numepîs. Hasc tt. numeris explicări nou poteft. Neqoc- .^ 
cnim uUus numcrus ira fecari poted, ut produdlum ex toto 
in partcm uhini, aequale iit, quadrato partis reliquae. Porro 
mira vis eft liujus ieâionis, d^ qua vidţ prop. 90/ 1. 6. 

PROPOSITIO XII. 

^/. II. Ţ-^ trigono ohtHfangulo ( AC B ) ejuadratum /4- 
Jt ^^w (AB) obtufi angnlo ofpofiti, e^uadratÂU* 
terum reliqnorum (AC, BC) excedit reStangulo 
(BCF) bis, quod comprehenditur fnb (B C) la* 
tere alterutro obtufum angulum (A CB) conţine»- 
tium, in quody cum frotraBum fficritj cădit per" 
fendicuUris (AF;) ^ fith (FC) intercepta ex^ 
teriMS Utere inter perpendictilarem ^ obtufum an* 
gulum, 

{t)Per^7* Quad, A B.^ je. (a) quad. AF? 

/.i. quad. B¥ S 

(h)Ter 4,1,2. Sed quad. BF eft f^) «quale quadratis FC, CB, & rcft. 
" * BCF bis. Ergo fi hxc fiibftituas pro quad. BFj cHt 

Quad. AB. je, quad. AF ^ 

quad. FC ( 
quad. CB (* 
.: rcâ: BCFbis3 

(c) Per 47. Atqui quadrata A F> F C aequantur quadrato (c) A C. Quarc 
li. ' hoc pro illis fiibftituto, erit 

Quad. AB. JE. quad. AC 

quad. C B 
rcâ. BCF Ws^ 

PRO- 



PROPOSITIO XIII. 

N trUngulo qHocunque (jiCB) quadratttm U* ^Fiz^i^^i^ 
. teris iAB) acuto angulo (C) oppojith ^ î^^- 
Htstis Uternm relsquorum (AC, SC) exccditur ^ 

hSMngulo (BCF) his, qu^d continetur fuh (BQ 
^Uiert dUerutro acntum angulum (C) comfrehcHm 
dfHtiitm, in quod cădit perfindicnUris (A F) at 
\ff0fit9 (A;) clrfmi (CF) intcrecfu inter fer-- 
fmdkuUrem (AF) ^ ac/ttum angmUtm (C.) 

' ' Quad. BC iE. (s) rea. B.FC bis? (•}>IVr4»Aai 

quad. BF > 

quad. FC 3 
Et Qaad. AC (6) iE. quad. FC 0,^ rer^y. 

quad, AF. /. i. 

Quarc duo S q«ad. B C ^ reâ, B F C bis' 
fîmul 2. <iuad. A C quad. B F < 

quad. FC bis| 
quad. AF. 

Atqui reâang. B F C bis cum quad . F C bis aequatur (c) re- (c)?#r 3.^1^ 
âu^lo BCF bis. Ergo hoc pro illis fubftituţQ 

jQuad. BC. JE. rea. BCF bis? 
iquad. AC quad.BF > 

quad. A F. 3 

Atauî quadrtta AF, B F, lîint (d) quad. AB. Ergo hoc (a) Pn 47. 
pro illis fubdituto , /• u 

{Quad. BC. JE, rea. BCF bis? 
quad. AC. quad. A B J 

, Hoc e(l, BC AC quadrata. cxcedunt quad. AB reâan- 
gulo BCF bis, 

Corollarium. 

VEra cft propofido licct pcrpendîcularis cadat cxtra trî- ^ j. 
angulum. Demonfbatio fere eadem eft. 

ScholiMtn. 
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EX hac 6c 47. lib. i. habetur dimenlîo cujulcumque tri- 
anguli i cujus tria lotera iint nota , licet aream habeat 
, 'iţfQviani. Horum quippe theorematum beacficio innotefcic 

P«fe 
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perpendiculiris, ctumlî cum impeiiimeaU loci nan Caant 
lignari, Perpeodiculiris auccm multiplicatei per femilTaiI 
ieris, cui iocidic, producit aruam triajiguli, ut pjiec «c fi 
lio propoll4i. Li. 

Eltatrigouum quodcunqut ACB noia tubens taleri., 
porceat notam recidere pcrpcndicuUrem A F ne data aiţ 
A în latut oppolimm BC 

Quadratum laterif A B acuro C i^poiici, aul^r ex &* 
quadntorum AC, CB. Per 13. rcuduum eritreâaaet 
BCF bis. Roiidui lemiHem (lioc eft redjngulum Bi 
divide per ootumlatusBC Pro»eai« rcâiCK. QuaJn 
reâsE CF aufer ex qtudrato AC. {IcJiduiim dabit t 
^ rum /jj A F, cnjus radix quadran d^it perpcndiculaiai 

Obdncreidipiiim poccris eiiamcx p. ia. Vcrum ij 
citi cum in omni triaagub perpendicularis cx :diquo 
in lalUG oppolitum, iaira triangulum c^dat, ^ 

PROPOSITIO XIV. 

Dyîto reBiliiieo {QXZ) aqanie ifjtddi 
confirMere. 

ReSilinco QXZ fiic xquale (i) pirajlelogrammumd 
' ang. C I, cujus latcra IA, CA, £ xtjualia fuei-Mt, ipiiinţ 
quadratum, quod pecitur : 11 iaxqualii fiint, laim maJM 
produc in I,. doncc AL fit par AC. IL bîfcca i ~ 
centro peF J & L dcfcribe circolum, & prodacatui 
DCC drcunricreDtjx occurrac in B. Quadratum rcâx a. 
qiMlceft datoQXX. 

Ducatur enim reChi ZB. Quoniim IL feaaeflbifi 
in %, £c aUccr in A : erit 
1 5 rea. IAU JG. (fjqtiad. 2L7 hoccil 

i^uad. ZA 

*. f</)quad.ZB: lioc CS 
-E [tj quad. ZA? 
quad, BAţ 
Ablato igitur utrimqiie quadrito ZA. commuiii, rea 
rrftlAL. X.. quad.BA: 
boc dt, quia AC, AL lunt ^tquaks, nit 
rea. CI. «■■ QMd.AB 
,. Id eft (/) reflO. Q.XI. 
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i€do Eodidaea requirit» ut per 45*. 1. 1. reâilmeom 
td reâaaguluBL Qaz redudtio cum iâtisope- 
I expedidus proUema abfolvetur hune in mo- 

dttum relblTatur in tot quadranguU (Z,X) 
poteft. Turn fingulis quadrangulis hc (m) reâsmguU (t) rerfitU, 
Si tune fiipemt (ut hic contigit) unum trianeuTum ^•4T> ^ i* 4 
flliqiioqaefiicf^)cqualeraâaagaluiii> fingaUsSeande (b)?^m*A 
aUsperl«nef4. ncquadntasqinlia: aedemumUs ^.42. Lu 
s qvMdntii uanai cţiilc (e) mu firit hoc xquak ^^^IT/^ 
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^Erfeâiiţmoe inter, planas figorx prc^rîetates fbiM} 

mcntales hoc libro demonft^ti^. Ubri udlitaşif 

hoc iblo mnotefcit» quod traâec de drculo,. ri^ 

admlrabilium per Mathefim univerfâm fonte itor 

tno. Theoremata illofiriora funt 1 6» 20» 2 1, 2 !> 3 1, 3 2, 35*, }< 

/^Ontinet atttem Uber Inc tertius circtdi froprietates : Uneafp 
^ plurimas ^ intra ejufdem ferifheriam o» extra a/ mm!i 
i/z^/^i inter Je comparat, Circtdirum etiamfe mutm inttrfi 
cantium, (^ fe mutm, aut lineas reUas tangentium affe^inu 
explicat. Angulos etiam five ad centrum five ad circumfi 
rentiam pofitos inter fe componit, Breviter, Prima Geometru 
Pradticse elementa , circulorum admimculo potijpmum inmxâ 
exponit, 

DEFINITIONES. 

ilrculi asquales funt» quorum diametri feu femîdiameti 
I funt xquales. 
fig,%o.ii.3. *• Rc^ (FB> circulam tangcre didtar, qux circulo fi< 

occurrit (in B} ut tamen produdta circulum non fccct. 
^*i' 13- 3- Circuli tangerc fe dicuncur, cum fibi fie occumint, ui 

& 14- ' tamen non fecent, 

F/'i i8. ^' ^^ circulo aequaliter a centro (A) diftare dicuntur reda 

^' * (BC, FL) cum perpcndiculares (AI, AOJ quae ex centro ii 
ipfas ducuntur, liint xquales. 
^i£» 37* > f' Segmenta, feu pordones circuli fiintpartes, inquasoT' 

culum dividit redla (C E) circulum fecans. 
Fii* 33. 6. Angulus in fegmento eft (BQCJ qui continetur fiib 

reâis lineis, qux ad unum circumferentis punâum (Q) a 
fegmenţi terminis (C> B) ducuntur. 
^<f*33» -.7» AJîgMi^s (CQB) infiftere dicitur peripherise (BOCi 

qux illi ppponitur. 
Fii* ir. 8. Seâor cilpars circuli a duabus femidiametris (AB A¥] 

6c arcu ("BF vel BCF) quem femidiametri intercipiunt^ 
comprehenfâ. 

PRO. 
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PROPOSITIO PRIMA. 



i.tii.i. 



j4ii circuli centram invenire. 

m circula rcâa BC utcuaqii(r. quain bifcco 
(^ Per Q_iiuc pci peniiiculatcm LF. ilaoc bifcea io A. 
Erit A ceiitrum. 

Sinegasi centrum efio O extri reâ^m FL fnam io FL 
cifc oon potent, cum ubilibct exira A dividitur iniqualiter) 
ducaoturque BO, QO, CO. Quonum igicur vis O ccncrnm 
tfle, enini BO, CO xquiks. Trianguh igiiur BOQ, COQ 
Gbi muiuo xquibtera (unt, cum etjim cx conftr. B Q, & QC, 
fctparts, & QO communU. Ergo (a) angulusOQC x- i-tFitt.Li. 
i|uaturanguloOQ.B. Ergo OQC f*) rcftus cft, ac proin- (ti) Ferdifiju 
«insulo LQC per coollr. redo xi)uatur, pars toţi. Quod '4. '■ i- 
(ftaUurduin. 

CvrelUrium. 

EX demonflntis pitet, fiincirculo i-eâafLFJsiiamfBCJ 
bi£imm St pcrpcndicukriicr Ceai, ia fccaute cOc cea* 
mim. 

Fadllime per normam invcaitur cenirum; verticeQ^ad f^. t. 
dmimtcrentiam appiicato. Si enim tc&i DE jungcntcm 

EQ^ D ik E, in quibits normz hici3 pcripherism Ceciat 
cctur ia A. crît A cearrum. Dcoioiillracio peadet cx j i . 
iujus. 

PK.OPOSITIO II. 

SliHCirCMliMmhitmeiHoţHHEia fumamur (B,C;) '''!(• i> ,. 
rtSa , ^w« per tlla dueiinr ; intra circultim 
Udit. 

Accipiinir in refla B C quodvis punifhim O, & ne centro 
Aducantur A O, AB, AC. Quoniain AB, AC Kquantui*, 
«titen (() anguli B & C iqLiiks erunt. Quoniam iginir cx- (^^p„j.i,, 
^nu! AOC {J) mîjor cft interno B, major erit quoque jd}7iT«r.i 
ţumC In trÎQDgulo igitur O AC, latus AC fubtendei» i.p'jj.'.i. 
Q^oran angulum AOC, majus cft (t) htcre A O fubten- (e)wris< 
"fente minorem C. Cumiginic ACiaatumperringaccxcea- '■ '■ 
*) id dicomferciitiam, AO oon pertingci. Ergo punftum 
Q iaCra orculum cadet. Idem oftciulctur de quoviii alio 
punăo rcâz BC. Tota ci^o BC cădit intri circulum. 

Ei ipfâ etiam nottoae linexrcâx. & circularis, propolîtio 
Jltuunifcila. 

E CarolU- 
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CorolUrium. ffiwc fe^uiiur rtîlAtn qunmvii lîatam cir» 
hm t*«genirm m unica fuiSe tundim tangert. Si tnim ti\ 
tumfiTintit pitnâa duo nttigertt, rpi refta linei per duo dl 
culi punâi âuăi. Ktqui Ade» inira circnlum cadirit cana 
tangeaiii difiniticiim. Er fimili plane ratiocmir (x ţUuut t 
filid» iranfiundo) ţntari pojjet flanmn ^ludvii jţhiram i 
uniee [unei» langtrt. J^ E, D. 

PROPOSITIO iir. 

Hi- î- o/ »» circula re^a per centram dn^a (BL, 
i3 aliat» (CF) nou per centrxm duQam fece 
hifariam) fecabit ^mo^hc ptrpeitdiculariter, £tj 
Jicer perpendicularner, ficaht hifariam. 

t. P-ws. Ex A ccntroducantur AC, AF. TriangnlaX.l 

fibi mutuo xquilatera funt, naiii CO, FO, C3i liypothd 

&AC, AF, quiacx ccDtro, arqualcs funii A O vcro coiii 

(li)«r8.'t.niucis eft. Ergo fd) aoguli AOC, AOF iqusics, Ergs 

(b) m difa. (li) teăi. Qood erac primum. 

1+. /. I. 1. Purs. Quia exhjp. anguli AOC, A O F funt rcâi. di 

fc/Ptm- quiul. AC ffj arquale quadraiis AO, COj & quad. AF i 
'' quale quadraljs AO, FO, Cum igitur quadrata AC< A 

xqualta lîat, ciiam duo litnul AO, CO duobus limul AC 
FO xqualiacrunt. Quare abbio utrimque communi qui 
drato AO, remanent CO. FO Kqualia. Ac prcundc - — ■ 
Tcăx CO, FO, funt iquaics. Quod crai altcnim. 

Coroil. ( c.) [Hiae iu trianguh qturvis tcjHiUtero am tit» 
lanium 1/o/icle lima ab angulo wrticis bifîcans bafim fi 
ţindicularis rjl 6i^. Ei conira perptndicidarii m6 aagult vm 
tici, UficAt l>4m. 

Corollarium (».) Hinc ftquiinr ChorJam artui cHJu/vii A 
Wtidiam, ejfe femijpi arcm finitm reUum.^ 

PROPOSITIO IV. 

r centram duUa, fe ficetUt ne» ficaiimt , 

mttiMo hifariam. 
K, j_ Nana fi una LF tranfeat per centram, patet kmc 

bifccariabalteraBC, qua ei hyp. per centram Anontra 
fii. 4-1 Si ncuKa per centram tranfit. ex A centro duc AO. 

jani ambi B C, F L forcnt bifeai in O, anguli quoque A O 
(Oi'ffi/Mi.AOL cflent (d) refli, ac proindc xqualcs, totum 8c pai 

K^4 fieri ma potelti P R < 
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fROPOSiTIO V,& VI. 

Circuli fi mut HO ficantes , aut interius tatir f^i- 6. & 7. 
gentes no» hahent idem centrum. 

Alias cnim duâis ex comrouoi centro A rcâis AB, ACF» 
eflbt AQ AF, fpars 6c totum} an^uoles» quia ambx func 
aequales eidem AB« 

PROPOSITIO VIL 

SI in circulo cfuodvis aUud 4 centro {A) acei'* pi^^ 9, , 
^ fiatur funElum (C) ex quo re^a flures (C B, 
X CL, CO, CF) in circumferentiatn cadant. 
f u Maxima erit (CB) qua per centrum tranfit. 

!• Reliqua diametri pars (CF) minima. 
; }• jiliarum vero major eft ea^ qua maxima 
(CB) propior. 
4« Neeftte plures quam dua ex di^o punEio (Q) 
' ţW a centro diverfum efi, ad cireumferentiam 
duci pojfunt aquales. 

Pars I. Ducatur cx A centro reâa AL. Quoniam AL» 
AB xquales funt, addita communi AC crunt LA cum AC» 
ScBCargualcs, Scd LA, A Ciunt majores {a) quam LC. Ca)P#rao» 
Ergo etiam B C major, quam L C» Eodem modo B C often- /• i* 
detur major quavis alia. 

Pars a. Ex centro duc AO rci^am. AO, (hoc eft AF) cft 
minor {6) quam AC, CO. Ablata igitur communi AC, re- (b)wr tâmi* 
manet FC minor quam CO. Eodem modo erit CF. minor» ^ 
quavis alia. 

Pars 3. Io triangulis COA> CLA latera LA, AC x- 
quantur lateribus O A, AC. Angulus vero LAC major cH: 
angulo O A C. Ei^o {c) bafis L C, major bafi O C. (c)Trr^^Lu 

Pars 4. Patet ex prxccdentibus. Nam (i tres duci poflent 
asţualcs, CO, CL CQ, forent dux CQ^CI ad eandcm 
partem inter fe sequales, Quod repugnat parti 5. 
^ Corc^ SimiU plane ratiodnio cum Theodcfio coWgknus Ar- 
fumn etrcttUrum maximorum a ţunBo quovis in fuţerficie 
ffhitrd ad circuÎMm queprvis duăorum maximum ejji eum 
fii per circuli polum tranfit : minimum qui ad funâum oppofi" 
^ du&ţmri rtUijuWHm vero eum ejfi m0Jmm qm maximo efi 

E a pro^ 
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prsfier : duos -vira folum inter ft tqiuUei ab tadtm punSi 
ad drculum duci fojt. Nttfue /tUler di plirifque hujui lîM 
pTBfofitionibui LtHtr per ft mtieeinaiitHr, A piunit taim ni 
Jilida in hi/ce reim tranfirt ijl [unt fneitUmuia. 

PROPOSTTIO VIII. 
Fit- S.& Q^j ^ punitg cxtra circulnm accepta (j4) ăd cir-' 
I iJ cttlttm dncaniur plitres re^-t (yiB,^C,jiF) 

W I . Earum ijua in cavam peripheriam iitcidunt, ^ 

I maxima eji (WB) tranjtens per centrum {Z.) 

I 1. AliarHm major eji eat qua maxima (^ B) 

I propior. 

I 5. Extra cirCHlum minima tft {AO) qua pro- 

d»£la per ctnirtim Iraujit. 

^. Oh* minima propior, miner ejl remeiiort. 
5. Non plnres tjftam dita cx di£io punlt* 
[ C-^J '» peripheriam duci poptnt aquales y fist 

I intra circulam, Jive extra, 

1 r«' J- Pirs I. ExccntroZ. ducZC, Quia KquannwZC, 2.Bf 

I aHdita conomuni AZ, eruntAZ, ZC ipii AB arquales. Sea 

{») wr 10. AZ, ZC majores funt (») guani AC, Ei^ criain ' " """ 

'■ '• jor AC. Eodem modo erit A B major quavis alii, 

Pars 1. Duc ZF, Laicra CZ, ZA iquantur lateribii, 
FZ, ZA. Angulus vcro C7A major ell angulo FZA. 
ţb) T/rit, Ergo (b) bafisCA major bafi FA. 

L}- Pani. DucZQ; Du* AQj^QZ majores(c)funt qnam 

fcj'wTio. ^ ^' Abbtis igitur lequalibus Z Q. Z O rcmanct A O miiMfj 
ii, ' quamAQ. Eodcm modo AO minor crit cjuavis alia. 
fdjpffii. Pars4. DucZR. RefiiACLEc Q.Z, minores funt (1 
* I' quamAR, RZ. Ablatis ergo jequaEbusZQj^ZR, rcm: 

ÂQ minor quam AR. 

Pars j-. patet ex quatuor prxced, 

PROPOSITIO IX. 

alie^tto intra circulHm punBo (jf) ^/*wi 

' ^uum dnx aqnaUi ad amhitnm ditci fojftnt a 

Id punUum cenirftm erit. 1 

Patct cx 4. parte prop. 7. A 

FRai 
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PROPOSITIO X. 

GlrcuU in dmbns tantum punăis fi mutno fi* ng. la^ 
c^nt. 

Secent enim fi fieri potdl in pluribus B, C» F. Ex A cen- 
tro circuli LQ ducantur ad B, C, F» rcdx AB, AC AF. 
Enmt hz xquales. Quoaiam ergo ex aliquo intra drculum 
OS piinâo A duâx funt tres ^uJiles ad ejus peripheriam, 
AB, AC AF, erit A (fit) centrum quoquc circuli OS. Ergo {*)Ttrfr4tc. 
dituli L Q 6c OS ie fecantes lubentidein centrum, quod re- 
pagnat propofitioni f. 

PROPOSITIO XL 

SI dito circ hU fi imt$$s tanganti re ^4 per cor um 
ccMirM (jiy 0- I) dnăa tranjibit per conta-^ '^'^^'' ^ 
8ttm (B.) 

si n^as, habcant, fi fieri poteft, centra eum fîtum, ut 
reâa per illa tranfiens, cadat cxtra contaâum B. fecans dr- 
culos in O, 8c L> iintque centra ipfa A, 6c d ac junge AB, 
CB. Quoniam igitur CB, CO> xquancur, addita communi 
AC, etiam AC, CB, aequalcs erunt AO. Sed (6) AC, ^v ^^ ^^ 
CB (unt majores ouam AB^ Hoc eft (e) quam AL. Ergo £ {^ ^ 
etiam A O major c& quam AL pars totc Quod eft abfur. {c)F$rdefin^ 

dţim. tircnlU 

PROPOSITIO 3cn. 

SI circuli fi tangant exterius , reHa conjungens ^^^ ,4^ 
centra, per comaElum tranjibit. 

Si negas, lintfi fiori potefl: centra ita poiita, pută in A8cB, 
ut reâa per ipfâ tranficns, per conta^um S non incedat, ied 
circulos iecet in O, & Q^ junganturque AS* BS. Erunt 
%itur fi/) AS, SB raajorcs qu^m AB. Sed ASff) cft par .^. ^ 
AO, &BSpar BQ^ Ergo etiam AO, BQ, fuat majores )/,^ 
quam tota AB> pars toto. Quod fieri non poteft. (e) 'pertUfi^ 

[Cdrollarium. Reffsacmro timus julconta^Mm dm&a ţran- circufi. 
Jthitfer antrum dUerius.'] 

PROPOSITIO XIII- 

ClrcuU ^ fi fi muiHQ, ^ (i^eam reiţam punEtn^ *''i^ ^^5» 
4Ht^ tMgwtt. 
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Tangant enim fe intra ({\ fieri poteft) duo circuli in parte 
(i) Ter II. circumfercntix. CL. Per centra A, & B duGtz reâa (a) 
'• 3« tranfibjr per conta6ium, pută in C. Ducantur infuper A L, 

(y%ă^i4 ex BL. Quoniam igitur f^j £f L» BC xquantur (funt enim ex 
temro, ccntro B ad peripheriam OLCJ addita communi AB, ermit 

AB. B L xquaks AC. Scd A C eft par A L, (fiint enim ex 

centro A ad peripheriam Q^LC.) Ergo etiam AB^ BL fiint 

xquaics A L> contra io. 1. 1. 
Tig. 16, Tangant fc deindc exterius duo circuli. Ci fieri poteft^ in 

(c) Ter ia. ^^^^ ^ L* Re6bi AP centra A & P jungens (c) tranfîbit per 
A S* contadlum, pută in O. Ducantur infuper AL, P L. Erunt 

igitur duo trianguli latera AL, PL aequalia ipfis, A O, PO, 

icu toţi AP. Contra 10. L i. 
. , Deni^ue rcdia B F Se circulus fc tangant, fi fieri potcft, in 

^' ' * parte aliqua CE. Ducantur ad centrum reăx CA, EA. 

Erunt ^itur CA. E A xquales^ ac proinde triangulum CAE 
(d)7erconll. eft IfofSceles. Quarc (d) anguli ACE, AEC acutî. Ei^ 
11.^32. Ai. pcrpendicularis ad BF, âaăa ex A centro. cadet inter (e) C 
(') P^^^'f^oll, ^ E pyjj jjj j)^ Erunt igitur tam AC. quam AE xmţalţs 
^*f'3^' '• perpendiculari AD, quod eft abfiirdum contra CoroU. 14. 

p,3i. 1.1. 

Corollarium. 

Fii* ^7* ^^Irculi qui habent centra in una rcâ:a. eamque C^cant in 
X^ codem punâ:oB.fe mutuo in pundo illoB, contingunt. 
Cxterum hxc propofito liquet etiam ex nodone ipfâ linea- 
rum, qus comparantur. Neque enim aut reâa linea & curya 
circuli peripheria. aut peripheriarum inasqualium diverfs 
curvaturx, aut dux convexse. fecundum ullam fiii partem 
poillint congruere. Congruerent autem fi inyicem ia tQta 
parte aliqua tangerent. 

PROPOSITIO XIV- 

'fS' i8« ŢA" circula ^quales reEla (B C, L F) ^tMliter a 
X centro dijiant : ^ auz difia^t a centro aefua^ 
Uter, funt dtquales. 

Ex centro A ducantur AC. AF, item a O, AI ad angulos 

{i)?ir 2.1,7. ^^^^^ ^?^^^ B C, F L. Erunt (f) B C, F L bifeâ» in O «ţ I. 

^' Cum ergo totx BC, FL ponantur aequales, etiam dimidix 

OC, I F, adeoque 8c quadr^ta ipfârum asquantur. Jam vero 

(ţ) Ter 47. quad. A C (g) xquale eft quadratis O C, O A : & quadi:atum 

'•*• AF squatur quadratis IP. IA. Cum igitur quadrataAC. 

AF xqualia fint> etiam duo quadrata OC, O A, duobui IF« 

IA 
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IA aeqaalîă crunt. Ablatis igitur quadratis O C, I F fqux aate 

qfteoia fuat zqualia) quse remanent, quad. OA> IA aequalia 

eniot. Ergo etiam perpendicuiares O A, IA funt aequales. 

Eigo BC, FL aequalcs, a ccntro diftant (ii) aequalitcr. Quod (t)Ptrdefim 

crat primuna. 4- ^ 3» 

£ converfb fi diilantis O A> I A ponantur zqualcs, ţuQC ab- 
latis quadratis redlarum xqualium O A, IA. EoJcm difirurlu. 
oftendetur quadrata reliqua OC, I F fore xqualia, ac proinde 
&reâas OC. IF asquales eife, qux cum Hm {bj lemiiTes (b)7^3.A3. 
reâarum BC, FL, etiam illx acquales enint. Qupd crat al- 
ţprum, 

PROPOSITIO XV. 

RESlarftm circ tf Io infiriptarnm maxima eftdia^ f^*i9- 
metcr. Caterarum ca major ^ qua ccntro pro" 

fior. 

Sit quaeris, RS alia â diamctro FL. £x ccntro duc AR, 
AS. Duae AR, AS, xquantur diamctro FL, & funt (c) ma-. (c) jvr ir* 
jores quam RS. Ergo, 2cc. /• i. 

Sit clcinde Bl propior ccntro quam XZ. Ex centre ad il- 
las duc pcţpcndiculares AC, A Q. Erit A Q, {d) major quam {^)Ţ^rdefm. 
AC. Acdpe ergo AO părem AQ & per O duc RS pcrpcn- ^ ^* 
dicularcmad AO,qux(e) par erit BI5 junganturqueAR, AS, i^)^'^î^^ 
AX, AZ. Quia igitur A centrum eft, crunt latcra AR, AS 
xgualia latcribus AX, AZ. Angulus autem RAS, major 
eft angulo X AZ. Ergo bafîs R S» hoc eft Bl, major (f) eft {ijFer 24.2:1. 
bafîXZ. Quod crat demonftrandum. 

PROPOSITIO XVI. 

REUa (IF) qf$a per (B) extrcmitatem dia-^^i'^^ 
metri (CP) pcrpcndiCHlaris eft , tota cădit 
extra circulum^ CHmqHC tangit (inB.) NetjjMC 
inter ipfam & circulum alia re£la ad conta^um^ 
(B) dfffi potefty qnin circulnm ficet. 

Pars I. Accipiatur in re£b IBF quod vis pundhim L, ad 
quod cţ ccntro A duc red^am AL. In trigono L AB quo<> 
oiainaQgulus ABL reâus eft per hyp, crit ALB (^> acutus. {£^ftfwfU. 
Eigo AL oppofita majori angulo ABL» major eft, {h) qiram ^f«3*» ^%« 
AB, qux minori ^ LB opponitur. Scd AB tantuin pcrţin- (^) *''"'• *?' 
git ad circumfercntiam. Ergo AL ultra circumfercntiam 
porrigitur, ac proinde punâum L, cxtra circulum eft. Tota 
Iciţur JF QCtr? drculum cădit. Quod cr^t primam, 

6^ ?*rt 
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Pars 1. Infra 8 F ffî fieri poteU) cadat R B toia «txa cir- '. 
cuium. Quonbm F B A reflus tft per hj-p. cric R B A acutus, 
ac proinde AB non eH perpcndifularis ad BR. Ducatur 
igititr M Acentro ad BR pcipcnjiaibrîs A O, qu:e «dec 
'"■ («J vcrfus R, & fecabit circuUim in Q^ Igitur AB oppojita ^ 
'' majori angulo, nempe AOB redo, major eit quam AO, 
qu3E opponitur minori, ncmpcacuto OBA. SedABpardl 
A Qj_ Ergo ctiaia A Q major cft quain A O pars toto. 

Coroîlaria. 

i.tJinc rurfum patct contaflum reftae linex & circularii 

■^ *■ efle piinftualeni, 

X. Si centrii in eadcm linea refla in înfinitum protrafla 
acccptis dercrilunmr per B infiniţi circuli cam minorcs primo 
BSC, quam mijoresi omiics tangent reâam IF ia codan 
uţio punâo 6. 

î- Circuli igitur in araplitudinera quacunijue data majo- 
rem excrefccntcs , propius fcmper ac propius ia infinitum 
tangenţi appropintjuant, nunquam tamen ci prxi:cr(|uara în 
unîco contaâus puoâo, conjunguntur; quod quamvÎB cvî- 
dentiffiinum fit, eft tamea revera admirabile. 

4. Ex his manitclluni e&, lincam quamcunquc in xnfinilum 
cile diviGbilem. Ducatur enim ab aliquo di^metri panda 
ad tangcntcm refli A Q^ Infiniţi circuli centra hibentes in 
rcfla BA fine termino produfla reftam IF, per coroU. i. 
hjc. Se fe mutuo per coroll, p. 1 j. tangunt in uno eodem- 
que punflo, B, ac proindc nuiliuam vel inter fe, vej cum ' 
refti IF. conjunguntur pr^tcrijuam in B, Ergo nccelTe eft 
ut reftam A Q_airimant in partcs infinitJs. iioc cit in con 

f. Angulum cootingentia: ff u coniaâua L B Q (eom ncmpe 
qui tangente & peripncria contincmrj nulli reă^ linca pi> 
teii dividcre. 

6. Per citcuroferentias tamen in eodcm piindo tangentei 
fccari poteil ac minui in infinitjm. Atque in hi>c 8c terrio 
corolbrio btet totum mylleriiim afjmptoticum. hoecft lincj; 
reâx ad Hyperbolam una fccum in inlinitum produâam. 
' intervalluni quocuo^ue dato minus, nunqu^^m 
■rentis : quod prxcLre obfeTFavic & demoD- 
Jiravic Marius Bettinus noiler in Apiariis, Se ante îlium Baro. 
dus atque Cardaoui ex Rabbi Moyfc Narboncnfi, cujut de.' 
fuonfbacioiicm refcrt Cardanut de fubtilictie lib. nS. 



DemonAratur & folvitur fallacia paradoxorum. 
qux cx angulo cortaflus deduci folent. 

* Tquchie quidemoiii. prop, haScnus deduŞa & mir» 
jV & certa {unt, Quz vcro deduci oc eadcm lolcm pn- 
iim, omnem captum hunisiu; mentis exccduot. Quaiv 
fi^cm aliquando capi latcro hic aliquid, cujus ignoratio 
Ecolibus etiim îngeniis illuJcrct, & p^vadaxîs îllis imioam- 
kt aOcrcndii aaGm prxbercL Et pUne, quod lurpicatut 
fim. ica fc habcrc, niihi tandem vidcor dcprehtTidilfc. Pira- 
iaa mtx es 16. iolerTi folent ex aliis multis, hxc tcrc prz- 
dpua funt. 

I. Anşulu! contiogentix fOAC) omnî acuto minor cft. f,^.»,. 
AcuTds dto PAC ab hoc suferri potefl dimidiut, Ec a rclîduo 
itenim dimidiut, & fie deinceps line tcrmino. Quo paâa 
■cutus fiet quocuoque djco miilor, quamiumvis nmco ia in- 
finitum inÎRuatur, lempcr umcn refidui anguU. cxcmpli gr. 
«guli QAC, Utus unum QA fj] intra circuloin cadet, ac (a) nr iC 
prwodc angulut contadus O AC intra acutuni coDtincbinir, '• 3- 
(jul^ucpars erii, ideoque illo itiinor. 

». AngulQ8feniiciraiU,fBAO)licctreaominoriit.eftoranî 
uvto major. Quia ob c:indcin caufiim, acutus quancuinvii 
"Ugous B A Q^ intra feinieiiculi angulum BAO compre- 
tmditur. 

Htc duo în ipio textu propofitionis iafetuntur. Quamvi* 
uuiulli dubitcot, Euclidis ca lint. zn ab aliquo adfCâa. 
Apolloniu» certe, magnus gcomctra, cum eaadem al!cfU. 
<oem io eUipli, hyperbola Se parabola demonllrat, hat illati* 
oui prztermittit. 

). Aoşulus reftus CAB fimo acutus quîcunque CAQ2 
Qndnet infinitos aequales angulos contaflus; ac proîndc in. 
fciilie» illo dl major. N4in angulus CAB dividi potell in 
Kmx infinitot ininores fcmpcr & minoret, quorum nihil- 
•Hiiinus finguli funt majoict (i) angulo contaâus O A C. .ţ,^ r„ p^„. 

f Angulus contailus CAO ctl vcra pars .aogulirefli CABj dtK. i. 
nutdem quippc una cum feisicirculi angulo O A B confliniit: 
M^uit tuncn ulla fui mulţi plicationc iiium toium adi- 
^uire: ac proindc Ixic in&nita xi^ualia l^i addita oon efficu 
uni în6Qitum. 

f. Tranfitur a minori ad majus & per omnia medii, ne- 

S^t Umcn per a:tju»lc-. fivc daiur majut aliquo, 8; datur eo- 

dciu, 
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dem minus» nequc tamen dttur eidem squale. Nim fi reâa, 
AB. fixo manente punâo A> moveatur, donec congruat cum 
tangente, dcCcribct acutos angulos BAP» BAC^Sc omncs 
alios pofTibilţs. qui quamvis lemper augeantur, iemper ta- 
(ny^irfsrâ- mţn erunt minores (a) femicirculi anguio B A O, quam pii- 
^***-*' mum vero AB congruet tangenţi CA, immediate habetur 
reâus C A B major angulo icmicirculi, 

Hxc& plura alia ex hac 16. propofitione deduci folent: 
qux profeâo^ fî ita, ut proponuntur, fefe habeant, merito 
incomprehcndbilia videri polTcnt. Peletarius» ut his para- 
doxis ie expediat, negat angulum contaâus eflc quantum, 
Rem confeccrat, ii dixifTct nuUura angulum efle quantum. 
Sed îs vehemcntcr crrat, cum înde infert omnes (emidrcyi 
anguţos eile xqualcs, quod plane non infbrret, fi iptelligeret^ 
quod de contaâns angulo afTeverat, omnibus angulis con- 
venire. Neque tamen Clavio noflro in fua illa adverfiis Pe- 
letarium apologetica difputatione aflentior. ^]ea quidem 
ientpntia uţcrque fallitur, hic dum omnes omnino angulos 
efie putat quantitatem; iile dum omnes, prxter an^um 
contmgentis. Alii fc exilHmant hac una refponfione omnes 
difficultatcs fblvcrc, fi dicant, curvilineos angulos 8c reâili- 
neos efle incomparabiles. Rogati vero, cur Imt incpmpara- 
bîles, refpondcnt, quia angulus contaâus quantumcumoa^ 
mnltiplicatus nunquam poted xquare reâum vel acutum, 

Atqui boc eft paradoxum ommum maximum, cujus expli. 
catio petebatur» qui nimirum fieri pofiit, ut angulus coa- 
taâus anguli rc6H pars fit, 8c tamen quotiefcumque mnlti- 
plicatus eundem fiiperare nequeat, refpondent angulum ccOt 
ta6his non efie partem reâi, quia eum non potcft adzquare. 
At paradoxorum afiertores replicant hinc folum feqm non 
efie partem reâi aliquotam : veram tamen efie partem, eo 
quod cum femicirculi angulo redtum componat. Unde qui 
hac via difliîcultates propofitas volebant dif&lvere, debueraot 
pfiendere angulum contaâus nuUo fenfii partem ettc redtili- 
nci anguli, neque addito fibi femicirculi angulo reâum com- 
ponere*. id quod faâuri deinceps nos fumus. 
Def, 8. /. I. ^^^ vidctur res omnis cxEuclidasa defînitione anguli pex)' 
^' * ' ' ^ere. Haec enim, fi penitius expendatur, manifefie docct 
nullum angulum efie quantum, quo uno errore fiiblato, para- 
doxa omnia evanefcunt. Sentio igitur. 

r. NuUus angulus efi quantitas, fed modus quantitads. 
Sic enim habct defînitio 8. 1. 1* Angulus planus cft duarum 
linearum 8cc. alterius ad alteram indinado. Atqui linearum 
inclinationonefi quantitas, fcd modus quantitaţis, cum enim 
curvitas nop fit ^uantitaş^ cur incţinatio fit, quae ab illa ngm 

tnagf 
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differt, quam laflcxio & fraflioî DeinJc. Si Jngulus 
«(fcT quantus, foret vd linca, sel fuperfidM, vel corpus. 
Nod elTc liacam jui corpus patcc. Scâ neque lupcilicics cA, 
« enim abiitione pattium C, B, minuitur ; non angulus. 
Ntque powft dici angulura clic fupcrficiem indeiemiinatani, Fig.^i. 
mgulus quilibet lictcrmiiunis lîc. 
C^oniam anguli noD lunt quaniius, icJmoiius quantî, 
ror<mi incer le conipararomm rcUtio, uon cit xijualicas fie 
insquaUcas, led fimilituiio & dillîmilitudo. 

j. Cuna igitur anguli inter fe comparaţi xquiles dîcunmr 
aut ÎDzqualet, Don aliud intelliţi potelt, quam cos lîmilci 
efle inter fe aut diflimiles. Maluit tainca Luclidcs ax]uales 
Ecinzquales dicerc ob multas horum terminortim ia aiuţulis 
itâiliDcls commoditatcs. Qucoi proiadc loqucBJi modum 
niun noG retinebimus. 

4. Smilcs porro anguli futit, quorum ambo laten fupcr- 
ImpoSta oougruunt. DiiVimiles quorum noa congruunt la- 
ten. Angulus enim nihil (;Il:!liud, quam iaclinaiîo liDcarum. 
altenus ad alteram. Ergo fimiles :iDguli lunt incliDationes 
lineanim limiles. Nou Tunt autcin inciinatioocs lineanini 
fîmilet, lujî ambx libi mtituo impulitx congruaot. Ergo 
fimiles aoguli Tuni, quorum congruuot htera, diflîmilesi 
quorum non congniuat. 

f, iDque manitcltum c(t nullum aogulum curvilincum 
t^alem dări pullc ulii angulo rcttilineo. Nom xqualitoi 
•Dgulorum non aliud cA quatn fimilitudo. pcrcoucluil a.Scj. 
Smilitudo anguloruai cil Ibla lacerum congrueniia per cod- 
tlulîoiii 4> X^terum congrucotia babcii acquî', dum angu- 
lui curvilineus împoniiur rcâilinco. Ergo &c. Euat igitur 
Ptodiu dum defcriptis xquajibus fcmicirculii îta ratiocina- 
tur: xqualium rcmicirculorutn anguli EÂD> CAB xquiles 
firat. Ergo fi his additur coromunis angulus CAD, crît '''i- ^^ 
aiguliis EAC curvilincus xqualis tcdtiljnco DAB. FJllitne 
nşo uxioma, fi xqualibus addas, vel demus xquolia, tota, 
IU rcliqua erunt xqusiia i Nequaquam : boc cnim ad rcs 
ijiuitut Iblum perrinct, aoguli porro quaati dou Tunt. Axi- 
oma u( in angulii valccii tt^ furnairi ac imelligi debec. Simiks 
Uguli, fi apponaiiCur ItmJUbus angulrs, finiiliterque pol^tisj 
qui ton orientul, crunt iimilcs. Ac Froclus couipirat an- 
gulos lîmiles quţdem: fcd comaiunis. qui utrifquc additur, 
cum ab una parte hibcat htiis rcâum : ab altera curvun^ 
ililTunilitcr otrifque additur. 

6. Quarc cum tota efilntia anguli fit lineirutn fc tangcn- 
tium indinatio. non erit unus angulus pars alteriua, una li- 
ţuiJcni ţucIinatiopoŢs alteriui iacliuatKmis non dl: neque 
angulus 
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angulus aufcrri ab angulo poteriti indînatio (î^uidem 
aaferri ncquît ab altera, Ecc. Hic coim noD bterum ii 
nitionibus, i^ux quantitas nan luat. Ied luperiickbuc inte 
ieri conftitutîi conveniunt, 

7. Podrcmo ex jani diflis colltgemu5, quomodo Un 

. debcanC. illi loaitiomim formi, cjuibus gcomctrx pol 

Btque ipfe inprimis Eucliden, utuntur , cum angulcM b 

augeri, imtninui. alteram alterius duplum, tripliun, ^ 

£milia aflerunt. Hxc f^nc exiliimammus cos no 

led analogice tantum angulis trjbucre ; ttaquc 

▼oluiflc, quod id comiBodius, 6c expeditius ellct, nrque \ 

.men obnoxiumpericulo, modo in angulis refHIinci» mani 

tur. Angulura itaque dividj refta D A, noo alîud erit, qos 

inter latcra E A, C A aliam intcrponi lîneam, qui novaf dt 

cum utroquc latete indinationcs, hoc eft duos novoi angul 

efficiat. Angulum vcro EAC cfle dupium anguli EAD, 1 

hil rurTum aliud eric. quam inter lincas reAas EA. CA. 

aliaiD intcrponi, qux ad utramquc fimiliter inclinctur, unde 

fiat ut vc&x EA, DA rcftis CA, DA, indinitionibus bcm 

mutatis, impQCtx congruant. Quod H ita radocinentufi 

f Angulus E A D cft iqualis angulo 1 L Qj_ Se D A C eft md4- 

lis QLR. Ergo totus EAC toii ILR sîqiifllis eft.) li 

crit, ac fi dicatur; înclinaiio reftarum EAD îimilî). i 

eadem eft înclinationi rcflarura I L Q^ & tnclinatio «aanan 

DAC lîmilîs cit înclinationi reâarum QLR. Ergo etîuii 

inclinatio reflarum EAC fimilis erit înclinationi reâamm 

ILR vel certe (quod recidet in idem, ci aflenione 4, Cipta) 

colleaioncm iilam lic ixitellige : latera EAD congmunt li. 

> fcribus ILQi & btera DAC congniunt lateribui Q^LR, 

I Ergo latcra quoque EAC congruent lateribus ILR, Qw 

I guidem confecutio sequc clara cft, atque fi xquajibuc sddu 

l^ualia, cota xqualia efTc- Ad cum modum locuiiona cz- 

f tema, quse, cum finr quantis propria;, ad ingulos tranafcniQ- 

I 'tnr, &dlc, veritate tncorematum ubique £alva, interpicU' 

ptâmur. 

'ta conftitutis, facile paradoxa angularia diliblTcmuti 
[ ^ux fane non aliiinde enatalunt. quam quod anguloi codem. 
K-^uo ca:teras quantiiatce , habucnnt loco. Ut igitur fimul 
I pmnia «ipediam, Dico paradoxa illa, fi in proprio TcrboTum 
l'feifu accipiantur, ad unumomniaelTe falfa, Sic enimaccepu 
~laii convcnimt nifi quanto: anguH autem quanti non fuar, 
iţjam oftendimus. 

Itaque angulus contaflus nequc minor eft quovis acuto, 
neque pars efb anguli reâilioei, nequc in reâilinco coDIine- 
ttf iofinitics, imo ne fetnel quidemj (iM cottn hoiiim line- 
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lum iacliDaiioai polcii coinpeterc, qur tota aaguli eflcntij 
"t Si vero Doa proprie, fcd analogice accipiantur, jam oi- 
Icoatîncni, quod a commuai fcnli], ac raiionc alicnum 

Sic cDîra angulum coiiuâus O A C cflc minorcm quo* Ht, it. 
cn», &icmicircuUiiigulumOABacutooniniraajor«n, 
idiud fig^iSc^it, quAm intra tangentcm CA. aullam 
i dud redim ad \ contaâum , quio Iccct peripheriam, 
I quidein drctili proprietu cit omnino digna, ^uun ho- 
^ aJmircntur, cit tamcn ejuTmodi quam poflunus in- 
jste. & qux ntht! cum ratioac pugnaas iovolvac. Noa 
Lt panidoxi terţii, quam Se quinti fcnfus cric. At^uc in 
UI Eudidarac dciÎDitioius duchi, rite pcrjpeâa aatura an- 
^ omacsimnuatum paradoxoruni tcnebrx erancraiiit. 
'■StJ, tu cţinar, hune de a»gfi!» conlaBui qudjlionrm longi 
WmliHi traâat CtUbmimut 14'aUifiui Op. Voi. x. P. 6of . 
W i/i*f<w Lrăor qui hi/ce oblt£l»lur efi rtmîllendus. ] 

PROPOSITIO xvir. 

Wtk Pitnlio (Uto (B) rtiiam dnctrt, qHttLtmm i£-i1h 

r/V (irCMlnm iO Uagat. 

Ex A doti circuli ccntro ducatur ad darum puniîhjm B reâa 
A&, lecans peripheriam in O. Ccotro A dcfaibc per B alium 
drculum. BS. & ex O duc OC pcrpendiculirem ad AB, qus 
Bccumt ciiculo B S in C. Duc C A, occun-cnieai circula 
OQ_in I. Ex B ad I duda refta langn circulum O Q. 

Quialatera BA. IA, asquantur Uteribus CA, O A. angu- 
luTque AcciinmuQiseainCrigonisIAB.OAC, criamC4jan- {t)ren.lu 
fflliAOC AIB dcquales fuiit. Sed {*J AOC reftus cft. (i>)Peramfir 
Efgo niam rcflus cft A t B. Ergo B I f c J ungic in I. (e) Pw i*,' 

Scholitim. 

BX ji. leq. pulchre ex data punâo (O) duciiur tangens '^ 
,^ circulum dacum (BQ.) 

Omtrum A & diiiim punftum O jungens refti bilecetur 
inP. Turn centro P. per A & O dcfcnbe drculum occur- 
«aiem Jato iii B. Reda O B tingct. 

Nara junSa AB, angulus ABO ia Icmicirculo reâu» cft 
Cr ji, crgoper ifi. OB tangic circulum B(i. 
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PROPOSITIO XVIII. 
^ zirculum tanmt rcEltt lin 
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SI circulum tangat reiitt Unea (C Ly) <j«« tx' 
centra {A) ad contaEinm (B) ducitur, lungeai. 
ferpendicuUrii efi. 

Si negas. fit ex A centTo perpendicuJaris, alii quxdam refl» 
{liTiTi. AF: (*ij Jceabic ea drculuiii in O. Quia ergo anguliu APB 
}tri.ţ.i6. rcaus ponitur. crit {b) ABF acums. Etţp A'B, (hoc A 
(bjPfKo™/; ^^^ major (c) ijuamAF, pars loco. 

(^AV'/j!' PROPOSITIO XIX. 

/^I- ÎS. Q/ rfflrf CB CJ circulam tangAty ^ « ««4flj^ 
i3 C-f^) tangenţi perpendicularii cxcitetMr (_^rA 



n 2, 6c ab co ad contaflum 
^"^"'^"'^ilucatur'^ZĂ. Erit (i^) angulusZAC reSus, ac proindcpu J 
angulo IAC, per hypoth. rcâo; hoc cft parstc* 

PROPOSITIO XX. 

jâf' ''' ''' A Ngulusad centram (BAC) duplus efi anguli , 
yi- {BFC) adperipheriam, cum idem arCHS{BQ \ 
efi hafis angulorum. 
'«i-p. Triplex e(l caflis. In primo .latcri BA, BF coindJunt 1 

Turn vcro quia A F, A C ei centro du^x iquaniur, crunt io 
H^vm.l.i. triangulo Z arguli F, &t C (aj iquiles. Sed BAC (4)xqui' 
^\^" 3*' liseltduobus F& C. Ergo BAC duplus eftunios F. , 

«,* ,, IncarufccuadoBA,CAcadunttntraBF, CF. TumvcTO , 

duaa FAX, per cafum primum XAB eft duplus XFB. & 
XAC duplus XFC. Ergototus BAC dupluseil tortus BFC 
fil- ji. In terrio caTu BF fee.-.t AC, Se anguli BAC, BFC fiint 

«tra invicem. Ducitur FAL percalum i. totus LAC du- 
plus efi: totius LFC. & abhtus LAB duplus ett ablati LFB 
Ergo B; rcliquus BAC duplus cfl reliqui BFC. Qiiod crat 
demon ftrandum. 



/«■J3- 



[Corollarium. Une ectSgimut eujufeunqne Trianpdi Lutr» i 
f^ inter fe ut Sinus Ângularum latcribus fefţeH'ive eţfvfufrimt, A 



'•t J. 1. 4. Sit EFC iriangulum quaiii 

fmptus imiUigaiHr. Ei â ,. 

i i^'î-l-J'JiiHlitrii AB *iC AI> qiu fid>ttnfas f bifariatn d'mit 



fmţtU! iatilUgatur. 'Ei k ctmro dredi itmtttamwr ftrpta. 1 
" ' ------ ........ .. .j^^^ i 



IJitT TtruMs. *7 

tjlft EP »d EG. KJ ; ZF {Lw 4 EBJ *W ; EG ibot 
tjlED.) StJ EB ffi fiaui a»gitSi BAZ, h«t tfi dimiJii Mâ- 
inii EA¥. boc tfi MUiuli nutgri EGF, Uttri EF rff^'i & 
2D rfi fiuHi *ngnli EAD, hor ifi JintUii angxU EAG, h»t 
dmttţri Măguli EFC, Uttri EG «ffc^. ^ E»y» EF mĂ 
tQ MX fmui Anguli EGF ad fnmm mi^uU EFG. ^£. D. fl 

a «i hat «niM ţraftj'.liant ni»gns furi mgfticmiirU fUtMJt- 
iiteunr: ^mp^ iil^eitir ,fi nci.adum. Tii.tS. k», 

ConiU. JV E priori CrrttUria Lniit d:fianiijm mairi di/H. 

ptr «iftrvMti'mts Afironamic-u ' pMrMiUxmi * CtnJl. \C 



iitm* aBpti» B C A, Lu»m dtJ!iaititm/iijiantiaBjibgiMi>TVi/li't'î^ '■*■ 
ttmm. Ut Siau) Măguli A C B. aJ finum jtnguU CBA: iia 
SATeSuriifimiJiamettr.jd AC difiamiamUtat. ^E.1. 

Coroll. Cî-J E CtrolUria fecmJo ielii rtiam JijUntiam w». Fit- J*. 1 
uri iiftimus. UsSt mim per clferxatiaiui aftramtoitMi p4rMl- 
Uxiui mtnfifMa snguh , nhi fciUttt îjma ţr*cife iifiSs Mf pă- 
rut ZE O. o>iJiiM Jijlancia ZO i ftr anaUgiMm /iqutntem 
^niiam Sfbi coUigimm. Ui Sirsus Mvguli ZEO, ad finut» 
Angdi EOZ fivt r/iJium: iia zo, diftaniia Luna, ti 
ZE difiMiam Stlit. ^E. /.J 

pROPOsiTio xxr. 

A ?Tiuii (BOC, BFC) qm in circitlo, inji- Fii-^^ 
i\- fiuHt lidem arcui (B O C,) Jivc tjHi in eodtm 
ftgmento (BO^C) exifinnt, inter fe emna fnnt 

Sit primo ftgmentum BQ_SC mijus femicirculo. Ex cea» 
Im A duc A B, A C. Per pncei). angulus B A C ad ceotruni, 
dnplus cft fingnlorum BQ.C, BFC. Ergo omncs BQC; 
BFC liint (a) 3K]usles. Quod cnc demon ftra adu ni. Mrtr^^ 

Sitdeinde fcgnicntum BQC xquale aut minus fcmidrni- %/ 
b. In triangulis BQl Se C F 1 quia anguli ad verticem I op- Fiţ, 34. 
ţofci, ţi) aequiles fi.nc, ctiani ituntna reliquonim Q & R (t,)vtT ijw- 
wnunz reliquonim F & O (c) xquaiîs crit. Quarc fi ab his ). i> 
i^ltbui luminiş auferantur anguli R 6: O qui pec primam [^) "' ""^ 
putem arquaics funi> utpotc cidem arcui QF inliikmes, qui 'o-f-î^'t** 
tenuacnt QF, xqualw crunt. Quod «ar dcmonftrandum. 

CoroU. HiHc eolUrunt Oftici liniam ijuamvii B C ocula tii- 
irfj in einuli, cujiu thcrda ijl, iircumferintia p^a iju/dem mag- 

fu aţţ»rtt. 
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PROPOSITIO XXII. 



iijTtr 31. 






*P"f-sM' 



ilaieri circula infcripii (A B CF) 9pft^ 
tguti dues reEios conjicittni. 

BF, CA. Angulus ABC, cum duobusOîtl 
fiicit (a) duos reflos. Sed O cft (&) iqualii I , quîa infi. 
ftuiit eidera arcui BCi & X (cj eft iqualis'Z.^ii infifluiit 
^ cidem arcui AB. Ergo ABC, cirtn duobits etîB, 1,2:, hoc 
cftcum totooppofitoaagulo AFCj fticit duos reilos. Qaod 
erat demon ftrandum. 

frsducatur erit unguÎHs txicmus t^uaUs angulo q^adriUiai 

tţpefhii: mimm mim HirizisaildieHsduiisreilas angliei cM^. 1 

fi.) hem circa Bhcmtitm c'irculus deferiţi nequit; qtuM «/■ | 

vtrfi tjus anglii -vil eeditnt duobui ri3u, -vel toi txctiioit. j 

(j.) Ittm J- itt qu/tdriintero qu/fvis AB C F «agnii tffifiii 1 

B dnoiui rekis xquam«r circa illuJ circului de^raijt- ■■ 

Kw» drcttlns per quofiibtl * reei angahi C pjl trM^i ' 
C "'* ut qiiartus fit anguloB MtpmUs: quodfieri]fitq!iutmfifii 
fnaSutn B traafeal, Tr»nfil ergo fer B.] 

PROPOSITIO XXIII. & XXIV, 

NOnfttHt necejfarix: cr agitnr de fe^emiifi- 
milibtts , ^«« noB pojfttnt fine proporlitr^m 

reBe definiri. 



D. 



PROPOSITIO XXV. 



fjitum areitm. {ABC) perficere. , 

Subtendaniui* utcimquc dux rcAzc AB, CBi quas bifeca in t, 

>((. \6. & L. Ex 1, & L duc perpendÎL-uhrcs f^i ocoirrcntes io piaa- 

floO, Hoceritcentrum circuli, cujus ponioeft arcuş ABCi 

Nam (iflecntrumcft&inreaalX. ecînreftaLZ. Ergo 

iA)Trrmn!. in communi iplis punflo O. 

/■•■ '■ 3" Praxis. CCntro B fumpco in iroi, defcribe circulum, «o- 

'«■ 3*- dcnique intcrrallo, aliis in arcu centri», ddcribe dttos aliol j 
circuloe quonmi finguii priorcm bis feccnt. Per ioterfcâi- •! 
ones duâx reâx libi mutuo accurmues in O dabunt ccb- j 
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PROPOSITIO XXVr. fii XXVII. 

IM Circflis at^Malibm rcila aqttahs (CE, FI) Fit- jj. 
fmtnenditrit arctts aq/taUs; (^ Ji arcHS fum «- 
^H*Uty etUm fubtenft a^uaks erttnt. 

I. Par». Ad «ntra A & B duMotur CA, EA, FB, IB- 
QuUtriuiguUCA£, FBI, llbi muCuo £<juilatera lunt. ctiain 
enuu âbi [Dutuo (a) xqubnguU. Ergo cum circuli libi mu- (a) Tnt.Lt. 
tinimponentur, iriingulum FBI congrucre poterit criangu- 
loCAE. ac pro inde centru ra B incidetiii centrum A, &putt- 
âiFiI. inpunâiC, E, Cum îgitur circu!ilintxqu3lcc,eijani 
«cus F LI nccdfirio congnici arcui C QE, & arcuş F O I ar- 
cni CSE, ac proindc xquala {b) crunt eciam ipli. (b) ftt tuit. 

Pjts a. Quoniim ciroilorum xqualiuni arcuş F L I> C (^E '■ 
pODUHtuT «juales. Ubi mutuo impaliti congruent, punâa^ue 
F,I incident Jn punâaC, E. Ergo & lubtenla FI congruet ,^\p^ 
IbbtcnfeCE. ErgoFI, CE frj xqii.îlcs funt. u '■*">•». 

Cofollârium (i.J [Si in circulo ABCD fit at(iu AB far fii, ţţ. 
MtmDC.trit ADţarallflaBC. N»m JmSs A C irit Angu- 
UiACB dfuidij Mgula CAD: jmre AD ' tji ţarMiU , -,.„ ,, ' 
iC. ^E.B. '' ■ ' 

Coroll. (».) Lima rc&a EFqus duăa ix A raediofunfia fi^. fS, 
ţfifhiTit îdieujui S C drcnium tangit, paraUeU ift reăt linc^ 
iCqu* ţiriţhtriam lUam fuktcndit. Dac enim t ceniro D ad 
mtaamm A ttHam D A t^ coantat 08, DC. Lut»! DG 
immme ijl. (^ DStqmiie DC,inqiie angului BD A Anua- 
la *ngala CD A. {06 arcuş BACA ^qiMlei, ) irg" a»su/i 
'DGB DGC .iqiuiUi, ^ preinde reHi fum : fii intcrai «»- , 
piUfGABGAF timm refii fMnf :ergo'BC E F/unt f»ral. + ţ" fi , !' 

PROPOSITIO XXVIII. & XXIX. 

Slitt circ ulisaquAlihHsangHliJtvettd centra (Bj4C, p/^ ,g, 
fLI) fivt ad ambitum (BOC, fSf) Jlnt *- 
'{Uillu.etism arcuş iBXC,FZI) qmbin infijinnt^ 
fnnt t^Mălis : (fr fi »rcits fnnt xquttUsy eiUm 4»^uli 
tp$âltt erunt. 

._?«■» I. Quoaiimlittra AB, ACjjcquantur LF, Ll.ffunt 
<^xqualium circulorum feiniJiamctri) & anguli A, Lpo- 
anaturjequilesi crunt balcs (Jj B C, FI xquak». Ergo ar- yj^,,^.,. 
^t BXC, FZI etiam (i) «quales fuqC. [ej Pnţm. 

F Fonantur 
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Ponantur jam anguli BOC, FSI ad ambitum aequalc^. 
(a) yer 2C. Quia igitur {sk) horum dupli funt BAC, FLI, ctiani ii/i 
^ 3. 9ec]ualcs crunt, ac proinde, ut jam oflenfum, etiam arcul 

B X C, F Z I funt «qualcs. 

Pars 2. £x acc)ualitate arcuum BXC, F ZI habetur peri;. 

xqualiras fubtcnlârum 6C. FI. Ergo, quia etiam BA, AC, 

(k)?«r8. /.i. acquantur iplis FL, LI, crunt {b) anguli A& L, adccntrum 

(c) 'ptr 2c. xquales: ^ quia (e) anguli O 6c Shonim dimidii funt, eruAt 

-3- ctiaro ipd scqualcs. 

PROPOSITIO XXX. 

ni^ 39. jLy^tfm arcnm (ABQ bifecare. 

Duc AC, quam bî(eca in O. Ex O perpeadkularem duc 
OB, occurrcntCDi arcui in B. Dico faâum. 

Jungantur enim AB. CB. Latora A O, O B per conftr* 
sequantur latcribus. CO, O 3, & anguli ad O funt aequaltt» 
(SS Ter^Xu quia reâL Ergo bafes A B, BC (Jj anjaales. Ergo edam 
(e) Terz€. ^,) aequantof arcuş AB, CB. 

ff' 39. Praxis. Ccntris A & C dcfcribe pari intervallo arcuş fe 

! fccantes in pun6b's, F, & I, per quae duâa rcâa arcum 
ABC bifccabit. 

PROPOSITIO XXXI. 

Pig' 40* JL N-gulus (B C F) in femicirculo, reElns efi : in 

JLJl jegmento majore minor relio : in Jegmento 

jninore re£lo majer. 

I. Pars. Ex centro A duc AC. Quia sequales fiint AB, 
ffjTirfJa. AC, anguli O» B, (fX aequales crunt, Ob eandcm cauikm 

aequales crunt I, F. Ergo totus B C F utiquc B, &, F, aequa- 
U) Per 32. lis cft. Cum igitur (g) trcs (imul conficiant duos rcâos* 
'• ^* iemifTis trium, angulus BCF, unus reâus eft. 

Fi£. 41*^ a. Pars. Sit fegmentum LOBF femicirculo LOB majus, 

in eoque FOL angulus, 6c ducatur OB. Angulus FOL 

Biinor cft angulo B O L, qui per i. partemre^us ţ^, Ergo &c« 
E»X» 41* 3. Pars. £(lo fegmentum L OX femicirculo LOB minu& 

in eoque angulus XOL. Erit hic major quam BOL, qui 

rc(Stus eft. Ergo &c. 

f ii. 40t Corollarium. Hinc Examen NormA, num exoBe rt^MngnU 

fiţi infitmitur. In circula enim quocunque, pofito ud circum* 

ferenUA ţunâtum quoJcttnque C Normd vertice^fi lateru ţerdia* 

f , metri ţtmBa B eJ» F tranfeut^i Angtdus i/l reduf: Sin minus 

.^*^ laudc^uaciuam. (1. Si 
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(%.) [SI mrmd hterjt niţufiBn B^IP continuo ttdjnn^A tt» 
UsMU3tr intena dmm angulus utrinque ctrcumagatur, Venex an* . 
gnU C defcriUt circumferentam circuli cHJus diamtter eft li'- 
nea £F.] 

(3O Hinc ah extrema Unea ţerpendicnlarem excitare difcU 
mus» Sit B C Unea a cujus pun^o C ferţendictdarem oforteat 
excitare* A ţkn£io quovts A tanquam centro defcribatur cir^ 
eulus, fer funâtsm C trat^ns^ o* Uneam, BC interfecans in 
ţttndo B. DuBa diametro B F Uquet Uneam CVeJfe Unea B C 
normakm, '^ £ . K 

{4.) [ftinc coiLgimus circulosfe inviceminterius contingentes .ffg, ^^ 
Uneas omnes ut AD propertionaUter fecare ,* ita ut fit A Efuh- 
tenfm tmnoris ad AD fubtenfam majoris ut AC diameter mi* 
4urij ud AB diametrum majoris, huBis enim CE B DfuS^ 
tff^f TriâUguU BAC DABfunt aquiangula. Angtdus enim 
ad A efi utrique csmmunis, (^ anguli ABC ADB funt 
aquaieSf utpote re£li in femicircuUs: ^ * 
ACE ABD aqnales funt, Tfi ergo in trianguli 
AC:AB::AE: AD. ^E,D.] 

(f.) [In Triangulo reBanguto BCF, fi hyfotenufa B F bife* rig* 40* 
tetur in A, circiăus centro A per B deferiptus tranfibit per C. 
unguli reBi verticem, ] 



lU Jiujs jum 

proinde AnguU * ^'"''''' 9* 

t'^isifimiUbus^^^^^lX^ 



PROPOSITIO XXXII. 

SI rcBa (CF) circ uium tdu^at, (^ alia ex rţi?- ţ^^ ^ 
ta^u du£la (A B) etindem ficet^ erit angtilus^ & 43« 
a tangente ^ fecante faănsj far anguk, qmifit in 
fegmento alterno, 

Nimirum angulus CAB erit par angulo L« qui fît in icg» 
mento ALQB> 6c angulus FAB par angulo O, qui fit in 
i^mcnto AOB. 

Tranfcat primo fecans AB per ccntrum. Per 18. CAB. pig.j^ii 1 
reâasdt Etper 31. reâus cft L. Ergo CAB 6c L^* . 
qaales fiint. 

Tranfcut deindc fecans A B non pier centnim. Ducat ur F//. 4?. 
î^r pet centrum rc6ta A Q^^ 8c jungatur B Q. Quia A B Q (ă) Per $a* 
in fcmicirculo rcdiţ cft, faciet B QA cum B A O (*) redlum, f. l* - 
unum, Scd etiam CA Q^redtos {h) ctt. Ergo B QA, cum y/. 
B A Q asquatUr C A Q^ Ablato igitur communi B A Q, erit (cj* ;vr 21. 
B QA , (doc (e) cft L) scqualis C A B, Quod erat primum. /• 3- 

Deia<i€, (<^) FAB, CA B, faciunt duos rcdos 5 6c in qua. f^ ^"' »3* 
drilatero BOAL (e) oppofiti L, 6c O ctiam ^ciunt duos (c)'p„i^ 

¥ a reâos. a^.; 
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rc£!tioi, Ergo duo FA B, CAB irquaarur duobu* fimu! O 
&L. Abl-tis crgo hinc quiJem CABintJc L, qţi« jun" 
oftendî arquaks, crunt iquale» relii[ui FAB, 8t O. Quod 

crat alccrum. 

PROPOSITIO XXXIII. 

SZJpey da! a reâa (B C) fegmenfum circuli cm- 
firuere, capiens angitlum dato părem. 
Si detur aogulus acutus ABF, wB duc BL perpendicu- 
larem ad A B, & aii ternninuni C datjr reilx BC. fac angulo 
CBLparemfa) BCI, cujus latus fccabit BL, in I, Centra 
I, per B, delcribe circulum, hic iTLinfibit per C (quia ob r- 
'■ quilitatcm aoguloruoi ad C Se B etiam latera CI, Bl (b) s- 
qualia {am) capictquc fcgmCRtunu BQCangulum piron 
datoABF. 

Nam quia AB diamctro BL perpcndicularîs eft. AB tan- 
, get frj circulum. quem iccai BC. Ergo fi/J angulus ia ft^ 

raepto B QC, uiuatur angulo ABF. 
'' Quod li dctiir angulus obtuliis RBC, eadem confirac. 
eritque f^mentum COB quilîlum. 

PROPOSITIO XXXIV. 

A Data eirculo figmeutum anferre capiens <«- 
quium dato părem. 
Ad circuli diamcirum FA duc perpendiculwcm BALs 
'■ ducatur item AC, ffjquxfjciat angulum BAC părem ăato. 
Hic auftrrtfegmentum AQ_C capiens angulum plrcm datof 
uti patct BK ;i. 

PROPOSITIO XXXV. 

SI iti circula dmt reSa (CL^ B F) fi Jicnerint, 
redaugnlum (C O L) fuh figmeniii umus «- 
ijHale efi reăanguh (B OF) ful? Jigmemis alterius 
comprehenfos 

Si fe iDterftcant în centro A, rcs patct. 
Si uiu C L tranfit per centruni A, Gc reliqaam B F JeCttt 
biftriam; fccabit quoque (/) pcrpcadiculiritcr, ac proinde 
qUad. FOcft reâaogulum FOB. Ducatur AK; Quonîain 
CL biftaa eitm A, Bt aliter în O, crit 
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Jred. COL. /e. (4} quad. A L i hoc cft (»)ftrs.Lx^ 

'^quad.AO 

quad. AF; hoc cft (^) (b) t«C47» 

quad.AO? .^'« 

' quad. FO J 

« 

Dempto îgkur commpni quadrato AO> cnt 
rcâ. COL. A. quad F O, hoc cft 

rca.FOB. 

Si una, CL» per centram tnnfit, & reliquam BF iecat ^i(s.47« 
inxqualiter in O, ex centro A du<^ re£b fecet ipiâm BF.ia (c)PeT j.ii^* 
i bimriam. Igitur angulus A IB (r) reâus erit. Jam quia 
CLiHicda eft in A & aUtcr in O, eric 

Cred. COL» a. (d) quad. AL} lioc cft (^rerf U* 

f? cum ^^ '' 

^quadAO 

quad. A B } hoc cft (e) W '•^-47. 

quad. AI? '•*• 

quad. Bl 5 

Scd quadratum A O aequatur (f) quadratis OL AI. Ergo l^tferesniL 

C reâang.-C OL. a, quad. A 1, 7 
^ quad. O I quad. B 1. 3 

^quad. AI 

Dempto igitur communi qâadroto A I, remanent 

^rea^COL. ipu quad. Bl 

^quad. OI. 

Atqui etiam quadratum Bl xquatur reâîmgulo(^j FOB cum Cg) ^ers:i.ţ* 
quadrato OI , quia F^ feâa e^ bifariam m Scl aliter in O. 

Ergo 

Creaang.COL. iK. rca.FOB? 
iquad. 01 quad. OL 3 

Dempto igitur communi quadraţo, OL crit 
yea. COL. A. rea.FOB. 

Quod (i neutra rc^arum CL, FB per ccntrum tranfeat, ^i'^^^ 
per communem earum feâionem O per centram A> ducatur 
reâa X Z. Per modo dempnftrata tam redhing. COL quam 
rcâaDg. FOB sequantur reâangulo %0%, Ergo etiam 
COL. F OB scquaiia funt inter le. p. j^ 

[Vd fie facilius ^ univerfdiuţ. ConmBi AC ir B^ -<^^ *p*r, if.Lu 
ipie âh ti^gMhs CEA* DEB ad vertUem oţţtfitos iţfofyiit Jf^'^i-A^ 
t C <J» B (fiipir eodem arm A D) ţires, trigom CEABED J^, ^^J^'^ 
'^ sqmiMnţtUa fimt. Erio t CE : EA :: EB : ED. Froindt 1^{ş,4j^ 
* nOgtm^m OJR x £D mumU ifi ffSmpdo EA x EB, . 
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PROPOSITIO XXXVI. 

F';g.49>jc, Qi/ a punfh (B) extra circulnm dato ducantur 
^'* i3 du4t reila^ una tangens ( B F ) altera fecans 

(B C j) erit re^angulum (C B O) fuh tota fecante 
(C B) (jr f^T^f^ (B O) inter pun&um (^ circulam 
inter jeBa comprehenfum y aquale quadrato tangen^» 
tis (BF.) 
^^i' 49. Si fecans^ BC tranfit per ccntrum A, junge AF, fâdct bxc 

(a)Tfr 18. (a) cum FB angulum reâum. Quoniain CO bKcâa ell ia 
'•3- A, cique adjcâa OB, crit 

(b)Per6J.2. 5re<a.CBO, (6) a. quad. AB hoqcft (c) 

(cjPer^r^. 1 quad. A O ' ^ , ' 

'•'• quad.BF7 

quad.AF3 

Ablatis ergo quadratis A O, A F* a^qualibus, remanet 
re(a.CBO. a. quad.BF. 

Fig'So»$i'" Quod fi CB Don tranfît per ccntrum^, ducantur AB, 
AF, A O, & AL cx centro duda bifecet OCin-L. Ei^ 
{AjTer 3./ 3. angulus ALO {d) redus crit. Item AFB (f) crit redus. 
{tyrer 18. Quonjam vcro CO bifeda cft in L, cique adjcfta dl OB 

erit. 
(O fer6.i^. C red. C B O. ? a. (f) quad. L B, 

2 quad. LO 3 

Addatur utrimque quadratum AL, erit 

red. CBO. &. quad. LB? 

quad. L O. quad. A L 3 

quad. AL. 

(pP^^ 47. Stă quadrata LO, AL xquantur quadrato (g) AO fcu AFî 
(C'fer esnd, ^ quadrata LB, AL {h) xquantur quadrato AÎB. Ergo 
d $er(^(L C red. CBO. je;. quad. A B 5 hoc eft ( O 

iquad. AF 

quad. B F 7 
quad. AF. 5 

Ablato igitur coinmuni quadrato A F, remanet 
red, CBO. a. quad.BF. 
jp. [Vel fie facilius cJ» univerfalins. Duc sd E (ji* B C : ac oA 

*per^z. l a ^ngtdos A^* BBC pares & D communem, frianguk BDC 
iper^z.iX. ADB i Aquiangula funt. Ergo * AB : DB:: DB : CD. 
*fer^.l,6. ^f4are t reHăngubm AX> t -DC ^Mtah efi qmduito DB, 
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CorolUria» 

I. Ql ab eodem cxtra circulam punâo B, quotvis ducantur ^l* f^ ^ 

O iecantes BC, omnia redanguLa CBO> iuter fe xqualia 
funt. Siogula caim xquâfitur quadrato tangentis BF. 

1. Qux cx eodem pundo circulum tangunt, BF, BQ 
aequales Hint. Earum quippe quadrau asquantur fingula ei- 
dem rcâangulo CBO. 

j. iPerJpicfium quoque efi aB eedem pun^oB extrs circulum 
Mpmfto d$ui tantum ţojje Jsms îîneas BF^ BJ^ qud drcifj- 
km timgmm. Nam Si ierfia tangcre dicatut, erit iiia BF (^ 
B^d^uăSsf o* ţrQinde ah una i/larum non diver/s, 

4. E contra confiat fi dtu, recii, AquaUs B P BJ^ ex pitaifo 
ipupiam B in convexsm ferifhtriam incidant j e^ a^rum Mn.% 
BF circulum tsngat» alteram quoque B^eundem circulum 
tmgere.} 

PROPOSITIO XXXVII. 

SI rcSUngmlum fmb CB ^ OB fit ^cjUdle ţm- riz. iu 
drMto B F, hxc circulum tangtt in t\ 

Ei B ducatur tangcns B Q^ & cx E centro d^iâis ad Q 
& F reâis EC^EF, jungatur BE. Quonbra rcâingulo 
CBO xquantur quadratum BF per li^-p. & quadratum BQ 
per jd. hxc inter fc xqualia funt, adcoquc 8c redlae B Q. BF ^ 
scqţales. Igitur triangula FEB, QEB fîbi mutuo ^^'^^^^[^^^^^i^^'' 
quilatera. Ergo {a) anguli Q. F, xqualcs erunt. Scd Q, {b) \ \^ 
reâus eft, Ergo ctiam F rcâru^ c?ft. Ergo B ^ (c) tangit, rcP^n^Aj, 

[ Wnc angutui * EBF dqualis efi anguE ZB^ *pirHJ,i. 

Scholium. Cum flana fer centrum terra tranfeuntia» in 
quibus omnia ad horixjontem roBa covSţiunt^ cvrculoi magnos 
^ dq$iales in terra Juţerficii gemrent, tauta nonmdla confiBa-^ 
ria ex authore nofiro in Afironomiu fua aţţonemus i qua e cir^ LA»c^*mi* 
culorum natura fnciUime pojjunt intelligi, 

(i.) Si qua ftii parte fuperficies terr* ejfet perfette fUna, non 
magis pojjent hnmines in ea re5ii confifiere quam in clivo mon- 
ti4 : excepto nimirum contaBns punHo, 

(1 J Caput viatoris plus itineris conficit quam pedes : item 
qui eques eandem viam profirifcttur plus quam qui pedes, Item 
in nuvi pars fuprema malt plus via percurrit quam inferior, 

îî») Si quis totum or bis circumduSlum peragrajfet, iter ejus 
cuţite eonfeilum fuperaret iter confeăum a pedibus peripheria- 
rum difirentiuy qua âquaUs e/i circumduâui circuli cujus ra-^ 
4lius efi ipfu hominit ftuturu. 



Wtf Eliment$rHm dmitetrU 

(4.) Vms sqtta ţUnumfi ad perpendicttUtm efiratttr măltttmt 
tontinuo aliquid ix eo effltâett Q» tamem nutneSit ţUnum: ^«m, 
fciUceta fuftrficies aqud in far tem msjerh fţhdtrA continua 
ţomj^nmetur, Imofivas in aUam fine termino efftratur fm- 
ferfifieş aejUA in eo content a defcendet fins termino verfiis ţl^- 
num fer margines duăitmi mtfue tămm ttnqttsm ad fbtmm 
iflud ferveniet , 

(f,) Si vas ăqns flenum re&a diorfitm feramr^ epmmw 
nihâ effisMt, tamen aefinet ejfe fUnum. quia fiilicet nqud fn- 
ferficies in fartem minoris Jphsra continuo tumefceţ. Mx qu» 
jequitur 

(6,) CTnum idemque vas flus aqua continere in pede mentis 
quam verticei flus etiam in ceUa fuhterranoa quam in cttSi' 
(tdo. ^uilms adde 

(7.) Duos funiculos, de quibtts duo glohfdi ferrei in ferfen- 
dicmo fendhli fmty [(j^froinde adificiorum muiros juxta fer- 
fendicula ereâos] non ejje inter fe fardUelos : fedfartes radio- 
rum terra, in centro coeuntium.] 

rk ^ Schoiium (1.) {Troblema etiam hoeee ab Amico communi- 

^' ^ ţatum» di^ame brevius faulo demonftratum hic Iod inferere non 

gravabor» Fer duo funBa B, C in circuh dato FD M, circum- 

ferentiam circttU ducere qua daţi circuli circtâmferentiam divi^ 

dat bifariam, Fţr centrtnn A dr unum e funSis datis B du- 

catur reBa BA ME infinita 9 ad quam e centro erigatur fer- 

fendicularis AD, o* ducatur £D. Âd BD fiat normalis 

V E, inter/ecans Uneam infinitam BA M E in funHo E, î^eni- 

*ftrf. 25. que circulus ducatur fer * tria funSla B. C, E, Dico faBum, 

l» 3* Ducatur enim circuli fecundi chorda fer G ^ A» nimirum 

+ wr IL ^^f^ d^frimi diameter GAF. Erit in circuh frimo f AB 

j.p!i!L6^ X AE z: AD, q. id efi, ob dquales radios AG, AFzi AG 

*per'p\f ^-^^* ^^^^ circuh fecundo erit* AByiAE':=^AGx AFi 

l^. Ergo AF^Af: (^ funâia F. f coincidunt : ataue anus 

FDG^arcHifFiG. ^E.I.'] 
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Liber quartus. 



C liber totul problematicus eft, docct, quo arti- 
'ficio figurx prxiertim ordînatx circulo ialcribaDnir 
& conlcrib^ntur. Anipliflimut dl illius ufus ia rau- 
nitioolbus extniendis ; & cx illo quafi fonte cxîmix 
n, tingCDtiumi Scleciuitiuin tabulx mgccti bona 
I fluiere. 

I Quojtui hic Elimmtorum Iiitr Trigonometrice uti- 
Greul» mim polfgena mfcrUiendo raiuUi Charditriim, 
. ^ Stcanuum f stricare difamiis : ijii»rum oţe R- 
wm ty coTţtrum niMgniiudmei metifurumiti. Niijut sif- 
fitlkrum Alpcâus, quoi vecajjii^HAfrilrm, lumpc, Stxti- 
>v. riit JiJimgMimui : Mfott a foiy^onoriim in circnh in- 
m* «mniat ţtndtmti. Ni^iu fam Cirmli Artum five 
RUram ^mtndam uliunje quam ex ţely^onorum innutni- 
Wrvwb infiriftorum ^ ciruimfcriftonim artii fiiit qua- 
U Cflligrrş ţejfumus. Et huni aliier limdemm if rf /e 
\aitem dupliratam, t dumicat» ţalygomrum iifdoa 
mut ărcHmfcriftorKin tgihne celUgimui. Arikki- 
IC/jNfi ppfygenis cireuio infiriptii loties utititr, Mtpr» 
ifămiit bute libra i» folidtim fere dtiiri tHdtmti^. 

©EFINITIONES. 

ixâilinea circulo iofcripta ett, vel circulus figur» 
Ircnmfcriptus ■ cum fîngutonim angulorum vcniccs 
iterentia exiftunt. 

ora reâiliDca circula circumfcripca eR, vc! cîrcu- 
K îalcriptiis cft, cumfiaguli Utera circulum tui- 

Ttn ordinată (eu rcgularis eft, ^ux atquilatdri & x- 
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PROPOSITIO PRIMA. 

Fii.1,1.^ f'^IrcHlo (BD) reClam datam ( A) di 

V^ non majoremy infcrihere. 

Accipe Ia pcripheria quodvit puikâum B. Centro 
vallo datx A clcfcnbe arcum circulo occurrcntem in i 
Tc6lam B C. Dico fadhim. 



PROPOSITIO II. 



fig* 2. 



Circulo trlangulum injcribere dat o '( JQ 
angulnm. f 

ra)7fri3./.i. Circulum tangat £F ia D. Fiat angulut EDGfi 
(b) 'Per 32. guio C & FDH par B : jungaturquc GH. Dico 
/• 5* fj Nam angulus H, aequatur {li) angulo EDG: hocd 
(dT.^^^^^^^^ &G xauatur {d) FDHj hpccft (e) ipfil 

{t)Ter conjiu ctiam GDH f/; xquatur A. Fadtum cft îg^urqw 

(f ) T^r coral, batur. 

PROPOSITIO III. 

Fig.%. ^^^Ircnlo circumfcfibere triangulnm aquiai 

V^ dato ILK. 

Latus IK utrimque producatur» ut fiant extenua 

8c N. Fac in centro A per -13. 1. f. angulos GA 

pares angulis O, N* Deinde in punâis G, B, F ctrcu 

gant tres reâae coeuntes in C,E,D. Triangulam i 

circulo circumfcriptum 8c xquiangulum dato ILK* 

rg,Ptfri8./.3. In quadrilatero CG A B, ajaguU G 8c B funt duo 

^i^^ ^MiolŢoh ^^° ^^^*^"* G A B, 8c C conficiunt fimul etiam duos ( 

32. /. I. ^^ proindc aquantur duobus fîmul O, I. Ablatis igit 

8c O aeqnalibus per conftr. remanent aequalcs, C, 8 

(i) ?er corol, jern modo oftenditur E aequalis efleK. Ergo D 8c L 

^. p.32. 1,1, jgquales erunt. Fadium eft igitur quod petebatur. 

Quod autem tangentes concurrant, fie oilenditur. 
(k)P*ri3./.i. O.I,.8cK,N funt «juales (it) 4. rediis, 8cT,K fu 
(l)T<rr32./.i. res duobus (l) rcftis. Eigo O.N, (hoc cft per 1 
GAB 8c BAF) fiint majores duobus reâis. Er| 
(rn)'Per c»roU eft minor duobus (m) rcdis. Ergo redbi GF cădit infe 
3.;>.i3./.i. Ergo cum AGD, AFD fînt redi, erunt DGF, D 
(n; Terfihoi, bus redlis minores. Ergo (») CGD, EFD cdncurn 
foJu.Lu D, simili rationc demooftrî^bis concurrere rcliquas 
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PROPOSITIO IV. 

iangulo circulum injcribere, 

i angulos C & E bifeca reâis C A> EA coeuntibus in ^'is* 3« 
A duc pcrpcndiculares A B» AG, AF. Circulus ccii- 
^ B deicriptus > tranUbit etiam per G & F, tanget- 
. latera trianguli. 

iangulis enini C A G, & C A B, qaîâ anguli A G C, A B C, 
îGTca, BCA per confl. aequantur, & latus quoque 
commune, etiam AG» AB {a) xqualia eruot. Pari («■/'»' ^-^i. 
Hendam paria efle A B, AF. Circulus ergo defcriptus 
K traniit per B,G»F: & quîa anguli ad B,G»F Tunt (b)*^fi6.Au 
ingit (b) omoia trianguli htera. Fedmus ergo quod 
ir. 

' cognitis Uteribm 'trianguli tnvementur eorum fegmenta 

U C9m»âibiis chrcuU infcripti. Sit DQ ia. DE iS* 

Erit DC^CE iZ, ix quo fubdmc i8=: £>£:=' DG 

T9»mnet io=CG=:CA Ergo CQ vel CBz^f. 

JSB vid EF:Z II' J^uare FD vel DG:z7.'] 

PROPOSITIO V. 

languU circulum circHmfcribţre : five fer tria jf,;^, ^ 

iată punEla (B\ C, D) mn ad nnam rtStam 

circulum defcribere. 

ba data B>C»D, bînis reâis BC, CD conneâe, quas 
Qrpendicularibus O A, EA cocurrentibus îd A. Hoc 
ixiUn circuli per B>C,D tranfeuntis. 
e. mtelligantar redbe AC, AD, A B. per condr. latexa 
6 flcquantur lateribus CO, OA, 8c anguli ad O flinc 
EiW) AD ff) xquatur AC Eodem modo A B xqua- /c)^r4. Lu 
Ergo etiam AD, AB {d) aqualcs. Ergo circulus {i'^^utku 
\ defcriptus per B, tranfîbit etiam per C Se D. Quod 

axim tantuni opus centris B,C,D, defcribere trcs «- 
Irculos ie mutuo interfecantes, 8c per interfeâiones 
reâas, hx fibi occurrentcs dabunt centrum quxfî- 
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PR.OPOSITIO VI. & VII, 

CIrculo ^undrittHm infirîliere , & circm 
btre. 

Ducintur dtametrî BD, C£ k mutuo fecantcs peiţ 
cuUriicr; k&s, yuse harum lermino» jungunt, circulo 
dncum infcribunt. 

Detnondratio pacet » 4. 1. 1. Sccxţi. I.ţ. Ducauni 
înde (]u:!tuor langentw circulum ia B.C.D.EcottcurreiU 
IjF.G.H. Figura IFGH <iuadr3turH c(l circulo di 
fcriptum. 

Dcmonftratio pacet cx i3. !.]■ cx corolLi. p.jiţ.l. 
>8- Se 34. L 1. 

Scholium. 



lÂiVer 



j, /^Uitiratum circumfcriptu 

, Vi Nam quia aogulus 



^ , ^ fcmicirtulo refiusC 

'■ erit quadratum cxDB (hoc cftquadratuin FIJ xquali 
(b;P(r47Xi. draris DC, BC, ac proiadc duplum qusdrad DC, 1| 
quadmi CDEB. 

PROPOSITIO VIII. & IX. 

padrato (BEFC) circnlum injirihert^. 
cumfcrihere. 

Ducamurdiamctrim quadrato&fecaiites io A. Cefil 
per B deicripniB circulus traaiibii etiam per E,F,C. 

Ddnde eu A duc AD psrpendicubiem ad CB. Ce* 

per D defcriptus circulus tangct omnia ijuadrati laten. 

Pars I . Quia ex byp. C B, E B laicra funC xcjualu, ' 

,. anguli B CE. BEC (O squales. Angulus autţm Cb 

,, ftus e/l per hyp. Ergo BCE. BEC (S) funt femireai; 

1^ dem modo oftendam CBF & relîquos elTe Icmirrflos, 

quc xqualcs inter fe. Ei^o in mangulo B AC cum du< 
r. KqualesanguliCBA, &1BCA, cruni AB & AC (*} eqi 
Eadem raţiune AB, AE, AF xqualcs erunt. Grculusj 
ccntro A per B dcfcriptus tranliSit ctiam per E,F,C. 

Pare 1. Ek A fint perpcndtculares infuper AG. AH, 

Quoniam in irîangulis GBA & DBA anguli ad D 8 

îtemqucad B inter Te aequales funt, ktufque AB coma 

,^ latera (f) AD, AG xqualta erunt. Eadem ratione xi 

' fiint AG>ĂH,AI. Circulus ergo cencro A per D 
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a perC,H,I, tangetque hicri {») oTaaiAi\<ii-{*)titii-^ 
|iiîs anguli ad D.G.H, lluotrcâi. Fccimus ergoi^uod 
tur. 

PROPOSITIO X. 

Riatigitlum IfifieUs confiruere {BjiC) In que Fig. 7. 

ttngnlHS adhajîm (^B C,vel^C B,) fitiif 
hm^hU ad venicem (^.) 

namr quxvis rcita AB, quam i« ftca (ijin D, ut refl- (b;P«ri 
ara ABDlît aequalequ^idratoDA. Tum «ntro AperB 
bcdrculuBi.cuLinfcribcBCfOaîquaIîmDA, 8t jungc (Oi*^'-t4« 

Erit iriaoguium B AC qiixlînini. 

cMurenimrciaaDC, & per CD, A defcribc (J) ârm- (i'P" }■'■*. 

Quontam reftingulmn ABD scquatur quadrato AD, 
II BC, liqucc BC nngcre (t) eiroilum DO quem ft- W '*'3?- 
U Ergo angnlus BCD !eqi.atur angulo A io feg- [fjL ji.UJ, 
1 altcrao: addiioque communi DCA, crit B CA «qua- 
obiis A, &DCA. Sed quia iatera A B, AC acquancur, 

xquilis f^) efl: B C A. Ergo etiim ABC iquatur duo- ţg) w JJ-ii 
. 8t DCA. Scd ctiam cxternus BDC{A) sequatur duo- W '"■ î»- 
ittmisA &DCA. Ergo ABC & BDC xqualcs funt. (n'^ng if 
i igitur DC acijuatur (i) BC, hoc cft per conft. DA. ' . 

anguli A&DCAfiJi^uantur. Qşare Angulus ABC, WvT-^i.t. 
lobus oftcnruE cil xqualis, duplus erit unius A. Paâum 

eft. ^uod pctcbatur. 

Corollarium. 

[guli ad baiîra fîtiguli B & C in iriangulo Ifornlio jim 
coDlbuâo funt dux qdatx duorum rcâocum, {tu qua- 
juÎDtj: unius reâî, & rcltquus A cit una quînta duorum 
mm icu dux quintz utiius. Paiet ei propolîtiooe bac 
3a. lib, I. 

PROPOSITIO xr. 

frcmto pentttgOMUm ordimtium hfiriktrt, Fii.i.&j, 

loibatur (l) iriangulum BAC habcns angulum id ba' (]jffr/r«c. 
uplum aogulî ad veniecm. Huic sFquianguIum CAD 
ifcribedrculo. Angulos ad balimi ACD. 8c ADC fcca (ni)w 
im reâis CE, DB, occurrcntibus circulo in £ & B. 
■a. A,B,C,D,E, rcâis lineîj coturni dabuQt pentagonum 
uum drculo infaiptuni. , Nan» 
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Nam cxconfbudHone liquet quiaque angulos I>N,QfJ 
zquales cfTc. Quare etiam arcuş iis fobteiifi, AE, ED, I 
(t) 28. /.3. CB, BA (a) iunt ?equdes. Itaque reăx ^tenlxarca 
(b) vn 27. ctiam xquales (6) crunt. Pcntagonuin igitur xquilatcmm 
/. 3. Eft vero ctiam squiangulum (c) quia cjus anguli Bi 

(c)»rj9./.3. AED, &c. iniiftunc arcubus aequilibuf BCDE, ABCa> 
Fadhim ed igitur quod pctcbatur. 

CorolUrium. 

gil. t. A Ii^lus Pcntagoni ordinaţi facit (cz quintat unim R 

jljL icu trcs quintas duorum. Nam trcs anguli ad A> c 
(Inc xqualcs, utpotc xqualibus arcubus BC, CD, DE, 
fillcntcs, 8c mcdius per coroIL prasced. fit dux quintx oi 
rcâi, trcs £unul, hoc cft ipfe pcntagoni angulus, confic 
fcz quintas unius rcâi. 

tiM* Scnolium. {UnhjerfaUtnfigmdimpariumUterummfak 

tur csrcuh beneficio triangidorum Ifojcelium, q$ton§m migă 
qualei ad bafim multipliccs funt eorum qui id vertiam ^ 
angulorum, Parium vero laterum figttrd in c'trcub âfcrk 
tur ofi Ifojceliftm triangulorum quorum anguli ad iafim 1 
dpliccs &iquialterae funt eorum qui ad verticem ftmt^ m 
lorum. 

Ut in triangulo If of cele ACD fi angulus C 0UU D aş 

fit tribus angulis A, Latus C D erit lotus Heptagoni* Si 1 

ţuor, erit latus Enneagoni^ ^. Sin vero C vtl D aquaUs^ 

anguli A> erit C D latus quadrati. Bt fi C vel D aquai 

l[ anguli A, fubtendet CD fextam par tem drcumfen 

^ariterque fi C vel D Aqualis fit li antgtdi A^ erit CL 

tus oHagoni, <J»c.] 

SchoUum. 

INgenîofa eft Euclidxa pcntagoni infcriptio, £că multi 
peditior illa Ptolomaei, quam tradit lib. i. Almagcft 
cft cjufmodi. 
Iii. 12. Ducantur diamctri ED, BF fe mutuo perpcndicub 

: interfecantcs in A. Radium AD bifcca in C. Ccati 
. per B defcribc arcum, diamctro ED occurrcntcm 1 
Rcâ:a G B cft latus pcntagoni, & AG decagoni. 

E>cmonftratio hic dări ncquit, pcndct cnim a lib. i }• ! 
Eam yidc apud Clavium in ichoUo pc^. p. io. L 1 3. 



ProhUma. 

rUper data reâa f A BJ pimOgoDum orilinitum Jta conllrucî. ţf^_ j, 
\ Sccafii^AB, ficutreflangulura ABClitxijiialequadraw \\)HTii.Lt, 
dC ExAB utrimquc pra3uaa aufer AD, BE iquales 
mijori fegmfnco AC. Centris A & D, intervallo AB dc- 
fcribc arcuj duoi fc fecantes m F- Itero ccntcis B & E, eo- 
dem intervallo fc fecantcs in G. Rurfum centris F & G, io- 
icrvallo itidcm AB. olios fc frcaatct in 1. Punfta A.F.l.G.B 
redis iîneis junâa dihunt pentagoiium ordinatum, (hoc eft 
wjuilatcrum, £c xouiangulumj lupcr data AB. 

iEijuilatcrum eflc patct ex conftruâione : îeqaiangiilum 
efltfie dcmonftiabitur. UuciturDF. Patct cx conftruâionc 
trianguJuro AFD efle Ilbfcclw. EtbafisADefl majus %- 
mcntuni Ijieris DF,«(trema& mcdiaraiione fcfli (eftenim (ia\.ftrttnU, 
DFasqualis AB, Bc AD. iqualis AC.) Ergo angulus (i) ^.lo.;^?^ 
DAF cCt dux quinta; duorum reâorum. Ergo reliquus FAB 
eft f(J tTM quintaî duorum reaorura, live Ies quinw unius WP"'3''- 
nOa; acproindcdl (i/jangulu» pentagoniordiniti. Eodem t \""^ 
loodo oRcoditur aagulum G B A clTc iex quiatas unius reâi, ^' 
ac [iroindc pircm FAB. Unde necefle jam eft rcHquos F, G, I, 
hîs xqualci elle. iic paici cx 8. 1. 1. lî concipUtur fubtcndi 
rcftaFG, 

PROPOSITIO XII. 

Vj/rc»/o ptntagonMm erdinMtum circumfirihert. ^'i- "• 

Infcribatur pcntagonum ordinatumpcrpneced. GHIK.M, 
ducaBturque tangcntcs in pimitis, G, H, I, K, M, qox con- 
curraot io B,C,D.E,F. Dico aftum. 

Ex ccnrro duc rcăas AG, AB. AH, AC, AI. Quonîam 
BG, BH ex uno punflo B, tangunt circulum, iquales [«) i')^''""'^- 
crunt. Trigona igîturGAB, HAB, libkmuCuo aequilatcra ^■'■3°' '■>• 
(unt. ^uaaturergo (ij anguli O, P, item Q.S: ac pro- W'-S^t'- 
indetotus Bdupluscftipilus'p, & totus G AH daplus ril S: 
Eadcm de caufa anguli C & H A I dupli fiinC ipforum T, & N. 
SedGAH, & HAI, iqualcs (c) funt, quia infiftunt arcu- Wi"»!-/-;- 
bus xqualibus GH. HI, per conftr. Ergo etiam eorum di- 
midii S. N iqualcs crunt. Quoni^m igitur ia triangulis 
BAH, CAH, duo anguli S, N ^quintur, itemquci duo ad 
H ti} rcai, latufque, A H c(l commune, etiara f«)BH, CH, fJ""'^-^^' 

(Um icâas BG. FG clTe xquales. Jgitur CB, FB duplz 
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n BG, BH, ac proinde sequalci. 



ualîal 
liuia 



fnt.u 



fiint xquaUum BG, BH, ac proinde xquatcj. Eodem 
afteodaiu leliqtia iatcra pcntagooi circumicripti eftc sequalî>| 
Illud i^tur KjuiUtcruOT erit; eft vero & ^quianguluni, aiiii,' 
cum jam ofleafum fit angulos, Bi & C, duplos cffc xgujluiia, 
P, & Ti etiaai iplî xquales crunt: eodcoKjue modo £c " 
qui. OrJinatum igîtur pentagonum ciroilo cireumrcripGi 
Quod tTK Bdendiiro. 

Eodem artificio circulo circumfcribitur ordinată figui» 
quxcuDquc, fi priu» ilU limilit cîi-culo infcribatur. 

pROPosixro XIII. & XIV. 

XyEnta^OHo ordinMo circnlur» infirihere, ţţr cit- 






citmfcribere, 

Duos penngoni angulos B, C, bifcca reflis'BN, CS con- 
currentibus in A. Ex A duc pcrpendiculirera A L. 

Circulus centro A per L dcfcriptus, tanget omnia pentJ- 
gooi latcra. Circulus vero defcriptus centro A. ţcr B, ttin- 
iibit ctiam per C, D. E, F. 

Pars I. IntrigonisDCA. BCA, quia latera DC. CA,(*) 
■. lateribus BC, CA, itemque (b) anguli P, & O «(^uailtur, 
■ etiam G, & I, a:qtiales (e) crunt. Sunt vero fi) etilm totî 
^ B 6c D Kquales. QuJrc cum (e) angulus G lit dimidius an- 
" guli, B. etiani, I, ent dimidius ipiius D. Igitur D quoqw 
Diieâus efl reâa D Al- Ob eacdena caufam, rciiqul pciui> 
goni anguli E, V lîmt bifeâi : ac proinde omnes dîmidii an- 

Ejii inlcr fc aequales crunt, Ducantur infuper perpcndini» 
res AM, AS. AN, AR (^uoniam igitur in trigonil 
LBA. MBA, anguli G, & Q arquantm, & htus LB ktni 
(f, fnB>T.,I. M B (f) :equale eft, Intufque B A commune, etiam (j) AL, 
f'fll^' '] '■ A M iqualcs erunt. Pari modo oftendam reliquiî A f^ AS. 
iEJfn^. .1. ^fj_ ^[^ inter fr irquari. CirLuluscrgo ccntto A tranfioB 
perL, tranlibit ctiim per M,S.N,R; & qu ia anguli ad U 
rnlt^nS./.). M,S,N,R, refli Caat, per confir, tanget (h) quinque lato» 
pcotagoni. QgoiTcrat primum. 

Pjis î. Inirigouo CAB, quia anguli O, & G, j^im oftcniî 
t xqualcs, crunt kicra AC. AB '() squalia; cadcmquc 
raiionearquantur etiam AB, AF, AF„ AD; j* proinde cir- 
culus centro A tranliens per B, tr.in ibit etiam per C.D.E.F. 
Pentagono igitur crrculura infcripfimus & cireumfcripfîmui. 
Quo4 erat tadendura. 

i^adem mithodo m quidiiie figura 4iqiiilalrra ^ ^qH'umgiâU 
, tJ- ănaqifşmliitt ^gurttm ^ytiltteram ^ /i^uituiguLtm tifcn- 
' îu Jţfer/6fiur. J 
' P R. O- 
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PROPOSITIO XV. 

IAT Jmo circula Htxagonum crdiHamnt deferi- "t- '*• 
i/ere. 

Ducatur diamctcr FAB. Cetiiro B per ccnirum Ai de- 
faibc circulum, qui di:um fecct in C, flc D. Item eencro 
F per A dcicribc circulum, qui fcccc datum in E, & G. Cex 
punâa B,C.E,7,G, D, reăisiincis conncxadabuat quxliium. 

Sx ceniro A emitiintur teăx AC. A E, A G. A D. Patet 
triaii|;ula H.l.M.L («) eflc aMuilaten: dcindc quîa anguli , 
CAB, EAF, finguli (i) effiaunt unam Krriam rcflorum \ti)7irat^ 
duoruo), ac proinuc fîmui duas tcnias. patei (;) EAC ctiam ii.^. ji.i,t. 
cfle unam tertiim duorum rciflomm. Anguli igitur EAC, (c)Trrt»™/« 
CAB a^oales funt, funtautcm & latcri EA, AC. asqualia ■■P-'3«'-i, 
ktcribusBA, AC. Ergo (i) baCs EC bafi CB, hocm (ut (dj?^ ţj^i- 

CI» otlcDrum)radio, AC, ztjualis elt. Qu,:ire ctiam N a»]ui- 
tcrutn eft. Eodem moda oilenditur sequilatenim efle K. 
Quoniam igitar trîangula omnia H, I, K, L, M, N, xquila- 
Kra funt, Patn litera fingula CB, BD, DG, GF, FE, 
EC stquiri ndio circuli AC, feu AB, «c proindc inter fe. 
Hcxagonum igitur jEquiUtcrum cft. Eft vcro 8t iquiaogu- 
luto, cum finguli eius anguli E,C,B,DG.F coafient duobus 
xmiilatcri nianguli angulis. Ergo Hcxagonum quod cîrculo 
■QlcripGtnus, cft ordinatum, 

CoroUaria. 

i.T Atus heiagoni eirculo infcripti iqualeeft radio. 

J^ a. Angulus hexagon! ordinaţi cA quatuor tertix 
uniusreâi.canltaicnim exduobus angulis triangulixqiiilateri 
quorum finguli conficiant («) duas tcnias unius reâi. {') '"«ij"* 

j. Si ducatur infuper diamctcr PS. pcrpendicukris alteri jr^/'i^ 
FB, & intcrrallo radii PA, ccntrîs P, &, S, fefliones fiant ' 

in O. & (^ in R, & Ti punfta P,E,Q.F,R.G,S,D,T,B, , 
Qj^C, rcâis lineis coane):a dabunt duodecangulum ordinatuia 
una circini apcrtura cîrculo iafcriptum. Id quod niagno cit 
nfui in Gnomonica. 

4. Ex demonfirads elicîiur «iain deiiriptio ftcillima tri- Fit. '4- 
anguli 3cquilaten in eirculo. Duâa diamciro F B. ccntro B 
per Accntruindei"ctibEarcumCAD. FunaaC.F.D, reftis 
junifta dant xquilaterum quxfitum. 

*■. ^Equilateritrianguli latus(CXDJ a diametro (BFJad 
ipluro perpendiculari, quartam pinem(BX) abfcindit. Nam 
anguli ACX, BCX, acquajibus arcubus GD, DB inliftcotes, 
Vjuaia (f) funt: & litera AC, CX )rq,u»Btur Uteribus BC, ,fj p„ ^^ 
fi CX. ;. ]. 
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(a)7rr4.Ai.CX. £rgo AX, BX (a) xquales iuxit. £rg;QBX eft quarta 
pars diametriBF. 

Scholium. 
Problema. 

Tii. I?. ŢŢExagonum ordinatum fupcr data reâa (CB) ita coo- 
«fp ' xl ftnies. Fac {b) triangulum CAB a^juilatcnim fi^ra 
^**i^''' '•'•'• datai^ CB. Centro A per B, & C dcfcrthe circulum. îs 

cajpiet hexagonum fuper data reâa CB. Patet «z prţypoC tu 

corol. I. 

Thcoremd. 

^U^dratuo) cx latere t^ţaog^li apquilateri, triplaţi cft qu^- 
^drati ex femidiametţo circuli, cui infcriptuai cSt, adeo- 
que ad quadratuni diatnetri eft ut j. ad 4. 
fig' v4« Q^caiţir iemidiameter A IX Quadţaţi^m FI>> «quatiur 

(c)?<rri2.^2. quadr^tis (c) F A> DA* âc reâapgulo F AX htf- Sed reâaqg. 
FAX bis cÂ par qu%drato femi(£ametri FA, fţuDA (aam 
(ă)PerconL quţaAX, XB acquaki {a) funt, re^âugulum F AX bis «qua- 
S'îr^ced. ^^ ^^^ rţ^anguliş ncmpc fvbFA, AX> &liibFA, 
(e)Tm./.2. XB> boc cft rCOTAguIo (e) FAB$ boc ţft ^a^b'ato FA.) 
Ei^gp quadrafaio) F D^ trîpjbim c0t quadrati ex fenudiamctro. 
. C^ia autem qu^^tuţn totius diaxnetri FB quadnipium 
(f)fer^!.i. c/JcftquadratiFA.' Patct quadrâtum FD dSp ad qqadra.- 
turn diametri, ut 3. ad 4. 

Hinc fequitur latus xquilateri trianguli die ad diainetrum, 
ut radix quadraţa ternarii eft ad 2. radicem ncmpequadratam 
quaternarii, ac proinde efle lineas incommenfiirabilcs. 

PI^pPOSITIO XVI. 

ff£' ^^ jLN circula quindecagonum ordinatum defcribere. 

iz) Ttr II. Circulo infcribc (g) latus pentagoni AC, & trianguli (h) 
L 4. * aequilateri latus AD. Arcum CP bifcca in E. CE cft latus 
fh) Tfrforo/. quindecagoni. 
4.^.iy./.4» - Nam litota peripberia ftatuatur cfle if. erit arcuş A^C, 

3,* & arcuş AD, 5-. ac promdc arcuş CD, 2. idcoquc CE 

linum. 

CorollariHm» 

Pig* !/• ŢŢA C ţncţhodo. înai^.mcrae 6gurae ordinat» cirQjio ioilicri- 
Jţj^ bentiir. Iţ;^ fi di^^rum ordin^tarum latera AC. AP> 

* "■ ' latcra^ 
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1 îl. tcra novac figurx ordinatx» quot iraitatibus diâerunt deno- 
^^^inatorcs priorum. Deooftiinator autem novs figurx habtf« 
"^Xir, ii deaominatores priorum inter fe muitiplicentur. v 

Ut li A D fit latus quadrati, & A C decagoni. Denomînt- 
^crum differentia eft 6. Jgitur arcuş CD continct 6. latM 
C^rx novx. Ea vero eft 40. latcrum. Denominatores emm 
^ te 10. iatcr fe multiplicaţi faciunt 40. 
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Scholium. 

'Ondum reperta ars oft, qua folo drcino 2c rcgult ia*' 
fcrîbantur circulo figurx ordinatx latcrum 7, 9, t r« 
i3>i7,Scc. Cum illa infcripto figurarum dependeat a divi- 
fione drcumferentix in parres datas» qux etiamnum ddide- 
ratur. Liccbit tameot circuli drcumfercntia in 360. parteg 
diviiâ» medianice figuras ţuafciviciue ordinatas circmo ia-» 
&ribere hune ia modum. 

Problema t. 

G Radul 360» (hoc eft tojtam cîîtamferentiam ) divide f& p^^ |^. 
deaot^iouorem pdygoni înforîbendi (exem.^. floH- 
aiiguli) ^uot unitatibus conftat quoticns (40.) tot gr^uiim 
^ in centro ai^ulum AG K. A K erit latQs figurx qaxfitx 
(aoQanguix) dfculo iafcribendx* 

Problema ţ* 

AT Tuper data reâa quamvîs figuram ordinatam defcribes 1%. \f* 
prxfidîo tabellx £equeati&: 
Angulus redhis eft ad anguliîm figurx. 











diâer* 


In Pentagono 


ut 


f 


ftd 


6-4 1 


Hexagona 


ut 


3 


ad 


♦- I 


HeptagoQo 


ut 


7 


ad 


10... 3 


O^ogono 


ut 


1 


ad 


3*.. I 


Nonagono 


ut 


9 


ad 


HS 


Decagono 


ut 


S 


ad 


8... 3 


Undccagono 


ut 


II 


ad 


18...7 


Duodecagono ut 


3 


ad 


f... a 



Opoiteat igitur fuper data reâa XB hepragonum ordina** ţ. 
tom defcriliere. Centro X defcribe circulum, a t]uo abfcindc ^* 
^uadvantcm BO. Vide in tabula qux fit propoitio redi an- 
goli ad dngulum heptagooi» Kpenes» ut 7. ad io. 8c difie« 

Ga rcntia 
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rentU eft 2. Quadrantcm igitur partire in 7. arcuş xqualc^» 
quoruin adhuc tot ipfi adde cx O in N, quot unitates habet 
*ftr 5. A 4. diflcrcntia. Per tria pun£la B X Ni dcfcribc * circulum, hic 
capiet heptagonum datx redias XB. 

Tabella cQofeâa e(l ope tbeorematis 2. in fdioLpoft 32. L r. 
quo reperitur numerus reâorum angulorum » quos effîdunt 
anguli cujuicunque reâilinei, qui numerus divims per deno- 
minatorem figurx exhibet denominatorem proportionis angu- 
li ^urx ad redhrm. 

Qaoniam vero de figuris ordinatis multa haâenus funt pro- 
poIita> fîniat hune librum Procli celebre theorema. 

TTseorema. 

TRes tantum fîgurz ordinats videlicet 6, triaogula aeqtiila- 
tera, 4. quadrata, ^. hexagona, Q>acium replere pofltint: 
Hoc eft unam continuam fuperaciem conftituere. Quod fie 
demonftratur. Ut aliqua figura ordinată (xpius repetita poffit 
replere ipacium, requIHtur ut anguli plurium e)us fpecid (t- 
gurarum circa unum punâum compofiti , poffint conficere 
Quaituor reâos s tot enim circa unum punâum poiliint con- 
ititui, ut patet ex corolL v P*i S* l*i- exempli gr. ut triangula 
aequilatera poffint replere fpacium , requiritur, ut aliquot in- 

#((• 13. guli talium triangulonim N>M,L>K,I,H, drca punâum A 
coippofiti efiiciant quatuor reâos. Atqui quatuor reâos effi- 
ciunt, 6. anguli trianguli aequilateri (nam unus fâdt duas ter- 

i%7vL^u ^^* t uniusreai, acproinde6. feciunt 12. tertias unius rtâi, 
^'^ * * hoc cft 4. r^dosj ) itcm 4. anguli quadrati, ut patet; itcm 3. 

*ferc»rolf, anguli h^xagoui (uiius enim fadt 4. tertias * unius reâi, ac 

xf. 1J./.4* proinde ;. taciunt 12. tertios unius reâî, hoc eft rurfum 4* 
redos.) Ergo,8cc. 

Quod autem id nulla alia figura polTit, liquido conftabit fi 

L angulum ejus repertum, ut fupra, quocunque numero mulţi- 

plices : femper enim aut deficient a 4. reâis» aut excedent. 



ELE- 



ELEMENTORUM 

GEOMETRIA 

LIBER Q.UINTUS. 



^Uînms hic ŢlimPiiCTum liifr litmon^ntnJis liMfixti 

1 ţTfpefiiiTmiHt omniva cjl Tucrjfarmi. D^Urînam quam 

' timiaeifreqiitnlipmiHfurptimus. jtr^n/ntntnndivtro 

TMM t ţraporiione Ceiimtmc» ţttit» fft fltme fui- 

u^xfe^ijpma, bn^iŞmit. CHJufmsii ratioeiwmdi mttiado, 

«m Logica ^(Mi/iun Mathcmaticai GL'ome[ria,Ancl)nic< 

1, Miilîca, AllroDamia, Sntica, ^ rtUqut omnei MAtbrfemi 

W m»ximi HtuttHr: iitpott qit* ţroforttomim i]mbmfdMiu 

rr fi taimixis ftre tou mtHntnr : modofym <!e ţrcţeriiornf 

M mheitujuli t libro hee quime muruArl folmi. Geametria 

i<ltmţnSlXi,qit(LUneaTHm,figttraTitm,in<fuec9rfarummtM- 

nu ctmpttUitiir j t froţortienum dtSriim Utrimt^ut dtrivs- 

^. RtgKli Arithmcli;3; ad nnam omnei t tmjufce qitinti liir'i 

ipefîliemSiis, pncfipimo, oăavo, nona de numerii ex fefcjji 

"intiftu, demififiTari fajfujit. jintiquornni Muflcam prS' 

I Giomintas Soncrum mtdnUtnim apţUcsias rin dixi- 

. ţktd idtm fire de Sntka , corfarum pandtTibus Apfli- 

W f9^ gjfo'erf. Ut nm totum taurii efmplcHar, fi prapor' 

a doUrinam e Mashe/i aipilrrh, nihil fert pr^Urum aut 

1 nlinqufs. 

^Uinti momcnti in Geometria fit fcientU proportionum, 
j tfft MathematicQs, qui ignoret. Ea trailitur afa Eu- 
c toto quiDCo Ef lexto libro. Sed quanivîf iliî cxcerifquc 
elemeutoTum conditoribus plurimum debeamusi in iiitamen. 
f[ax de proportionc trailiiierunt, delîJcrari aliquid «idctur. 
Diffieultas tota in dcfinitionc f. 1. j-. vertitur; ubi tndit Eu- 
clidci, quid Gtquatuor niagnitudinctellcproporiianalcg, Ave 
duas ratioDcc, e^rdcm, (îmiles, xqualu ellî:. Detinit i^titr 
(fuas ratîoncs Cum xtjuiles dicî Coi lîmiles, quando mkcc- 
dcnrii quoctinquc numcro mjiialiter multiplicata, confcquen. 
tibiw eriim quoainque numero Kqualitcr multtplicatis , Icm. 
per vel fimul ^qi.alia funt, VEllimul majoia, vel limul mi- •"«rfţ^ni- 
Dra •. Aîquc ex ea definitîone omaes dcindc ţ. H 6. li- "^J^J^^'J" 
ă demoaflractoncs mediate vel immediatc dcducit, Hţc do- fi„'s, " 
G 3 ihinE 
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dh'inx Euclidxx fumma : qu3s multiplicem, ut dixî, difficul- 
tatem habet. Nam ioprimis ceitum eft ea dcfinitione non na* 
turam a?qualiuni rationum , fcd aflbâioncm iblummodo aii- 
qaan explicări. Deimic i.h multiplicium proprictas adduci- 
tur, vel tanquam (ignum iofollibilc rationum xquiliuin, ut 
quandocumque ea demondrata fiierit de quibuf^is fâtionibu5^ 
interre certo liceat zqualcs tti& eflb: vel i» fenius iilius eft, ut 
per magnitudines eandcm rationem habentcs nihil aliud intel. 
ligi velit> quam earum multiplices modo jani diâo ezcedere, 
Tel excedL Si priimim i demonfl^rare debuerat, cam afifeâi- 
oneni omilibus 5c fblis rationibus xqualibus ineift, ut ex ea 
rationum aequalitas certo poifit inierri. Id vero minime vul- 
gare theorema eft, quod neque Euclidcs, neque alius poft £u- 
clidem uUus demonllravit Si fecundums fecuri quidem eri- 
mu8 de veritate thcorematum in ienfîi definitionis accepto- 
rum , minime tamen ex vi demondracionum nobis confiare 
poterit de abfbluta rationum saualitate. Exemplum eOo pri* 
Wig» i* /. 6, ma fcxti. Ceni erimus ex Euclidxa demonffratione rationem 
triangulorum A B C, & D E F xqualem efîe rationî bafîum A C, 
& DF, per rationum xqualitatem, folum intelligendo didhm 
ilhm proprietatem multiplicium ; non colligemus tamen ra^ 
'tiones iUas triangulorum , bafium rationibus vere de ăUblute 
sequalcs eife, cum demonftratum non fit af)fe«9ionem ilhm 
multiplicium cum abfbluta 8c vera rationum asquatitate nece£ 
Ario efle conncxam. Quomodocunque igitur illa d^ifio 
accipiatur, librorum 5-. ac 6. demondrationes vacillătaţ, ^uatn<» 
diu demonftratum non fucrit vcram rationum sequalicatem 
cum ea multiplicium proprietate fcmper efle connezam. De- 
nique ut fîbi conftarent omnia, tamen iile multiplicium laby» 
rinthus mihi , aliilque iemper difplicuit , & tyronibus pHuri- 
mura iemper faceiTivit negetii» quorum ita plerumque men- 
ţes intricaty ut exîtum vix reperiant. Quare ut doârioam 
proportionum , quas quafî mcduUa , atque anima Geometrix» 
& univerfse Marheiews efl» ab ca labe vinuicemus, hxctria 
pradlarc conabimur. 

Primo oftendam libri quinti theoremata , quae ab Euclide 
per multiplices demon(lrantur, eo fere loco habencfa e(Ie,quo 
axiomata, ac proinde declaratione potius fubînde aliqua, quam 
demon (braţ ione egere. Ita proportionum cognitio, qucm iile 
circuitus multiplicium difficilem hadenus» âc perobfcuram 
cfîccerat, plana 6c expedita reddetur. 
Secundo demonfbabimus, quandocumque aotCGcdentium 
, quxlibet xque multiplices , coniequentium quibuilibet xque 
snultiplîcibus vel pariter majores funt,vel pariter minores>vel 
poritcr arqualcş, tum r^tigucs cflc vere xquaics, fcu fimiles. 
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Quo ftabilico omnes Euclidxae demonftratiooes» totaquc ilUus 
de proporttonibus doârina iubtidet» ut qui noftriţ probaţi- 
i>oibus conteiitus noii iit, ad Euclidsas quamvis prolixu3, jom 
tamen iecuras 9c iblidas ie pofTit convertcre« Adlgnabimos 
item (ac demondrabimus) proportionum a^ualium ajiud fQ- 
didutn clariiVimum ac prmium, cx quo omaes Quinti iibri 
ţropoâtibncs, d^ucere peterit, qui voluerit. 

Tertio« De proportionum denotninatoribus, algorythitio» 
compofitionc, traâatum fubjuQgain pcnitiom Qeomctrix (lu- 
diofis piane ticceflârium * ubi etiam detnoaflrabimus axioma 
illud, ieu.potius theorema baâenus indemonflratuoa^ ratji- 
ofiiem cxtrembrum ex ratiouibus ţiotlibet intermediorum 
componi. 

Tyronibus £itis erit definitioacs 6c primam partgp pen 
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f IjUanti momcnti in Geometria Ik fcieiîfJa propoFtumum 
^^^^iiemo e(l Mathematicus, mt teBe notat Tacqnetiuu qui 
ignoret. EJl enim itfa quodmnmodo fdehfiarttm Mati9mS', 
tUarum medulla 5 o» "varii de ţrtpwthmMihus râtiocinandi 
mădi UtiHJpmi fimml fnnt (^ certiffirm: heque alfque tis pcdem 
vH hJium fromoven licet, Verum haric d.cin»:im ănimis hu- 
manis cum cummkm ratione quafi ccngenitam exifitmoy varid/- 
^e de froţgrtimalibus rattocmandi mcdos, qkos mtegrb boc 
UbrOy fer lumbages qtutmplurimns ^ tradit EncUdes ^ non tam 
demonftfatîonc ţrofrie diăa, qnam illulirationc nomiulU» (ji* 
exemfUs indigere cenfeo. Eos aurem qui Icngo fropofitionum 
circuitu doărinam hanc facîUimăm tradendmm volant^ rem 
fer/e cUriJpmam nube qttadam involvere, (ji* longe dijficiliorem 
reddere omnino tuto, Rei fummam fâucis aţeriam. Hptum 
eft quutuor quantitates turn proportionalcs, five analogius ium 
fimiles ejfe cUm J^uantitMs ţrima toties cominet fecundam» 
quoties terţ ia conţine t quartam: vel cum ţrima toties continetur 
in fecunda, quoties tertia conttnetur in quarta, iic i6 : S :: 
4 ; 1. Atque etiam ^ : 9 :: 4: 11. 6hnt Hmilcs rationcs: 
quomahf^ in ^xcmţlo ţriore confequentia 8 O* 1 Lis in antece- 
4entihus fuis 1 6 O* 4 ref^eăiiJe continentur : adeoque ratta 
dupla in utrtfque obfervatur, Et in exemţlo tofieiriore rationes 
fum etiam iimiles quoniam confequentia ^ 0* uter antece^ 
dentia fua ref^eilrve continent > adeoque ratlo fubtripU in 
utrtfque obfervatur. (Neque uita eft quantitatum commen^ 
furabilium ratio qua non fofpt pir numeros certosi neque fanţ. 
ţifJfionkme^furnbii^^m ul/a qua mn po/Jit (er, WumtrQs ad veram 
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rstiâtum in if^mmm Mr^ximMfttis iirttffbne $xfrMJ) , Pmtv, 
Ex ănteiiăts Uijuit ftmiUs ratiMis qs$afamăptâ nm tămtum 
fer numeros diverfos, fed etism per eefJem nBiffime exfm. 
Sicfsne rstie %sd i rationem tăm \6 td 8» t^iuum j^ tUx 
ţîenijjime defignat: Bjitio i ad i non m'mm exfrnmt raiienem 
^ ăd IX» qtMm rstimem ^ sd ^ uti efţide tfi tnsmifefimn* 
Si itaque qnMtmfr quantitMtes fint'-fropartiomtUs A : B ::0 : â,- 
^jfâritur in hoc quinto Uho quet limiîious modishâ fimiles răti" 
enes mutări, stque inter fe câmpeni pofiu^ ita ut rstienes emer^ 
gentes fim etiamnum tttrinque iimiles? Rtfponderi vere de6et, 
modis omnsno emnibus» ques quijqusm imaginări queui. Cum 
•• enim tâm ratio A ad B, quum rutie u id b inter fe fimiles 
fim» per eofdem numeros exprimi ut^dque poterunt hoc modo^ 
A ; B :: 9: ^ ::(j^ a: 6 :: 9 : 3. Atque proinde Omnes emmne 
rutiones utrinque aut A Iternando» 411/ Invertendo aut Compo- 
nendo aut Dividendo aut Convertendo aut Mifcendo emer- 
gentes per eofdem plane numeros exţrmentur -y ^ eandem ţrO' 
inde rationem utrinqtufervabunt. Sic e,g, AfB:B::afi: 6, 
qtiia utramque proportionem ex primit 9 f 3 : j. quaeftratiom 
nis compoiîtio. Neque aliter de reliquis eft cenfendtteiu Hec 
itaque tantum obfervent lyrones, ut rationes quas tra&am uti» 
que fimiles, modo plane fimili mutentur, (j^ erdinentur. J^ 
que exinde locus erit dubitationi^ quin ex hujufimdi ordinatione 
aut mutationeconGmili rationes ubique coniimilesj^ eriunda. 
Mirări autem fubst eorum neminem qui eUmenta Geometrica 
haSlenus eondiderunt facillimum hoc aquaUum rationum indi- 
cium iUuftrando huic libro quinto , fy proportionum doBrina 
faciltus exţUcanda . adhibtsifi, En vero modos primarios de 
fimilibus raţionibus argumentandi, quos adhibet Geometria^ in 
brevem Tabellam cenjeăos * 

^it A : B :; a : b 1:9 : ţ ^ 

Erit ergo 
AUemando, A \ a :: B \ b 

Jmertendo, B : A :: b : a iil:^ 

Comprnendo, A f B : B :l afb : b ''9f3(ti):^ . 
Dividende. A — B: B :: a-b : b '''9''i(6):^ . 
Convertendo.A x A-^B :; a : afb ::9*:9t3('i») 

*vel A : A-'B a : a-^b 1:9 19-'^ (6) 

Mixtim AfB : A-^B afb : a-^b '''9f^0i):9'l (6) 

Ex nquo SitA :B :: aib (^B:C :: bicEritA : C:: a: c. 
9:3:: 9: j. 3:1 :: y.\Erit9 : i::9:i. 
Ex Ăquo'SitA : B :: a : L(^B\C'.\ riaEritA : C:: r:b 
perţurb^tf. Ş : j :: 8*. 3. ţ^3:iz;ţi :Ş.£n>8 : i2::2:j. 
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^iii imqiie hifct ie ţnţtfmnuUiHi r»iitt'm»nii nteiat 
)Kit caUti, lofque fro ri nu» ia ufum frcfirre novit ţnfifi. 
tioniini Ubri qmnn farticuUribui (nifi forte lUi! ijitt mirt fum 
*xam*tti IU» luct cUrijpm»,) perrmv inJigiUi. UnJt Jknt, 
fmihi tţct mtfgrum, raimnum dodrinam fint itKihoJo Eu- 
iiJ** a fnirarJiiJ tra4idijfem : (td emn racijHitium nofimnt, 
trJi/iij Eucliddi uiiqMt abftruawiţimum , eumqiu imegmia 
liihn ţreţiaurt tertnmfit, ţluribui fHftrfidi^.] 

PRIMA PARS. 

hQporftonnm elemenm fttciUarimeihodo preponutitmr- 

DEFINITIONES. 

1. pArs aliguoti tnagnitudinis cft, quje aliqtiotics repctin 

L magnttudineni mclitur, IJvc nlarquat, Pars aliquanta, 
ţuE non inetitur. 

LongiTudo unius pcdis eH pars aliquota Isn^tudinis io. 
pcdutn,qHiaillun decies repctic^ inetitur. Longitudo ^«04. 
peJum, cH pars aliquanta linex 10. pcdum, quU aliquoijcs 
tpenc3, nempe bii, illam non adzquat. repcciu vcro tcr 
ocedit. 

1. Magnitudo magnicudiDis multiplex c(l, cum miaor mc- 
Uuim^jorem, ac proinite ejuc pan jiiqiioca cit; livc cum 
major minorem aliquotics cootinet pr*dle. 

î- Ratio lîce proponio eft duamm ejufdem geacrîs mag- 
■utudinum mutua quxdiiin lecuiidum quantîtatcm h^ibituJo. 

Sunt îgiiur in omnî proportione duo termiiii, quorum ilIe 
Antcccdeus dicitur, qui primo noininatur, lire is qui nonii- 
Duidi cafu eliertur; alter Coiirequens. 

Cura antecedcns & confequens funC iquales, propOTtio se- 
^ualitatis dicicur, cura inxqtiaks, dîcitur etic proportio iax- 
Sualitaris. 

4. Ratio feu proportio rationatis cfl, qur exiflît inter mag- 
«itudines eommenlurabilcs. & oumcris exprimi potcft. Pro- 
portio îrralionaliB efl, quae exiltic inter magnitudiiics incom. 
mcnrumhiies. & nullis numeris explicări potelt. 

Porro commenlurabilcs quaniitatcs funt. quaa aliqua corn. 
nunis menfura mctîtur; incomraenfurabiks quis nulla mctî- 
titur menfura cortirţiunis. 
r* ' s- Du;e rutiones (A ad B, Se C ad FJ funt fimilei, a:qua- F.j 
Ir. ezdeui ; cum unius aniccedens (AJ sequc fcu eodem mo- 
fio ihoQ cîl ncc msgii, tu^ minus) concînet fuum conle- 
qucni 
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quens (B,) qao aheriotf antcccdcns fC) coiitmet fuiuii c 

queni (F.) 
Fii. 2. Vel quando unius antecedens (A) eockm modo conţi 

in fuo confcqudntc (B,; quo (C; antcccdcns alterius in fuo 
J^X. s* 6. Dus rationes funt diiTimiies, fire onaratio eft maj 

tcra, quando uaius antecedens (l) toagis cbntinct fuiun 
*%• 4* ifeqoens f L,) qnam alterius antecedens fO) conţinea 

confequens (Q^) vel quando antecedens unius» mintu 

dnetur in fuo confequente, quam antecedens alterius < 

neatur in confequeme fiio. 

Frof9rtionHm âqHalitas ^ ifutqtialius expUcA 

)Uid porro fit unum antecedens aeaue, vel magis con 

^flium confeqtiens, quam antecedent altetum cod 

fuum, ii proportiones Hnc ratioaales * definiri 8c explic 

Fig, I. terias poteft per numeros, ut fi A fit triplum B, & C'tr 

Fig, 3. F, perfpicuum ertt, quid fit, A xque fea eodcm modo 

ncre B, quo C continet F: vel (i I fit triplum L,0 vei 

pium, Qj conM)it nu-fum, quid fit I magia cootîp 

quam O coEttincat Q. At {\ proporti<mes fuetint irrâik 

ea res expHcari ulterius ncc potefl, nec debet. Dei\ttti 

rig.s* mtudinesincqmmcnfiirabiles A,B> perfpicuum eft A $ 

lum majus efîe B, fed etiam certo quodam modo efft 

(A quippe alitef continet B, quam alia quselibet mt} 

norvequam A:) neque tamcn ulterius quaeri, aut ex 

debet, quis fit certus iile modus, quo A continet B; qi 

nulloB numeros ezpiicabilis ed. Itaque quemadmodnr 

binis incommenfurabiHbus quantitatibus noa debet c 

quxri, qtrid fit uoam certo modo condnere alteram, 

que cum dantnr quatuor proportioUales incotnmcniu 

quxri debet ulterius, quid fit C eod6m mo^ cimtin 

Fig. f. 4^ A continet B. Sicuti entm modus quo A continet 

tcrius eft inexplicabitis, ita plane etiiam identitas modir 

continet B, cum modo, quo C continet D* ulterioti 

cabilis eft. 

¥*g* f* Qnod vero cuicumque proportioni irratjooali A ad 

biics fint infinitx aiix proportiones irrationales xqiiak 

jores» minores, diveriis terminis conftantes» facile pol 

• XAteUi8;ere hune in modum. Sumatur quaecu^que quan 

Se auieratar B ex A incoramenHirabili fecum qnaAtkat 

ties poteft, pută ter : 8c fiiperfit E F. Sit dcindc O tcfi 

ipfius C» fit iikfijper quaepîam X ipfi C incommenfiirabi 

major fitqoam O. Quoniam igitur A continet B piu 

Cer, C vero ooati&Qt X minus quam ter (nam C cootik] 



Lihr OMsmmt. Pars I. 

li& tCT o miiiorem tjuam X) erir raiio inatîoDalis C ad X 
prifaiof t^lloiic irracionali A ad B. A<xipiarur jam Q^^uarca 
pus C> & ijuspiam «do "L, ipli C iiKornracnlural'ilÎE, ijnx 
BUDor lic iiuam Q. Quoni-im jgimr A conrinet Bminus.cjuatn 
ţWR ; C «<ro tontiiKi Z plus quim quatcr { cum C pntctk 
ipaxcv comioeat Q. ma^crcn} ijujm 7.) crit ratio irritiortaMt 
C «1 Z rrajor ratioiic iir«;i)iijli A ^d &, 
, ţain yen. ^uia C ad 3ti<|\iiin X tninorcm rstioncm habct 

rn A ud Bi Sn TurluiDi (juii C att iliijuam 7. niajoreiii ra- 
cm habct qatra A ad B i nunilcftum c(t rtîu» C ad ali- 
quini D mciiiain iuta' X & Z CJndem lubcrc ratitMicni, quam 
A id B< Quod quidcDi perinde clarum el\ luniioe naturali, 
«<]ae Iftod: djbile elt majus quam P, ti liibik dl minut 
ţiMB P, crgo dabile cil xijuale ftliquod ipii P. 

Quid i>$ frofortivnum iiqMalium dejiniiione 
EtiLlidim AtfidtritKT. 

QUod id £adiikm atdnct, ii diias pro|>orttone5 A ad B> Tii- ti. 
_ C ad F xtjuilcs L-ni; dicic, cum antecedeotiuin qvxcHW 
fM ~2ijue nniltipliccs t>Q, amfequcticiuni quibufcumijuc x- 
\iK mulijplic>t>>i* L> R> vd llmtil rnajorcs liini, vel limui nit- 
Btno, vc! fimul x^mln: hoc c(t cum 1 l^persitic L< etUni 
(^ fnripcr fupcnt lt,& cum i Tupcratur ab L, ctiam Qj«m- 
per fupcntiir jb Rj &aim 1 cft xquaKsL, eri.im Ci fcmpw 
<t)eq(i;.lis R. Ubtbene notandum cft, Enclidcm dob «ITu- 
mere .Tquc inultipliciiim cscefliis defcâiifciuc proportionalca. 
fel fimilcs. fie eniio inepte idem per idem cuplicaflct s ied ex- 
fe(iiiiSc(icfe£hMlitnplii,-itcr. NihilominDshicalitjutd tnfao»- 
IM Gcotiietra tkftderari jaia ilipia dec jura vimus. Nam rd 
nipit hifci: vcrbis mîoncs aqualej JcfiniTe, & lic rei defitrit* 
propricfiitcm pro dtffinitione affert ; cvidcns qiiippc eft, banc 
muliiplftium a(fcâii>tH.-fTi u raiioaum xqiialttue proSuere: 
'î! j-.iJiK\c tamjuam indiciom primgni & în&Ilibile mionuia 
iv lic dtmonllrwe delnjerat, cam cmn nticnum 
- lempor e!lc conncsam, uT hic ex illa ccrto polTii 
' 1.- >]Didi'in connexio & pcrobCcura &: dcmonfbatu 
. tfcl dciiiipc per rationum iqu^licaiemnihilaliud 
idrlligrt, qiram riniult3MUQviIlnra«(ce(ViitDdefi:âiinlTemuU 
HpKcmnt) Elfictoto f . ac 6. liitfo, cum i^tiatnor magniltf- 
Amproportioniileselt^dciuonftraT, Bihil rciemusiliti(l,miam 
diâum excedăm & dL-lcdum illis competerc, incerţi plana, 
«mm m»gn(ţmiînes, ifo quibuiagitur, litiC vere proponin- 
pates. 
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EUmertttrum Geometria 

PrtpfrticKHm dijuMium alind iudictum frimum 

& ittfMib,ie AftgnaiHr. 

QUod G ratîoaum rqualium drlideretur indicium inMi- 
Jiilc, Se t^dle, Scprimum; nos ralc afTignabimu 
moiiitrabiinulque cbcor.j-. Se 6. partîs i. cAtjue cjurmodi,t 
Rationw («) iequalcs fum (AB ad CF i GM ad NQ) J 

auando Se confuqucDtcs iprx, & confequenthim limilcspinct | 
iquote quxcunijue in antecedentibus acijuali fcroper nuroero 



Ut (i una decima iplîus CF conCineacur îa A B ducentic^ 

unaquoque dcdn>a N Qjrontincatur duccnties io GM, &fi 

una ccntelima C F coatîneatur millies in A B, eciam una ai>- 

tefimiNQ contineatiir miilics in GM. & fie deincepa B 

infinitum. erit AB adCF. utGMadNQ. 

u InsEqiialcs autcm ratioaes fuat. quando aut conlojuenlCl'j 

B »&, autconrequentium ali<]ux(îmilctaiiqitotxinajiT«ccdâi-. 

I • tibus înxquali numero continentur. Ec ilu ratio raajor t&, 

^ cu;ii5 vel confcqucQS, vel con&qucntis aliquota, firpini coi^ 

tioetur in antecedente. 

Uc fi una ecntimillefima CF frpius conuneatur in AB. 
quam unacentimillelima NQ^inGM, cricratioAB ad CF 
major tatione GM ad NQ^^juamvis innumerx alix ax&- 
quentîum C F, N Q_fimile( atiquoti in antcccdcntiljus, AB. 
GM iquali numero contincrentur. 

Porro xquali oumero conţineţi dicuntur, cura ablatz qw> 
c tin poffiint, aîquali numero funt abhti. 
I Ex hac indido rationum imtionalium xqualitaa Se iiui- 
I aualitas continuo eluceicit, cum fie antecedcntea coofeqtKn- 
I dbus incoramcnfurabiles, per ablara, conCcquentibuE, com- 
I menfiirabilia & ptoportiunalia cihauriantur. 
I 7. Similes patîcs funt, qux in fijis totis xque, fca aDdem 

■ ^IDodo contincntuti ut quaus pars fui tatius eÂ uiu, talis para 
I Ai totius Ijt altera. Quod £ine nihil aliud cft, quam partet 

■ oul fua tota «ndcm fiaberc racjoneni. 

Lt Simijes vero parcea aliquotx fum, qux fua tota zqnaliicr 

■ Wictiuntur; ut fi utrjgue fit fui catius una tenia, unade- 
I ^tima &c. 

8. Magnitudinea (A,B,C,DJ conuauepmportionalcsdicnD* 

lur, cum medii termini (B, C) bis fumuiitur; hoc dl cum 

funt confcqucaB rcfpeâu prxcedentis, & antecedent rclpcftu 

Icquentis, 

Cominiias rationes fie efîeriniua, A cil ad B, ui B ad C; 

^JjtB cKad C, ut C ad D, & fie deînccp». 
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p. Magniiudincs dircrerim proporiionaln runt.cum nuUuî 

tcmiiaus bis scdpicur. 

Diicr«as raiioncs Ik efierimuj AeftaJ B, utCaJ V. Cum Fig. 1. 

^uns tiicrintproportioaalM magnitudine;, (juam irc^ lî pro- 

ponionalcs dicintur Icmper intelligitur dircrerim. 

IO. Cum magnicudincs (A.B.C.D) fticrinc continue pro- Fii-t. 

poraoailes, prima (A) adtertiim (C) habcre diciiur rationcm 

duplkatam cjuj rationis, quam eadem prima (A) habet ad 

Cnmdam (BO & prima (A) aJ i^uartam (D) rationcm hi- 

hm dicicur triplicatam, ejui. quam caJem prima habct ad 

iccuntt^ (B) & fic deinceps. 

ISi we mii» ali^u» mţlicaufi alteri r/Hioiti dn^licaiA *^ua- 
ii,tritr»th fmţlexţiJitTUTrMMmi fimţliciiţriorii lifiiHiţtkiit» 

^iw lelqutaltcra. SiiuA,B,C,D ~0'i'ti-c-^ (^fitjifrîm» 
ai D qmtriam ir friort unalegia ut a frimu âd c teriintn in (1- 
'ani» Miibgîa ; sico ipteJ a ejl ad 6 in raiime /nq/ti/tlura ro- 
tiimi AiU B. Sit mim F inter B 6- C. fivt ^uad frrindi rjl 
iMiir A ^ D meJi» ţroporcimutlii : b6 ^uaIci ratimis A ai D 
^m»d r, ^ mtJias ţnţortionaiis mna^ai F ^ 6, Brii A : 
F:- a : b. SiJrati» Aud F campomiur exralimcinttgra A ad 
B ^ ex iimliiaia ifur^qtie tjnfdtwi ratione B ad F aiqne «de» 
ratio » ad b ratiam A ad F tqualis, centiiul ralieacm A ad 
tuutiram.^ttiamratiotumtJHfitmdimidiatamaemferatia- 
*n> B ad F. Ralio vire iniegra fj> dimidiala dicilur ralia 
fif^ltiţUeaia five Ic%uialteri. Efi ngo a aJ B in ratîmt fef- 
fkfliiaia fivt fer^uialtcM A ad B. Sic fam in Afinmmidi 
nun iHbi di/lautiarum ţlantiarum a Sole tam imtrfi raiicnem 
haiuint qHAm limţorum ţeriodicorum (funirata; ita ut Irîpli- 
cata difianriarăun ralio eademfit cum ratUni u/npsrum ptrio- 
dmun duplicata dici Mu iimpura iffa frriodica tjft imtr ft in 
TAtiane /t/quif Urata fivt CeCqaisitcTi dijlaniiantm a Soit.} 

1 1. Humoli^x, ieu fîniilcG raiioac magnitudines dicuncur 
tntecedcntcs antecednttibus, roafc^uentos coDfecjucntilnis. 
Ut fi A cit ad B, ut C aii F i lioroologx crunt A. C, & B, F. 

Rdi(]ux fletiDitioncs commodius cx ipfis propoGtionibut f/^, |, 
iaielli^ntur. 

Quintus liber propofitiones eomplcflitur af. Ek his 10. 
noo ilium ufum habcat. quam uc reliqui carum opc per 
muliiplices demonii rcnter. îllis igitur prxtcrmilTis, ip, rc- 
liquas pniponcmus (obs, Euclidis ordine non niuiato, Parro 
tinjus iibri cheorcmaia non (b!is lineis, fed omnibus omnioa 
ţuantitatibus coareoiunt. Lin«e igitur, quibii» bic utimur, 

, . onuc gCQiu i^uutitatif reprailcntant. 
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axioma. 

DAtis tribusquaodutibuf A, B« C« djibiliseft qusuta! 
quâm C eam propompocm bab^ qiuun A h^bd 

PROPOSITIO I,II,1II,IV,V,V1 

N noJirÂ mcthodo funt fupcrfifu. 

PROPOSITIO VII. 

• ''x- 7. Q/ efftapttitates ^ ^ B fnerint ^qudles , (J* 

k3 qu^piam dctur Z : erit A^d Zy uţ B efi^ 

^ Z mţ dd A^ Ht ead^m JZ efi ad B. 

Hsc propofito Qti flc fequentes qustuer» lîi^t ma 
axiomatâ, ac proinde nuUo modo dmonftrsui dcbcat. 

PROPOSITIO vinr 

«5p.«. Q/ ^uantMtes {C(fr F) fucrint ifraauatifţ 
C/ j$r C ad tertiam Z majorem habehit r4tH 
qH4m min»r F habeat ad CiŞffdcm Z. 

Et Z ad maJ9rem C mimorem hdMit tatu 
quam eadem Z habeat ad Fj q»a minor efi qm 

PROPOSITIO IX- 

§ 

f'Z' 7. C-^ A & B ad Z tandem hahcant raţionam 
i3 fisM/a fum A ^ B. 

Et fi cădem Z ad A(^ B eandim ratiomn 
beatj rnrfitm A ^ B iequalcs crunt. 

PROPOSITIO X. 

rig, 9. C^/ C ad Z majorim rathHcm hab^M s fft^ 
\j ad Zj irit C major quam F. 

Et fi Z ad F majorem rationem habf^y t 
iodfm Z ad C, crit F mingr ăuam C. 

P F 
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PRQPOSITIO XI. 

n jiiipnesy ^tut $idcm raţi^mi [unt dq9MUs^ ^4* '^*'* 
BL <^^^ famiUs, {idtm cmnia Jigmficdnţ ) j^ir» 

ţfuUu^ Cădem yfimiles inurji. 

Ut fi tam ratio A ad B> quam ratio C ad F, fint xquakg 
Mjof^i X ad Z, erunt ouoque rationes A ad B» ^ C ad F 
kntales ipţcr fe. Siye U A fit ad B» u^ X ad^ & Cfît od F, 
|A 9d Z: crit quoque A ad B ut C ad F. 

ţodein modo rationesj quae xqualibus fiint «quale$» iotcr 
^^aequalcs. 

PROPOSITIO XIL 

/ fingţ$U magnitudines qnotCHnque (J^^ S, C,) ^Âr« >••' 
«iUiSmf hdlwerittf proportiânetn ad JingnUs t9* 
idem (F, /» L :) quam profortionem hahenţJlngHla 
UJingulas^ five una (Ji) ad unam (Fi) f^ndemk 
^abebunt omnes (ji^ByC) JimMl fumfta^ ademmn 
{S^I,L) ^mulfumptas. 

Rcm per 1^ m^iMfefiam exemplo tantum allquo rationait 
deckcoj atfi fingoke A,B,C, fingularum F,I,L» fînt triplx 
Ipţ ţ£t fi fin»Ş[i( ad fingulaa eâcdcm habeant ratioiieiii 
y^ffi 3. ad I. Jettam A^B^C fitnul fiunptx, fimul fiimpta^ 
fiimF,LL triplae erunt, (hoceft^etiam A>B,C fimul fiimptai; 
td F,LL fimul fiimptas rationem habent eandem» quam 3. 
id I.) In proportioQC irrationali rei aeq\ie clara eft. 

PI^OPOSITIO XIII. & XIV. 
TN nojhra methodo JUnt {uperflna. 

PROPOSITIO XV. 

AUquota famles (Fj I) eandem inter fe rati^ j^^^ ,^^ 
oue» habent quam teta (A, B.) 
Et Mmverfim parte s fimilet {C^F) fnnt inter fe ,«- „ 
mteta, (^,B.) ^' * 

Veie infiar axiomatis haberi potefi» Qa:câe iatelligatur, 
ipld fint partes fimiles. Vide 4c%. 7* • 

PRQ- 
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PROPOSITIO XVf. 

miAuviiu ^jfrima (A) fit adfiicundam (B^) MtertU 

i3 dd q$Mrtam (F; ) etiam permutamlo eritpt 

(A) ad tertUm (Cj) mt fecunda (B)si^fi 

fam (F.) 

Ponantur B 8c F efle minores quam A & C nam fia 
Ies fînt res patet. Qaoniam A ponitur cile ad B, ut C i 
crunt per defîa. 7. B 8c F, totonim A 8c C partes fimik! 
proinde per prxced. quam proportionem inter fe habent 
A,C, eam quoque habent partes iimiles B,Fi hoc ctt, , 
ad C, ut B ad F. 

ScholiHm. 

SI A efl adB»utC ad F, etiam invertendo erit; ut Badj 
F ad C. Per fc patet. 
Apud Euclidem hoc eft corollarium prop. 4. qoz cid 
noftra methodo tanquam fîiperflua fit omii&f rifiun ef 
rollarium illnd hoc loco ponere. 

PROPOSITIO XVII. 

flţr. 12, ^tantecedens unum (A B) fit adconfiqtuns (C 

i3 ut antecedens alterum (FI) ad confii/ucns 4 

rum (LI ;) etiam dividendo erit (AC) excejfm 

tecedentis frimifupra fuum confiquens^ ad idem \ 

fequens (CB,) ut (FL) excejfus antecedentisfici 

fuţra confequem fecundum^ ad ficundum a 

quens (LL) ^ 

Axiomatis indar afTumi potell: r\ tota AB, FI eandei 

tionem habeant, ad X 8c Z> etiam fimilibus partibus mul 

eandem ad X 8c Z pergent habere rationem; hoc eft, ai 

- A B fie muldtata erit ad X, ut FI fie muldata ad Z. Id 

cft quod aflerit propofitio. Nam quia ponitur A B efl 

(t:)fef def.y. CB, Ut FI ad LI, crunt {a) CB, LI fimiles partes totc 

^^' AB, Fl> 8c AC FL> erunt tota fimilibus partibus mul^ 

Cum ergo tota habuerint ad CB, LI, eandem ratior 

etiam AC, FL> (hoc eft tota fimilibus partibus mul* 

pergent ad CB, LI eandem inter fe habcre rationem, hc 

adhuc erit AC ad CBi ut F L ad LL 

P 



Lihr Ouinius. Pan I, 



PROPOSITIO XVIII. 

^I Antecedens unum (AC) fii adconfeijuttiiUKHm '* "• 

\ (CB,) ut antecedtns alterMm (FL) ud canfe- 

s Ali'rum (LI;) «(nmcomponendocW/C^C 

H C) primum anlecedens cum fuo coxfi^iKHtf, 

^dem ctnfiqttens (C BJ m (F L cum L 1} fetii»-. 

> antectdem cum fuo caufi^utniCf ad C9nfi~ 

V (LI) :; 

Ibjrrum cnim înllar axiomatis aJTunii potciit: fiiiuxqi^on- 

:s A C, F L, caniiem ad X & Z habcaot ratioQCm, ctiaiii 

!, FL Ămiliter, fcu proporţionali tcr aufte pcrgcotad X 

L eandem habcrc i-jtionem : hoc e(l adhuc cric ACiic 

A ad X, ut F L fiL- lufli aj Z. Id vero cft quod propo- 

% allcrit. Nain poniou' AC efTc ad CB, ut, FL, ad LI. 

irefiipfis AC, FL, addaonjr CB, LI; erunt AC, FL 

^rtioDaliter, Ău fimiliter auâx. Cum igitur AC, FL 

a modo Te babeant ad CB, LT, etUm cum fimiliter 

itauâx (hoceft ipfa; jani AB. Flj pcrgent ad cafdcrn 

, LI, eodem modo li: hibere; hoc dl adhuc AB crit, ad 

t FI ad LL 

CorolUrlum i . 

SI anteccdens unum (AB) fucrit ad confequens [CBJ ut >'•&■ "• 
anicccdeo; altcrom {FIJ ad cotifcqums alcerum (LI,) e- 
tiam antcccdcns primum {A B) erit ad (A C,) cxcelTum liinm 
iîipra confequens, ut antecedens alterura (FI) cft ad (FL> 
cxcciTum fuum fupra confequens altcrum (LI.) 

Cum cnim AB fit ad CB, ut FI ad LI. erit dividend» 
f4) A Cad CB, utFLadLI: Etinvcrtcodo(i) BC ad CA, ('''^7:^ 
utILadLF: fc componcndo (^ BAadCA. utlFadLF. ţ,,",'^ 
Hzc argumenta tio vocatur eimverfo rationig. (c)Fcr ifl.f.J. 

CorolUrium 1. 

SI ACeftadAB, ut FLad FI, cric quoqae ACad CB, ''** "* 
ucFL ad LI; & ABadCB, utFladLL 
Cum enim fit ut A C ad A B, lic F L ad FI, crit inverten- 
doBAadCA, LtlFad LF: & divid. (J) BC id CA, ut [Jî"!?.'./. 
ILidLF; Scrurfum iiwertcndo A C ad C B, utFLadLI: 
fc«»npoo.(»JABadCB, utFIadLI. (.-j^ftia.'.î. 
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PROPOSITIO XIX. 1 

21 ut lornm (AB) efl ad tot$tm {FI.) ita 4^-, | 



_ UtHm (CB) Jic adMMmm (L/y) • , 

tommefi ad totnm, iia relttjMum (A C) trinuLn-' ' 
liqMitm (FL.) 

Omnino claruni cfl per fe. PMcIl urnea cx pncedcnribut 

ficoftemJi; quoniam AB cft ad FI, ui CB»il LI, erii pa- 

(t)TiT ifi. muundo (a) ABad CB. ut Flad Lf. Ergo per convcr- 

'■J- fionem rationis A B eft ad A C. ut f*J F l ad F L. Ergo per- 

1 pwW ' "•" **°d*> (r) ut A B ad F I, ita A C ad P L. 

*■'■ PROPOSITIO XX,&XXL 

XjV nefird muimU fmit fuftrfltM. 

PROPOSITIO XXII. 

■ AaâB, j 






■ Oad Q^(^ B4JC, ut 

, . tril ex cquo au A 

prima ad C ultimamt ita O prima ad Hliimttm R, 

PonanturC, Refle tnînoresqiiimB, Q^ cădem foretoften- 
lAFer^a, *"•*• '' rn»iofeB poncrcntur. Quoniam (i/) B cft ad Q ut Q^ 
7. tj. ad Ri crunt C. R totorum B, Q, f») partes fimiles. Cum H 
îgitur A > & O ad B & Q, candem habeant r^tioncm, h:d»- Â 
buntquoquead C&R. qux luat ipronim, B, 6c C^paKesfi-tJ 
milcs, catidcm ratîonem. Inftar cnîmaxiomatÎBelî, lîduXil 
quantitatcs ad alias ian eandcm iotcr le habuerint rationenir 
ctiam ad partes «rum flmilet. eindem inter rchabercritioncm. 
Si plum fuerînC iitrimque quaacitatcs quam rres, codem 
tatiocinio proccdatur ad rcliquu. 



PROPOSITIO xxnr. 
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ftierit "t A i 



1 ad B fecundam y 



J 



7' 

ţrima ad O^ecHndam; & ut B fecunda ad C 
tentam, ita terua quxpiam R ad primar» O ; trît 
ex aqno ut A prima ad C ttrtiam , ita R ttrtia 
ad Q/ieitudam. 

Ut 
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Ut B cil ad C ita (»} potcft Q^ elTc aJ aliquam quampUm fa) P« 
S. Jiun quii ut fl ad C, Oc fij R cft aJ O, u uc B ^.1 C (O -*" '• *■»■ 
ficQj:ft adSi crit R ad O, (J) m f^j^d S. V^T^"»"- '(c r7'™5r 
Onda C*) R cft ad Qf ur O ^ S. r>in de, (]uw O «11 04 Q- (J) Fn itî 
« f/J Aad B, & O dl ad S, Ig) w B ad Ci cx icijuo crit p /- 1. 
id S ut ftj A eft adC. Scd j^ni ofttndi R clTe ad Q^ ut O (') '"" '«■ 
tftad S. Ergo «iam (O R dl ad Q; ui A ad C. (Vj'mf-s 

Vocauf a GeoniCTm luccraiiu ţtnurUt». ^i,T""'''fir. 

(h) Pir F'fi. 

PRO.PpSITJp XXIV. 0)r"u.i.,. 

Si fiurit m\4 ad^t itti C ud F i (^ M I f4 fi^. t. 
B, tu L 4d F: trie ut A cum I ad B, Hm C 

cum L ad F. 

Quoniam I pec hyp. e/l ad B^ ut l. ad F. crit quoque (a) (») '" /'^^ 
mrertendo B ad 1. ut F aJ L. Cum igitur A fit ad B, (h) ut f- ''■ '■£• 
CadF, &B3dI, u:Fad L; «iquoerit {^)ut AadI.fic T-CZ^'. 
Cad L. I^mrf^J componendo ut Alcflad I, fîcCLeft \i]7,t it.' 
id L: I vcTOclladB, (t) utLadF. Rurtum igitur (/) Ot a- t-s- 
ţuo A 1 cft ad B, ut C L ad F. IJ^/" kr?- 

PROPOSITIO XXV. 

SI qudiiur BMgHitHdiins (^B, CF, I, L) fn- ^'i- 
erîHt prtfarrnnales, mAximA (j4B) ^mini- 
ma (L) dMAbm rtliquis (CF, I) majorei ernnt. 
Sit A B ad C F, ut I ad L. Ex maxima A B fumatur A Q 
njualis Ii &cxCFiumatur CR par mioiinx L. Eritiţricur 
AB iota id rotam CF. ut ablata A Qaa aUatam CR. Eigo 
retina Q3 cft ad rcligoaii d) RF, ut tata AB ad totvi (g) 
CF. Sed AB major {!>) cil ijuam L F. Ergo St QB major ' 
qoatn RF. Jam vcro quia A Q rpfi T, & C R ipli L, «qiialts 
fum, «tiam AQ^cum L, ipii 1 cum CR «quales crimc. 
Quarc fi ad AQj:uin L, aUdatur raajus QB, & ad I cun) 
CRaddatur niiuus Rt', crit totum A QB curn L, mojus 
loto, 1, cum C R F. Quod trat demon llranJum. 

Qui Icquunturliint BOU propolitioncsEucUdii. .Seii cxP.ip- 
pQAlcitandrino.aiiif^iicUffumptxoblrcqutatctucjj-uiu uCam 
Euclidxu iubjungi lelcat. 
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l 
PROPOSITIO XXVI. 

I 

'7- ^/ prima {A) ad ftsundam (B) mMJerem n 

kj tiofiem habealt qttam tenia (C) ud qtt4rt4 

(fi) habehit învertendo (B) Jecund.* ad(^)pt 

mam, miKorem rAtie/um, ijftitm (F) qnari» ilt 

(C) tertiam. 

Quoniatn ponîtur Aftabere ad B majorcni ratienem, qi 

■r«M. Cad F. Igitur A ad (*) aliquim BX (qu3c(ij major 

•'■'r qaam B) eandera habdaic ritionem, quim C ad F. Ia' 

T^a^'z-f.' '*"*' igitur crii B X ad A, utFadC, «proiadefej B a 

in minori ratione erii, quam F ad C. 

PROPOSITIO XXVII. 



I •*!i'^.> 



'^It-fJ?. 




S/ j^ i&it^» >«^ 5 majorem raiienem qifam C 
ft etiam permutando^ ad C maJoremr/nA 
nem habebtt, qaam B ttd F. 

Qjjoniara ratio A ad B ponitur major ratjone C ad F, S 
(J] raiio A sd aliam BK (qux ticccfisrio major cft quam ^ 
B) xqualis raiioni C ad F. Jam igitur (f) permutandej 
erit ad C, ut B X ad F. Sed B X ad F cft id majori ratio^ 
(g) quam B ad F. Ergo ctiam A ed: ad C in majori, qini 
- ad F. 

tdem Hmiiitcr dem<Hiftrabitur de propottîone minori. 

PROPOSITIO XXVIII. 

SI y^B ad BC m^jorem raiionem hahf , ţ/U 
FfadJL; aiam componcndo^C ad B 
majorem ralioncm habei, qtiam F L ad I L. 

QuODiain ponituT A B ad B C cile in majori rarioDei qtd 
FTad IL. Ergo(Watia OB fqui ncccfTario erit mr* 
m quam ABJ cft ad BC. ut FI ad IL. Ergo (k) con 
nendoaC eftadBC, ut FL 3d IL. Ergo AC cft ad 
in (î) majori, quam F L ad 1 L. 

Idem fimiliter dcnionftrabitur de piMporiionc minori. 



I Qf AC ad BC majarem raiiontm hubet, qmm ,ij_ ,g_, ^ 
J i3 fLadIL; etiant AWi'ii::năo j4 B ad B C ma- 
ţi jirem habct rafionem, tjitam FI »d JL. 

(Quia ponitur ACad BC mijorem habcre ratioBem, quam 
FL adlLi Et^ {a) alia OC (quae neceflirio minor crit. (i)P"«i,, 
[iMuim ACJ crit aJ BC, uc KL ad IL. Jim igitur crit '«"'■'■ f- 
dividnido{r) OBaii BC, ut FI ad ÎL. Ergo AB eft ad i^;p^',J^;JJ' 
BCin ('JJ majori, ([uam FI aJ IL. ld;f#rS.i/j 

Idem lîmiljter |iemoiillrabitur de proportionc minori. 

PROPOSITIO XXX. 

SI j4C ad BC iK.ijorem raiionim h.ihety qitAm i;^, ii. 4 
FL.adIL: conwtvttnAohubchitACadAB ■' ■'^. 

miuerem, tjHiim FL ud FI. 
Quonijm AC cft ad BC in majori, quam FL ad IL, O'iWjp.Wi' 

crit dl video da («) AB ad BC îii majori, quara FI sd îl. C") ''*'»fc 
Er^ invcrteodo {h) CB aii BA, ell in minori, quim LI ad (jj V^„„ 
IF. Ergo componendo fr) C A eft ad BA in raiiioii. <iuara \%. l, 
LFad IF. 

PROPOSITIO XXXI. 
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PROPOSITIO XXIX. 



SI AB »d C majsnm rationem habeaf, tjMam f't-'S- J 
F «d 1 1 !3- C aU Lp mitjorem rationem ha- . ,fy 

btMt, tjnam I ad S, i;j- Jic deinscps \ etiam primii - ■"' 

AB ad tiltimam L O major'*** rgtioHtm habehilf 
quam prima F ad nlimam S. 

Quoniam AB cft ad C in majori, quam F ad Ii Ergo 
ilia (m) quxpiam OB (qiix nccellirio minor (6) crkquam fi] Fer *««, 
ABJ adC, ut F ad I, Et quiţ C qft ad L Q. in majori (b);wic./.j. 
qaun I ad S i Ergo C ad aliam ([uampiam LR f qus eric 
iKce%1o major quam LQ.) eft ut I ad S. Igiiur cx xqiia 
Cri OB cft ad LR ut F ad S. Ergo OB ell ad LQ^ia Mwni.i,. 
nwiori quam IJ) F ad S. Ergo AB eft ad LQ_(»J iH ,'''J^"'-'-'' 
laăto majori, qmm F ad S. ^ '« ^" ""^ 
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PROPOSITIO XXXII. 

F'f 'i*. ^/ AB ttd C majorem rtiioncm habet, quitn t 
Cy ad S; cjr C aJ L O^Diajorem ^nam F ad I; 
etittm ex aquo habcbtt majorcm raisenem ^B ad 
i-Qj ^MAfn F ad S. 

Demonllnitig cadţm lUX prxccdcntis, fed pro aa. citctur ij. 

PROPOSITIO XXXIII. 

* "- Q/ tata (AB) ati totam (FI) mttjerem riUmtm 
l3 habneriij^ititm ablata (C B) ad al'litlitm(Ll,) 
iota ad totum mimrtm ratioaem hAbebit, ^mam rt- 
li^ua (-^IC) ad reiiamim (FL.) 

f\f / Quia AB eft ad FI in majori, quam CB ad LI;cril 

îbjr'i^ajij! W pCTuiuUndo etiam AB ad CB io majori, quam PI ii 
LI. Ergo convcrtcndo (f'j AU cR ^d AC in raioon, quim 

(<p Pitit tK- VI ad FL. Ergo ctiam pcnnutjndo fcj A B efl ad F [, în 

*-7' !■!• niinori, quam AC ad FL, 

PROPOSITIO XXXIV. 

**■ "-^ CI raiiottts (A ad C, & E ad O) fnat «fua- 

i3 liHm rathnum {A ad B ţj- E ad F) dujili- 

catx , aut triplicattc c^ Jîc deinceps , ttj»alei Jnnt 

eiiam ipfi. 

(»)wrrf</r,. ţ^ia rario A ad C duplicau cft ntionis A ad a «rit f«)iit 

"■ '■ A ad B, fie B ad C. Ob caDdcm caufara erit ut £ ad F, Tic 

F ad O. Cum «^ fit ut A ail B. iic per hyp. £ ad Fj te 

(bl P.rn. Ut B ad C- fic F ad O (nam ut B a.i C. fic A ad B, hoc cil 

te E ad F, hoc ell F ad OJ igitur (6) ci xmo ent, ut A ad C. 

fic E ad O. 

PROPOSITIO X-XXV. 

'* »|-. -p ^,«»rj *ţ«^j A ad C tă- E ad Oy fi»t dmfU- 
J|\, C(i(.e, .i«f triflicattc, & fic dcmctţt, rationum 
, A ad B, Q- E ad F; itiam ha atjHalti trHui. 

Si negis, (it ut A ad B. fic E ad aliam 7. inxqualcm ipft F. 

& iiat ut E ad Z. fic Z ad X. Qjjoniani î^itur radonuin x- 

cjuiiium 
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milium A ad B, & E ad Z duplicata (a) funt ratioQCs A ad {') P" ^*/> 
C, & E ad X, cd.im ratio E ad X, Kqualis erit U) rationi '•■ J;^* 
A ad C hoc cft per hyp. rationi E .id O. Ergo (t) «.juaiitut ^-j p^ t^^J, 
D & X. Ergo pacct etiam mcttias F & 2 sequalcs eflc. Ergo ^ ' 
A eft ad B, ut E ad F fcu Z. Quod crat demonii canJiiin. 
Ex contraJiftorio aflcriiouis diroile illata cft alTtrtio. 



PARS SECUNDA. 

SMciui^n ptr muliiflkes ultfinitio a^jMuliitm raiio^ 
nmm, dtmoxfiraiur, rxhtifctHrţue ac demonfirA- 
!Mr alind magis immediaiMm, ^faciliui indicium 
tqHdlititlis i 



PRoportionum ckmcntis racthodo fnifi ftilorj commodl- 
ori explicaţie, rcliquum cft, ut uuod fucundp loco fupra 
promiienin), prxftarc aggrcdiar. Hocigîtitrlocofquuda nulVo 
tuâcnus fa^im eft) denioaftrabiraus, nihil atTumendo, nil! 
quod p<r li: lumiiie aaturali lit maaîtclluni, duat ratioaet in- 
ter fe xquaics efle, (jiiaiido anteccdentium quiiibct i^ue mul- 
tipliees, cenreijuCTitiucii xque mgltipliciUiis , femper funt vel 
ptfiter majovcs, vel parircr minorcs, vel parirer xqualej. Cu- 
]u> quidem ncgotii cum latti ardua. ntque prolixa fit demoD- 
llritio, ut jam tripla cggnofeemus, fiicilaappareLii [s'acpoftctc 
^ITc EucliJeni, ijui arqualitatis ralioaum primura. Se tiinJa' 
meacilc inJicium lumi voluit cx bac niultiplkium indemon- 
ilrata luflcnuj proprktatc, cujus tani rcinata & oUlura lîl 
cam radoDUin xqualitatc connexio. 

Lemma t. 

Cit A ii B, ut C ad Fi & lînt antccedentium, A,C quili- FU- ţi 
O bct Kque multiplices I, Q, niniiram vel dupU. vel iripl* 
h. lîc ddnceps. Eint iţcm coarcqucntium B,F quxiibct xquc 
mnltipliccş L.R. 

Erit tjuoijue ut I aJ L. fie Q_ad R. 

Quoniam enim A c(t ad B, ut C ad F, ctiam I dupla iplîu) 
A crit ad B. iit Q dupb ipfm» C ett aJ F: &, 1. tripla A cm 
1.1 B. ut Q tripla C, ad F, Bc lic ia uHinitum. Quod qui- 
dem xquc eft per fc clamtn ac quodliltct axioma. Quoniam 
i^tur 1 cft ad B. ut <i aii F, crit quoiiae I ad L dupUm ip- 
uut B, ut O ad R duplam ipliut F > & ut I ad L triplam ip< 
H 4 liuţ 
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Jias B, ita Q_^id R triplam F: Ec ficininfiiiinim, 

fus tam claram eft, quam axioma qoodcunque. Li<]ueiecgo 
propDlItum. 

Lemma i. 

SI quantiiates A,B habeint commijiiem mcnlărun Ci ak 
A loues Tumpta, quocics e(l C ia B, xqaalis quantîtiid B 
totics lumpti, quoties C eft ia A. 

PonatuT C contjncri io B qusKr, & in A fexics. ac prain- 

«ic B eflc 4. C, Se A eflt 6. C. Igitui t. C fhoc eft Aj duâi 

in 4. C (hoc cft totics fumpta quoties C eft în B) t^dum 

.<.14. C, Similiter 4. C (hoc cfi B } duâa in 6. C (boc cft 

Jjwies fumpa quoties Ceft in A) elEciuni aiam 14,0. Ergo 

I A totieg fumpta quoties C in B. zquatur B totics fiunptx qoo- 

in A, 

Theerema 1. 

SI ratio j^B ad Ff major fit ntiiane L ad R, 
talcs fiimi fojfmit antectdemiHm (AB (^ L) 
aque multiplîccj, talei item atjue muiripUces cenfi- 
^Hcmittm (FI, ^ Ji,) ut multipla antecedeniis ÂB 
ratitttis majorii excedente muLiiplam confiejuenth 
.(FI) multiplex anteceâentis L, rationii minorit nan 
txcedat mult iplicem fui confet^ueniis (R.) 

Sitratio AB ad FI major ratione I, ad R. & Snc AB, !c 
L, majores ritionum termini. Quoniam igitur AB ad FI 
majoreni babet raijonem quam L ail Ri aliaquxdam quaacî' 
, tas 2, ' habcbit ad F I eandem ralionein, quam L ad R, Quii 
. jam igitur ratio Z ad F I a^qualis eft rationi L ad R, ponitur. 
quL- ratio A B ad FI major ratione L ad R, erit quoque ra- 
tio AB ad FI major ratione Z ad FI, ac proiadc AB nu- 
jor eit quarn 7. : rus omnia per fe funt manîfefta, Igitmejc 
AB fumi poteritACpar Zi eritque etiim AC ad FI, utL 
I ftd R. Au&ratur reiîduum BC c<4 AC quoties potell, pun 
i tum fcca AC in tot ^eqiislcs partcs cxem. gr. in 6. do- 
► neccarumunapoffit aufetri fiepius ck Fr.quam'BC ex.ACi 
J^uta quatcr, & refiduiim cfto O I, quod erit minus oqa par- 
■ *ticul3. Hoc quoquc fieri poflc per f= eft minifcftum, & p». 
%**et ex p. I. 1. To. qux a propotcionibus nan depesdct. Farti- 
''■CuUrum vcro illarum quantiias cfto Q^ 

Qiioniam igimr Q cft mcnfura comnuinis quantltatum 

AC. FOiCrgoACtotiesfumpR, ^uories Q eftinPO.ncinpe 

quatcr, 



Lihtr QKlnttts. Pars II. 

B|nJlcr, a:quatur FO toties liiniptx, quoucs Q^eft in AC, 
■Mmpe fcxics. Ddndc quia reliduum O I ell: minus uiu pir- 
^nila, hoc cft quam Q, erit OI totits accepta, quoiics Q^cft 
ta AC, DCinpe fcxîcs, aShuc minor quam AC. Ultcrlus quia 
Fie minuE £rpe auferri poced ex AC, quun Qţ^cx FI (po. 
*fitum quippcfuil BC c* AC aufcrri tJnturo po3c ter, Q^ vc- 
roquatcr ck FI-) Maniftftum cft BC lotics fumptum, quo- 
ties Q^in FI, nempe quittr, raajus fore quam AC. ac pro- 
indemulto majus cfTe quam Ol iiimptum lexics, quodoitcn- 
di fupra eflc minus i^uam ţi C. Acqui oftenfum cft A C fum- 
ptum quatcr, & F O fumptum l'exics cflî: «qualia. Quare G. 
AC iîimpto quatcr addatui BCquJicr, Se ad FO fexîcs fum- 
ptum additur OI fcxies. crunt +. AC & 4. BC, hoc cll+. 
■ AB majora, quam 6. FO & 6. OI, hoc cft quam fi, FI. 
■X^vcrof., A C anualii crint 6. FO, enint4. AC minora 5. 
Ifr. 5cd ut AC aJ FI, iri ponebatur fupra L elte ad R. 
Bligo per lem. 1. ctiam 4. L minora funt quam 6. R. Ac- 
Iţeptx funt igitur antecedontium A B, 6c L iquc muliiplices, 
Bjtmpe quadrupls, iicm xquc muliipiices conftqucntium FI 
pţ R, nempe fecupli, & timen olîenfuro elt raultiplam an. 
[ Wedcnii» A B fncmpc 4.. ABJ fuperjre multipliccm confc- 
ţuentis FI fncrapc 6. F I ;) multipliccm vero antecedentis L 
(ocmpc4.LJ non cxeeilcre multipliccm coniequcniis R 
(nempc fi. R.J Ojioderai demon ftrandum. 

T^icertmit i, 

SI antecedextium (ji^ C) ^tialihet a<jHe multipli- Fj 
Cfff ijKibmJlibti conjeauenrium (B, F) a^ue mttl' 
tipUcibus, Jînt viljimnlmajores, vel fimulminores, 
vel^mMl tquaUi) raiio i^adB) ratioai {CadF) 
4fmUit erit. 

. ,Sî Vffa, lic ratio A a<J li major r^itionc C ad F. Ei^o per 
qfW. preced, poterunt anteccdentium A, C fumi taleş *quc 
mltipucei, iienualcs conrequcntium B,F3;qus muliiplices. 
Vt Buutipla anteccdcnrij A excedente niultiplam confequenris 
B. multipla anteccdentis C non excedat multiplam confc- 
"t F, quod eft abliirdum, quia cvcrtii h^poihcCm. 
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Td hac dcmonfţrarlone , utî & in icqucntibus tx Coiuta 

Epofitionet cx- quÎJito libro adhibentur, qux per ie xque 
t manifcfb-, a'^ue ipla axiomaţi. 
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Thetrtmtt 5. 

/ fitmi poţtttt aHlectdfntifm (O, R) tales «f M 
' muUiptiees, ium^ne talei ttfHf muliipUcti cof 

fetjttenuum (O^ S,) mi multipla amecedemit n/tins 
(O) fuperame mttliipUm conJeqHentis {O,} mnlti- 
pU OHiecedeniij alitrins (S) n»H excedat multiflm 

Jiii confitjHemis (S;) trit ritîe {O sdQ^ «»ji" 
untecedetitis multiplex fuperăt miiltiphcem cm/t- 
^ueMii , major raitele altera (K ad S.) 

RuiaucE illat inxijualcs eUc lîc oftendo. Si cSa xqualu, 
ţizcunque smtccejeaâuni xquc muIiipUces {ut ţ-JSţ a ţV' 
Hori cx lemmate primo ) quibufcunquc ique (DuItijAicibui 
conlc^uratium vel fimul majorts cflcm, vel iimul nunomi 
^uod eft abfiirdum, quia evertil bypothelîm. 

Quod autem «tio O ad Q major lit, cujus amarejeniii 
multiplex fuperit, fie ollendo. Si negai, li: ratîo R adS 
major ratione O ad Q^ Ergo per theor, 1. lales accipi pof- 
iiint antecedentium R & O jtquc multipUcet, laiefquc item 
»quc raultiplices cotiC;quentiuLii S & Q, uc multipU wttece- 
«Jcmis R rationis majori» excedente multiplsm coufequeiiDt 
S. multipla ameccdcntis O non excedat multiplam confc- 
quentistjj non autem talc* (quod iicile ex 1. lem.oftcndi- 
tur) ut multipla O cKcedcnte multîplim Q^multipU R noq- 

_ «cedat raultiphm S. Quod cft ablurdum. 'Mm evenu liy- 
pothcdm. 

Theorema 4. 

CXJm ţrtportio irratioHoîii efi , nulla muitipltx 
aHtecedţatis ulii cenfitjuentis mnltipUci atma- 
Ui ejfe patejl, QiMre, cnm per muliiplicet inaui' 
ritttr proporiienum irralionaUum ac^iiaUtas^ JHăm- 
mod» mnliiplicium fimtiltUHtHS exiejjus, defiUitf- 
tfue fpeiiari debent. 

Sit proportio imtionalij A ad B. Si A aliquoties fuiBpt» 
poCet fieri arqualis B aliijuotics fumptJc, %c proindc eandnn 
■mb* efîicerc quantitaicm 2: finguls A 8c B efleot idem % 
commcnfuMbiles . ac proiodc & commcnliinbilcs inter &, 
contra hypothclîm. 

Qijia tameo iecundum tlieorema lani ad raiiooales propor» 
tionei 
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tiooes pertinet, quam ad imtioralcs . fiiauluneo cxceflui & 
dcfcâui, an^ualiutcm iîmutiaimni id^liJimui cum Euclidc. 
DenMnOijtishuQcin moiiuin. qui al) Euclidc dcf.j-, S 6. 
Qoimntiir, ]3b\ omucs ejua qiiiiici £c lexti libri demonii nu looes 
lubltftuDt : paiecquc multjpliciuni illum cxcelUiin ilctcciuin- 

l'mc (unultaneum , iniblUbilc indidum clic xquaiit.iiis ritio> 

■Sun, noa qiiideni pc-r fc ifnmediitc, f«l dcmoufiratiDnc, quam 

Kîwdo dedunui, priui riic iatcllcâi. 

\ VeruRi quia indicium per multiplices. qusntumvis jaia fc- 
cunicn. aitiilominus rcmutiim cit £; impiexum, hii. aliud cla- 
TiiTunum & proiimum, quoil promitî fupra, dcmonllr^. 

Th:ortmA j. 

SI coiifi^Htntts (CP, NQ) <ţr ctnfetptentiumf^-^ 
/futiihet ttliquotafi/uiUs (pura ($■ decim<t [^ cen- 
trfiMK (^ miUcJîma, & ica Ueinceps fine termine) in 
.vttecedeniibm (j^B, GAi) teqHnU fimper aumero I 
cutttHtMtlur, raiioMS (Aii a4 Cf; ^ GM tid 
NOI *qtuiUt erMM. 

Noci aiquali nuajcro conrincri dicuntur. cum, fi luferan- 
ticr quotiec poiiîint, xtjii:!lii cil uirimquc nuincrus ablata- 
nim. 

Drmonft. Si ncgis, crit ratio altcnitri, pută AB, ad CF, 
major rationc G M ad N Q- Qiioniiin igiiur A B ponitur 
ad CF majorem habere rationem quam CM ad NQ, ma- 
mfcftum cft lliquam f pută AD) minorem quam AB, iqua- 
km haberc rationcm ad CF, quam GM ad NQ. Minifr. 
Ham (imilîtercft. ohquam rpfius CF aliquotam (cx.gr. uaim 
ttţKfiniamJ dTc miiiorcm diflcrentia DB. Sit CE una tri. 
gţŞttiaiplîusCF. 6c aufcratur cx .A B (juDcics potcft excmp. 
plimllic^ totumque ablatum fit AO. Quoniam igiturAO 
elliooti. CE,SCFcft jo. CE. ericAO id CF ut looo. 

SomamrjamcxNQaliquotiNP, fimilis alteri CE,ncm- 
pc eciam una trigdîma. Quoniim cx hyp. CE, NP ^uali I 
nnnieto in A B, G M contincntur. & C E ablata cy: A B <juo- "^ 
tin potuii, ablata fuit millics, ctiam N P ex G M Jiifcrri po. 
■" *' millies. Quia wgo tomm ablatum G K cft looo. NP. 
Q__eft ţo. NP, critGKadNQ.ut looa. ad io. huc 
c AO ad CF. Quia »eroCE abljti cx A B limsiics po- 
rcliquit OB. crit OB minus t]uam CE. Sed CE, ncmpc 
,'Uia triţcUnia CF, eft minut pofita ijuani DB, Ergij OH cft 
multa 
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multo minor qaam DB. Erfo AO eft major quim AD, 
Ergo AO ad CF majorem rarionem haber qpam AD id 
CF. Sedponebatureirc ADad CF, ut GM adNCi_E[|0 
A O ad CF majorem ratiofi«n habct, quani GM ivi NQ; 
hoc dV roulto majorem quam G K ad N Q. Quod cit ah- 
fiirdum. qaia oRendi fupra A O cfTe ad C F ut G K ad N Q. 
Nonponunt igiturralioQesdiliAB ad CF& GMadNQ 
cflc in^iţuales, j&jualcs îgitur Tuac, Quod cnt derQonffaan- 
dum. 

T%ecrema 6, 

SI AMt cenfequetues ( C F, NQ2 <*>" confequis- 
tiitm aliqa* jtMiUs aliquota (es. gr. deciitt) 
itiaquali vwttero in MttecedetitiliHS (AB, G Ai) tonr 
tiniantHr-, rAtionts {A8 ad CF;} df (G M ai 
NO) inaqiMlei crunt, ^ erit illa majora cuJHl 
tonfiqtuntis atiijUBta fipius coatimtitr. 

Contineatur CE decima una ipfiusCF, in AB nuUics.S: 
fitAO looo- CEj turn Tcro rdidwim O B erit minus quain 
nni CE. Dcinde NP una decima N Q^contincatur in GM. 
tantum nongentics nonagies feptics & fit GS, g^j. NP; 
patet reliduum IC M fore minus una N P, ac proînde rooa 

I NP forc majores quam G M. Sic ergo GR, looo. NP.' 
QjjoniamigiturAOefl: looo. CE, &GR, lona NPi CF 

I «ro, 10. CE, Ei NQ, IO. NPi crit AOad CF ut GR ti 
Nq1_ Ergo ABcft aîCF in majori racionc, ouam GRut 
NQi ac proinJeininulto majori, quam GM aJN<i. Quoq 
criideroon Itrand uni. 

Habcmus jam îgitur indubicatum, tăcillimumquc iadidum, 
ex quo ratioaes jcqualcs, ioiqualcfque ccrto lîccat dilccnurc. 
Et polTemus ex illo> omaes. qux quidcm as:iomata noa Jinti 
L ţ. propolitiooes, quas per multipliccs Euclides dcmonSn! 
mult» cipeditius demonflrare, niii magis cjt ufii difc ' 
putaremus, illas ea mcthodo, qua iu prima pai 
fijmui, proponerc. 
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TER.TIA PARS. 

Ve frofgrItiMMn» tienomittMeribHS j algQr/ihmt, 

compejîiiotie. 



Prepertionis t)ivtfio. 



^kjRiou divtfîo ed ia ruionolcm & irratioiulcm, ut diâum 
!■ Ir def.'4. Tationalis dividitur in lationem zqualiutii 5c inx- 
y ijualitaiis, Ratio iniqualiratis dividitur in rationcm majoris 

ncioncm cnmoris îaxqualitaris, quz fubetanccccdcQS, raiaua 

Radonalii proportio inxqualitatis majoris dividiiurînijuin- 
quc fpccies, qux funC ; multiplex, fuperpamcuUris, Aipcr* 
puticns, multiplex fuperpardcutaris, multiplex fupcrpamenî. 
Ratio multiplex cft quando major mtnorcmaliquoties coa- 
tioet, ut bii, tcr, quatcr &c. diciturque ratio dupla, ^pli, 
^uadnipla. 

Ratio Tuperparticularis c(ţ, quando major minorem con- 
(inct femei, Scunamejuspartcm aliquotam: utraiiu j. ad i. 
*cl & ad 4. qux dtcitur fdquialtcra, quia ma;or minorem 
coatinct femei Se ejusdimidium: ratio^. ad j. livc lâ.ad 11. 
qax dicinir lef(]uitertiai quia major minorem contînci iemcl, 
& fertiam ejua partem, 8c fie deincepj. 

Ratio fuperpartiens eft, cum major minorem continct fe- 
mei, & plurcs ejui aliijuotas, non conlicicntcs iioam aliquo- 
ttam. Talia eft ratio 8. ad f. vel 14. ad 10. quia 8- cond- 
BCt^. femei, Scinfupcr^, lîoceCttrcs quintas cjufdcm mi- 
ilnen ţ, qux tamen limul fumptz non conliciunt unam aliquo- 
Hnn iplius f, Similiter 14. osniinet 10- femei & bis 1. hoc 
'Ift duai qu ia taa numeri io.quitamenfimulfunipta:(ncmpe4.) 
Don coandunt unam atiquotam ipGus i o. Additur porro, noa 
confîcientes unam aliquocam, quKt alias eflct ratio fupcrpar- 
licularis. 

Ratio multiplcy fuperpanicularis eft, cum major minorem 
aliquoties coatinet, & infupcr unam ejus aliquotam, ut ratio 
f.ad a. io.ad4.&c, 

Ratio multiplex fuperpartiens cft, cum major minorem 
sSquotfcs continct, fie adhuc piure* ejus aliquotas non confi- 
oamunam aliquotam, ut ratio S' ad j.iiî. ad fi. £cc. 

II. pe 
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Dentur rationcE 1 1. ad j. Se i f. ad 6. Hirum (jenomiai. 

toresTuct^. fie *[- Aufer minorcm i ^ ^ majorî 4,rtin3iiait 

\. ratio j. ad i. eft ca qua: reminet, ubi rationem ly. ad f, 

faj 1^. ad I. detraxeris tx rotione ri. ad j. ftu 4. ad 1. 

VI. 
Rationum irrtilionalium ^ddtth ^ SnitraSia. 

RAdones dati fA ad B, &C adD) reducantur ad rari- 
ones ( F ad H & G ad M ) habcntcs commune a>nfe- 
qucns(H,) Anteccdencia F & G : fibi addita Tunt FG. R». 
âo PG ad H eft fumms rationum FadH. ScGadH,hK 
cfi rationum A ad B ad C ad D. Pata ex axio. i. 

Subtraftio pcrficitur, fi rationcs date ad communc cooft- 
^ueos reducancur, ac turn minus anCecedens G aufcracur a 
majori Fi ratio enim refidui ad H, cft ea quz remanet poft- 
qnam rationcm G ad H. feu C ad D iubtruteris a ratione F 
ad H, fcu A ad B. Patct es 1. axiom. 

VII. 
V' KatienHm rationaliHm Multiplictuio ^ Divijîi. 

>£noraina[ares ntionum pci invicem multiplicaţi d^uot 
denominatorem rationis,quxexdatanunra[ioaamiiuil- 
. dp)icat)onc proilucinir. 

Hoc eft ratio quam ad unicatero habet numenit cx daw> 
mioaconim miildplicadanc produftus, dl ea qux fit cx xvă- 
onum muUiplicatione. Patet cx Ax, i. & ţ. Nam multipli- 
catio rationum eft unius ad alteram additio facpius repctita. 
Haoc aucem perfid repetita fxpius antcccdendum additione 
(hoc eft raultipUcatione J patct ex jam citaţia axio. ?. 8c j. 

Sint dits rationcs 9. ad 3, Se ao. ad 4. denomiiutaies j. 
6c j-. multiplicaţi ftciunt \ţ. Ratio ij-.ad i. eft ca, quz ex 
inultiplicarione rationum 9. adj. (feu 3. ad i.)&aa,ad4- 
f feu S". ad i.J producitur. 
■ ^ .^ii» Divifio rationum perficitur, fi denominator mijoris diri- 
datur per denominatorem minoris. Nam ratio quotiencis ad 
unitatfm, eft caqu:e habcturex divirioneiationîsdatxmajorii 
pci rationcm miuorem. Patct ex i. Se j. axiomarc. Cui» 
rationis per rationcm divilib, lit Aibtraâio unius ab altcn IJe- 
pius repeţi ta. 

yni. ««W- 
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vni. • , 

MuitiţlifAtio rationum irrativnalîHm. 



DA(* fini rationcs A id B, & C id D, per invîcem mult'- f.,, «». 
pUciodîF. Fiat ut A ad B, iia D ad E. Ratio C ad E 
eli ca, qui producitur ex multipli ca ti oac raiionum A ad B. 
fc C ad D. 

H«c operaiio cft Gtcgorii a S. Viocentio. lib. 8. prop. yj-, 
Sed nis oec ipfc, nec âlius quiTquaiii dctnoD^rat. 

Haac j^tur in modum dcmoailrabicur. Ratio C ad E pro^ 
dodtur de mullipiicatione ratiţinuni C ad D, & D ad £, ut 
pudiit ex dcmoQRritionc numm i*. ati hii independente. J 

Scd rarioacs C ad D, £{ D ad E per conll. funt rationos C ad H 

D, & A ad B. Ergo ratio C ad E cit ca quK^ fu ci; multipli- M 

OiioDe ratioDum A ad B, £c C ad D. Quod crat dcmoa- m 

ftnndum. 

IX. 
Divijîo rAtifffiHm irrauonulmm. 

DAtafit rttioCad Edividcndaperrarionem A ad B. Fiat «> ,, 
ut A ad B. fie C ad D. Elatio D ad E cft quotieos. 
Nam ratio C ad D ( hoc cil per conft. ratio A ad BJ mul- 
(i^icaia per rationem D ad E producit ratioaem C ad E, ut 
piubJc « demon ftratione nutn, 1 a. ab his independente. Ergo 
Wfo D ad E cft quotiens, cum multiplicata in diviforem, qui 
ellratio Aad B, rcftituit rationem Cad E, qus propoacba- 
ttir dividendo. 

X. 
De ContpoJiiiQtte rationMui, eJHS Definiţia. 

RAdo ex raiionibus componi dicitur, cum rationuiu quin* 
diotu (hoc eft denominatores) inter fe multiplicata; al i- 
ţmm cfiecerint racioncm. Eft definido f. 1 6. Euclidis. 

Dconir rationes quotcunque quarum denominalores fint sţ^, 34. 
a-].t*< Multiplica dcnominatorem a. per ^, dcnom. tît 6, de- 
nomitutor ratîonîs compodtx cit rationibus, quarum deno- 
Ariututt funt multiplicaţi. Hoc eft raiio 6. ad t. ell com- 
Pofita et latiooibut 6. ad 3. £c ia. ad 4. Quod fi dcnomina- 
teeai 6. inultiplices per denominaiorcm tertium i^. fie 7^. 
^bominator rationis compofitx cx ctibus d;)Cii rationibui> 
dcnominatorej funt a. 3. i^. 

I XI. C«m- 
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Compejîtie ratio/titm nou dliud tjiy ^mhi* rÂtionit0 
mnltipUcatio : qt râtia omnis ex iifdem mijo- 
nihm ctmţuniittr , ex ^uarttm mitltifliCAtieiit 
prodncitur. 

AMut p^tct cxaxiomstis n. 4. îx.txa.'j. ratii>, quxcf 

plurium i-.itronum nniUîpiicîiione proHucitur. m eft, 

L quam quantitas cit denotninatorum multipli câtionc produfli 

Mbctad uniinicm, feu coalcquens cammunc. Aiqui c~* 
' J«r defin. Euclid. ntio, qir^e cx pluribns rationibus coinpis 
a e(V, quam cjuantitas ex dcnominatorum mulrtplici- 
iione [inxluâa hibct ad unitarcm fm confetjncns communCi 
Ergo raiio ex iifdem compoaitur , cy quarum multiplica- 
tiaae producitur. 

SchoHuM. 

UT numeri fequentis dcmontlratio clarius pjrcipitttui 
Cervaniiuin eă raaltiplicari ac dîvîdi tnagnitudlnet p«r 
^învicem. cum analogia quadim ad numeros. Queinidm<»T 
, dum igitur numenis per Dumcrum multrplicari diciEur, cum 
—ut cH unicat ad altcntuum. iu rcliquus fit iA alium q 
' pîain, qui produâum dieituTi ita pluic raaguitudo per m^ 
BÎtudcm dicetur mulriplîcsxi , cum ut qusipiam reâa pr" 
' ţmit^Cc aflumpta fc habn ad alicrutram datirum, ita reUqi 
, fietad aliquam qu^rtam, tjui produftum vocabitur. Pir4 
modo qucmad mod um nume ruB per nuincruna djvidi di 
quando ut unus eH ad altcrum, ita uniiaj <ît ad alium, ijiiî 
quotiens nominaiur; tta. quoque magnitudo por magniludi- 
nem dicetur dividî, cjuando alTumpta qiiintitate aJit^ua pro' 
■Dftate, ut una fe habct ad alteram, ita unitas âd aliam, qiuţ 
proinde dicetur quotiens. 

XII. 

Sifuerint qUKCuuqite cj- quotcuHque ^HOMlitates, fi» 
magnltHdines, [cu numeri ; ratio prim* ad mlti% 
mar» cempanitur ex rarienibus mediarmt». 

IN oumeria demonlîratum efl a Thconc, Eutocîo. & ViteU 
iiemc, Qui in msgnitudinibus demonftraret, ncmo hafttf 
nus iaventut cft. Unde Crcgt»ius a S. Vincemio, mi^nul 
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GeoTnetn , libro 8. ^d principium fccundum , ccnfet inter 
: principia numerandum clic» donecalicui dcraonilratio occur- 
; itrit, qua inter theorcmata rctcrri poirit. 
>- Univerfâlem igitur hujus rei demoadratibnem dare cona- 
i bîmur hune in modum. 

t Demonfiratur in magnitudinibus. 

DAtae iint magnitudines quxcunquc Se quotcunquc A> Bj fig^ |5>, 
Cj D. Odendendum cd rationem A ad D componi cx 
fakdoifibas A ad B} B ad Cj C ad D. 

FSatotB ad C, ita X ad B« Eruntque rationes A ad B: 
% ad C reduâx ad rationes A ad B* X ad B, habeîites cora- 
imine cohfequens 6, acproinderationumdenominatores funt 
A,X 8c coa&qocns commune B (n^munus explet unicatis» u\^frm.^. 
ffx eft commune confequens reipeâu omnium dcnomina- 

ftomm numenconim* 
Itique fi tcUmus magnitudines A, X per invicem multi- 
plicare, oportebit {h) facere ut B unitas e(l ad X, ita A ad (u\ SchiL 
oaartam Z» qu^e erit produâum multiplicationis A ţer X» fnced, , 
xa X per A, plane ac (î cupias invicem multiplicare nume- 
IM Ry.S, fit ut unitas ad unum numerum S> ita altcr R ad 
ţavtiun V» qui eft produâum multiplicationis. 

Qaonidi}) ^tur quantitas Z e(t produâum ex multiplica- 
âooe denominatonim A> X, erit ratîo (c) hujus produdH X (c^itrstt/^ 
•d B unitatem» feu commune confequens, ea, qux pr«dudtUr mtm. ic. 
CI mnltiplicatioQc rationum A ^d Br X ad B> prorfus ut in 
rtdoaum numericarum multiplicatione, numero 7. o(len- 
ditDul t^dâthy fn qua fi dcnominatores inter fe multiplicen- 
tur, ittio pradu6d ad unitatem ea cil qux fit ex rationum 
inidtiplicatione. 

Atqui per confir. rdtio X ad B efi ratio B ad C. Ergo 
ttbm rado Z ad B producitur ex multiplicatione rationum 
A id B I B ad C. Quia vero per conlir. ut B eft ad X, 
ita A cfi ad Z, etiam inverfim Z ad A, ut X ad B, lioc eft 
fer confir. ut B ad C Igitur permutando ut Z efi ad B, 
Ita A eft ad C. Sed jam oltenfiun rationem Z ad B produci 
ex multiplicatiotic rationum Aad Bj B ad C. Ergo etiam 
rado A ad C producitur ex multiplicatione rationum A ad B 1 
& Bad C. At(juinum.XI. ollenfum efi rationes componi 
ex iifiJem rationibus, ex quarum multiplicatione producuntur. 
£rgo ratio A adC domponitur ex rationibus AadB, dt BadC 

^ lodcm modo demonfirabitur ratio A ad D componi ex ra- 
tioiubus A ad C, 8c C ad D. Ergo ratio A ad D componi- 
turex rationibus A ad B, Se B ad C 8c C ad D. Et fie dein- 
c^ ia infioitum, Quod erat demonfirandum. 

I % DtmoM' 
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DemoM/lratur in numtrts. 

^ T?Andcai prorfus demonii ritionem nit 

t Jli in Rumcris jam ollcndani, unde etu 

81^ ventas illius. ac folklitss magis llaliilinur. 
^ , Daţi fint nes numeri quicumquc «cm. j 

, 8.4' ;. Fiat ut 4. ad 8. ica i. ad z. & ui 4. i 

* 3. fie i.ad^ Eruni igitur riiiones S^d^l 

1 ad I. item rationcs 4 ad 3. & 1 ad ^, inter Ce xqaiki 
■^. «ritque ci tequo (4} etiita ratio 8 ad j x^usJis ratioti t id | 
Fiat deînde ut | od 1. ica 1 ad *: cnintquc rationcs t a 
Ec 1 ad ^ (hoc cft rationes 8 ad 4 & 4 ad j.) reduihe 
duas rationes i aJ i & * ad 1. hibentes communc coofei 
IX. quens unitacem,- ac proinde 1 & ^ crunt (^) rationum gad 
& 4 ad 3 d en oro ina torc s. Multiplicentur jam per invictt 
dcnominitores i & * hoc eft fiac ut 1 ad ţ. ita 1 ad * E 
runt ^ produâum ex a& ţdenominatoribusrarionum 8ad+ 
&4ad3. intcrfcmultipiicatis, Ergo ratio hujus produâi 
ţ ad I, eft ea, fc) qux producitur cx multiplicatione rationunr 
S. ad 4. & 4. ad j. Jam vero quîa per conft, ut i. efl ad *, 
ha ». eClid y eri: ctîam invcrlîm ^, ad i. ut*, ad 1. Sci 
iurfum per conft.*. Ibnt ad i.ut i.ad'. Ergo?. fiim aJi- 
ut I. ad '. Ergo pcrntiutando ^. fuaC ad 1. ut 1. «d '. W 
, jam oftendi rationem °. ad t. cfli; cam quse produdtor o 
mulcipUcatioDc rationum 8. ad 4, gc 4. ad 3. Eigo ctiim 
ratio 1. ad ^. cft ca, qux producitur ex multiplicatione ratio- 
num 8, ad 4. & 4. ad 3. Scil oftcnrum cfl fupra rationem f 
ad '- pircm cfTc rationi 8. ad j. Ergo ctiam rationatn 8- 
ad 3. producitur ex multiplicatione rationum ft id 4. S +. 
ad 3. Igjtut per num. XI. ratio. 8. ad 3. ex raiîonibus S.aJf 
& 4. aif j. compolîta c(I, Quod crat deraonftranduin. 

8 Eodeni modo denionftrabîiur fi piures dentut 
4 numeri quam trei, rationem t ad xţ coniponi ci 
j rationibus S ad triafhoc jam cft ex ratioalbus 8 
îj; ad 4. St 4 ad 3 ) & cx rarionc 3 ad if : & raiio- 
73 ncm 8 ."td 73 componi cx rationibus 3 ad xţ(koc 
jam cil cx rationibus 8 ad 4, 4 ad j) j ad tţ) & 
__. ., Mtionc »f a.I 71. & fie in Mnitnm. 

^f"" ^ xin. 
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Liher OuintHs. Pars UI. ixjL 

XIII. 

Huotcunque rationcs jjiadB^CadD 
^ ; ExhiMitur ratio ex pmnibHS compojitd. 

A ad B, ita quaepiam G ad H, & ut C ad D, ka * 3^- 
» Se ut E ad F, ital ad K: ratio enim G ad Kerit 
iex rationibus G ad H» H ad I, I ad K* ut num. 
(inonftravimus , hoc eft per cooflr. cx rationibus 
B, C ad D, E ad F. 

XIV. 

9n ejl aqualis ratiomtns ex quitu^ co^'^ 
fonitur. 

f quantitates G, K, aliae quantitates interponantur, ^i* i^^ 
fint continue propordonales Cvrt noo j ratio primas 
am K non eil xqualis rationibus intcrmediis G ad' 
I ad K, licet ex iis fit compofîta. Nam ex iis 
[em eft, quod produci ex earum multiplicadone 
oftenfum e(l num. XI. Cum igitur ratio G ad K 
. ex i-ationibus G ad H, H ad I, I ad K inter ie 
s, ut ex dcmondratione num. 1 1. patet, non pof^ 
» G ad H, H ad L I ad K (imul fumptae sequales 
Q ad K, niH cum per accidens rationum additio 
atio eandem efleccrint rationcm. Ut igitur ratio* 
habeatur una s^quaHs, erunt illx fibi mutuo ad- 
raditur num. ^. 8c 6, ex qua additione proveniet 
mnibus xqualisj quse fere femper» ut dixi, crit 
illa, qus ex earundem rationum compofitionoi 
tiplicatione exfurget. 



I 3 ELE' 



I2Z 



ELEMENTORUM 

GE O ME TR I uî 

LIBER SEXTUS. 

PRoportionum doârina libro quinto univerfim expo* 
fita ia fcxto 6guris planis applicatur. £t SoBttp 
hoc libro traduntur adeo fcitu neceflâria, ut fiaeilii 
arcana Gcometrix penetrare, fru^hifque {îiava li^ 
thefcos pcrcipcre ncmo poflit. Ad propoâtiones pnm fiD- 
gulas oporteret encomium texere: tantaomnium utilitttdi 

JtJcipu autem Uber hic Scxtus egregtam illam di ţrofmiâm 
** Geometrica dcBrinam nuperrime exf^tum tfibm turn 
planequi ţr^tfiantiJJtmU applicare : c^ A mangulis^ fgwtmm 
fimţlicifjimis exorfusy eorum Utera c^ areas^ frout ăd fr 
sirvicem ţroţortime quadamrefţondent/twefiigat» Demdelâiu 
froportioKoles (^ figurarum augmenta aut decrementa fnfM- 
nalta definit ; o* quo eafdem modo in ratione data ^ngM- 
mus aut minuamus ofienditt Regulam etiam Auream f» 
ţrofortionalem ^ totius aritbmetica palmari/ţm aperit, (^ 
reăangub triangulo non tantum quadratum fed pentagemfih 
hexagonum, (^ univerfim polygonum quodcunque regtdtţi d 
hypotenufa de/criptum, dquari quadratis, pentagonis» kexăpt» 
*vel quiâu/cunque polygonis regularibus a duobus laienbm it- 
firiptss, demonflrat. PcfiremofaciUima certijpmaque tttmlm^ 
turn fuperficies turn corpora menfurandi principia^ in ommhs 
Mathematicarum fcientiarum partibus utilijpma propanit, 

DEFINITIONES. 

i.QÎmilcs figurae funt, qux 8c fîngulos angulos finguliff- 

O qr.alcs habent, & latcra, quae xqualibus angulis oppo- 

nuntur, vel qux inter sequalcs angulos exiftunt, vel quxiunt 

circa xqualcs angulos (Eodcm omnia rccidunc^ propord- 

onllia. 

Pi, 7, /. 6, ^^ triangula X, Z diccntur fimilia fi angulus A fit xqoi- 

* * ' lis angulo F, & angulus B, angulo I, & angulus C angulo 

L arquc infupcr fi AB lît ad FI, ut BC cd LI; & BC«i 

LI, ut CA adLF: & CA ad LF, ut AB adFIj Coflţ*- 

raâdo 



LAer SextMS. ti) 

ran<)o iempcr latent sequalibus angalis oppofita, Eodem mo(k> 
aliarum figurarum rcâilincarum omniuni lîmilttudo explica- 
bitur. 

2. Reciprocx figurat funt, cum in utraquc antecedentes 8c '"'X* ^9* 
coolequentes rationum termini tuerint. 

Ut in parallclogrammis X,Z> 

> fi AC fit ad CB, 

ut FC ad CL 

antcccdcntia fimt AC 8c FC, quorum in utraquc figura i^num 
cftj 8c confcqucntîa funt CB 8c CL, quorum fimilitcr in 
-quaque figura. unu m cft: parallclogramma proindc X,Z, re- 
ciproca dicuntur. Idem de aliis figuris inteilige. 

3. Altitudo figura: cft perpcndicularis a vertice ad bafîn^ 
deduâa, £ft Euclidi 4. 

Ut trianguli ABC altitudo eft perpcndicularis A Qj^ a ver- Pix. u 
ticc cadens in bafim BC, vel intra triangulum, vel ejptra in 
bafim protradam. Bafis autem 8c vertcx afliimuntur ad libi- 
tuni. 

^ 4. Similes arcuş circulorum dicuntur, qui candcra habcnt 
ad totas fiias circumferentias rationem. 

Ut ^ ambo fint fiiae circumfercntix pars tertia, vei quarta,8cc« 

PROPOSITIO PRIMA. 

TRUngula (ylBC, DEF) (^ paraăehgrdmma Piif u 
(uiOPC\ DO^RF) qua eandem habent aU 
rittâdwem, five inureafdem exifitint paralleUs^eam 
inter fi froportionem haheniy auam bafis (jiCi, 

DF.) 

Ab hoc theorenrate dependct totus fcxtus liber, imo quid^ 
quid ufpiam de figuris fiveplanis, lîvc Iblidis per proportionet 
demonftratum eft. E>cmonftrat illam Euclides per multiplices, 
qux in primo ftatim aditu hujuslibrityronespcrturbant, Ali- 
am igitur dcmonftrationcm dabimus tadllimam ex theor.'^, 
partis fecund X lib. f. hune in modum. 

Sumatur ballos DF quxvis pars aliquotî. cx.gr, DG una 
tertia, & ducatur reâ:a G E, erit ctiam triangulum DEG ţer- 
tb pars trianguli DEF» ut colligitur ex 38. 1. 1. Qgarc reîâ» 
DG 8c triangulum DGE funt confequcntium .* firailes aii- • PenUfit 
Quotx. Aufcratur tieindc D G ex bafi AC quotics poteft, pută 7» ^J» % 
Icxics, ducanturquc reâx HB^ IB, KB, LB, MB, NB. 
Quoniam CH» HIj8cc. xqualesumt QngulxipfiDGj, ecianx 

J4i fc« 



W^^^ £Umeater»m CeomrirU 

^vtr it. {ki iriangolaCBH. HBI. Stc. iriangulo DEG xqualiif*]» 
rantfinguU. Ergoquodes DG conimctur jniniecciknteAC. 
tories traagulum DEG continetur in antecedente ABC Eo. 
dem dilcurfu oitcndatn (juafcuntiuc coolcqucntium (batcoi 
DF & trianguli DEF} jimiles uliquolu in anlcceJeiiQbM, 
(bafî A C 8c iriangulo A B C.J iqoali numero coniineri, E;g) 
per theor. f. partis fecundr lib. f. ut bafis AC ad baJim DF. 
it3 [Hangul um ABC ad triangulum DEF. Quod eritile- 

^ monlîrandum. 

P]ririi.li. Quoniara vero parallclogrinuna AP. DR funtdupla(i] 
triangulonim A B C. D E F, ctiam ilU crunt intu le ut b^a, 

Cgreilarium. 

TRianguIafABC, FIL] fie parallclogramini, xqualeibl- 
Ies (AC, FLJ vel eandem, habcntia, cam inter fc Mii. 
onem habent guam altitudincs (BO. 1 Q;J 

Fiant enim QS, OR xqu^lcs xqualibus balîbuE FI^ AC 

Erijnt igituretiam QS, OR inter fc a^ualcs, Duc SI, RB. 

Si in triangulis OBR, Q.IS accipiamur BO, IQj_tanqu»ffl 

bafes, crunt OR, Q_S, corum altitudines : qux cum. fint JS 

(e)î^i,£tf. qualcs. crunt CrJonguIa OBR, QIS inter &, ut (c) boia 

BO, IQ. Sed quia cit conib. OR pareftAC, Se QS ptt 

(d) »r }!. FL. triangula OBR. Q_IS îequantur (d) triangulis ABd 

-^'' FIL. Ergo«iamtri3Dgula ABC FIL funtiaterfcutBO 

L ad QI. 

■ Corol. (i.) HincTritţfuiim AECD.cujuţ t»tcr» ADi^ 

r BC fum ţarallrU, in ţarics quofcunqui tqualei partlri i^â- 

îig. jo. "tui. ţiul enim C E tqualis A T>. Oi angulm aJ vtriictm 
*ptr ij.1.1. «ţfofitos' aqualts AFD E FC^angitîoialttmoi DA F F£C 
iftT3.j.l.t.&ADE ECF fgqnales.&iaffs A D,C E ptrconfiT»aumm 
*ftTi6.ii.*%"^^'- triangula ADF^ FCE* €qii»lia /unt i (ifţramit 
— trimgalum ABE TrapexJo ABCD ^quaie. Jivifn iiaqm ^ 

SE in^quaUs quetcun^tte partet, puia trei BG GR RE trit 
trian£ulum AEG TJel A G R -vil ARE trapez.» pan ta» 
tiu. ^E.I. 

PROPOSITIO II. 

SI ad unum trianguli Uius (BC) duila fiterit 
(fL) paralieU, hac fecabit prapsriionaliier U' 
Ura, ihoctji ylF erit ad FB, hi AL ad LC.) 
Et f% rsaa (FL ) [ecuertt Utera (BA, CA) 
froporiion^liter, erit ad rf/'^««w Ushs (B C) p»» 
raUela. Parsi. 
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Pan I. Ducantor BL» CF. Qooniam FL ponitnr pt- 
lallela BC crunt triai^gula FBL, LCF, eandem bafim FL 
ktaiday inter (d) ie xqualia. Ergo triangolam X» ad utnim- Ta) ^ttiyMu 
qoe euidem (b) habet rationero, hoc eft trianguli X efl ad (^)^^7*^T< 
triang. FBL, ut triangul. idem X eftad triang. LCF. 8cd 




(O 
ftnnduiii* 

Pars 1. Ut AF efl ad FB, ita triangulum X (f) eft ad {î)rtTfr4(. 
triangolam FBLi & ut AL eft ad LC ita (f) tnangulum {gjrtresmd. 
Xeft ad triang. LCF. Scd jam ponitur AF ad FB, ut AL 
tft ad LC Ergo triang.X cft (h) ad triang. F B L* ut idem (!>'^ ' '-/^^ 
Xcft ad LCF. Ergo 0) triangula FBL, LCF, candcm hi- (*^ >^^-^^ 
beotiabâfim, xquantur. Ergo FL, BC (k) funt parallelx. Wf^39J*i* 
Quod crat dcmondrandum. 

Corotlarimn. 

SI ad unum triangiili latus (BC) âu€tx fiierint plures pa- Fi^. s* 
ralielx (IO, FL*) crunt omnia laterum fcgmema, pro« . 
ţortiofialia. 

Ducatur FQ^parallcla AC. Red» FS, 
(/; LO, OC Scd Bl eftad IF, ut(i»; 
edam Bl cft ad I F, ut CO ad OL. 



S, SQ. xquantur 
QSaî-SF?E,gof£-3tl^^ 



PROPOSITIO III. 

SI rcEla (BF) angulum trianguli bifariam yS- ^. ^ ^ 
CMHSj etiam fecefbajim (-^C, ) habehunt ba* 
fisfigmenta (^FyFC) eandem proportionem qMam 
rels^na laterş (^By CB.) 

Etjibafeos partes {AFj FC) tandem rationem 
babuerinf quam reliqua latera (yiBj CB) reSa 
(BF) bafim ficans, angulam appofitum (ABC) *^ 

bifecabit. 

Pars I. Produc CB, doncc BL fit par BA, 8c junge AL* 
Quoniam in triaqgvlo Z, latcra LB» AB «quantur, angulî 
W quoque L ?c O aequalcs crunt. Quia igitur cxtcmus ABQ WTwj./.f. 
duobus \b) iatcrnis L^ O xqualis cftj angujus h qui per hyp. (b) 5^31.^1 • 
jpiîus ABC diniidiiis cft, xquabitur anfijulo, L. Ergo AL, (c)i»^a^Ai« 
ÎB fimt (c) paralielx, Ergo îq triangolp ACL* AF ^ ad 

F C, • 
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c cft ABJ ad BC. Quod erat d 



((dJr(ri./.S'FC, fW^ut LB (ho 
(tiiadum. 
.!'• • Pars 1. ProdHciterum CBdooec LB fit parAB. 

•t ' ' niam ponitur ut A F tft ad F C, ita A B (hoc eft L B) 
MVtT 1. /.«■ BC. eruQt A L. FB (i) parallel». Ergo cxlernus I. 
^Pnijli- ( f) iaictao, L, & alttraus Q^xquali» illcmo O. S 
/gjP„j_j,. LB, Alianjualesfunc, anguii f^J L & O fum arqualCs 
etiam f & Q xquales funt. biJeflus crgo cft ABC 
erat demon ftra ti dura. 

PHOTOSITIO IV. 



1 



^IT^Riangula Jîbi mitlito /ti^uiangitU, fmatjimlii; 

ofţojsti, hstbeai prapori lo^atia, 

tig. 7- tN triingulis X, Z, angulus A fit pir angulo F, & angolui 

J. C angulo L, & inşulus B angulo I, Dico AB e(£ adFt, 

ut ACadFLj & ACcircadFL, utCBad Lli StCBeffi: 

ad LI. ut BA ad FI. 

Fii.j.&S. Dem, fi angulua F poniiur fupra fibi ^oalem A. hm» 

(b) Fii-S. FI. FL, eadeut fupra hteraAB, AC. Etquia(AJ amht 

r )m' io/ ejttemu» AI L per hypoth. pM eft internu B, erunt frfît, 

fajÎH». /!«' B C pirallelx. Ergo (d) B t eft ad 1 A, ut C L ad L A. fcgo 

î fl;je'i!.ij. f<3 compon=ndo BA eft idlF utCAadLF. QuodgiB> 

gulus L imponatur Angulo C, eodein modo oftendam AC 

cile ad FL, ut BC ad IL; 6c fiangulus L imponatur angula 

B. oftendetur pan modo, B C cfll- ad I L, ui A B ad F L Lv- 

quct ergo propofiium. 

CoralUria. 









1. Ql în triangulo (iocatur uni hterl (BC) parallcla (LIl 
O cric m.;ngulum LFI fimiie toţi CFBi ac prointieCF 
eflradLF, ut BC ad LI. 
17. '.S. Nam quia LI, BCi parallels funt, erunc U) externi FIL, 
FLI, parcs internis B Se C ; F veco utriquc triangulo-cft 
communis. Ergo funt aquiangula. Ergo btera CP, I,iţ 
oppofita scqualibus anguUs B & F I L. fuoi {a} propottioow 
'fit. \ixef\bM& BC, L 1. qu» oppoountur communi angulo F. 

1, Si in triangulo parallelas AC, LO fccct refta BF, Ăi 

angulo oppofito B duda, fecabii eas proportjonalittr. ' 

Nam per eoroll. i. AF eft ad LI, ut FB ad IBi &FI 

[i.;.j. quoqueeftad IO, ut FB ad IB. Ergo A F cftad LluttJ, 

■ ilj FCadIO. Igituf permutandojrFefladFCCfJutLIsdldi,'] 
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f j. SCffTolUmfrimo Tufrisaxi tunlfi cHJufvii tlmuiAlîl- Fi^. st, 
HhUnem ţtr feUm bacidi um&TAm dijimrt ilifiimui. BneMlnm 
PL/alf perţenJiniUTiterJtfyrtolKi>ii6iriitlmi folii XBd.iii». 
hium Turris BZ difiiiâaj,eri»m trmfeat ţtrL. Irit in trinagula 
^ZB lima FL nUiiudmi lutru Z B puralieU. Unde ui Aff 
diftttmi» bacitii ai urnire mucrone, tÂ FL iMculi tangituili- 
mm j it» AZ difianlia lurrii ab umir* mncrotit, ad ZE al- 
litidtntm Tunis. Et ^i» fit ţritiut mmfuTAnd' fiiciU hn- 
ieanlHT, hnMiiuT (^ iju/trium, Allituda qudfia. ^E.!.} 

[^.jHh/teimmfrafopiiomh'ţgmfili^bmiceUiniUiidPiiile. FIg.p, \ 
mtitbion/na JiiHcemiu.feiiicriin omni qttadriUttrt ârz-ulo ia- 
ferift» RtHangulnm ex dijjgumii AC tn BD, ti^ualt rjfe Jmi>- 
ius KeSiuigulis tx lateribus oppffitis, AB in CD ^ AD m 
S C. Fi»i enim angulut BAE tqitalir angiiit CA D. Oi an- 
ptliuBAECAD*qmikife>-coBjlraaiBni^,(^»ttSiili)i*4BE '"'"■'■h 
ACDiidtmarciăAD mffitntes, tonalei, Ethiu trUnguU 
VAECADfimilia. El AC : CD ::AB; BE(^ prmndt 
^ riUangulnm txtrtmorum ACxBF.AqMale re^angulemediii. Tff'^-'^fi- 
Tum CD X.AB. Faruer 06 angulnm EA D angido BAC jt- 
^utUm fer fonpTkHiontm i 6" ungnhs ADZ ACB, lidem 
tffttti AB ii^^enta, t^wUi i ttunt tmvigula AED ACB 
finiii» : &AD: DE:: AC : CB. Q- froinjc naasguliun 
txtretjmrtim A Dx C B. 4qiia!e reâ.tngui<> rncdioram DExAC. 
SeJ rtHunguU ACxBE d^ AC xD E ' eiptantiir retlangula * ftt i. Li, 
ACxBD. ErgortHangul* ABxDCo' ADxBC fabUle- 
ribiii ofţsjîus, tu^nnniHr rcclangulo AC x BD fnb dingonui, 
3.E. D.] 

PROPOSITIO V. 

SI duo iriangula habutrint o/xnia Uicra Jîbi mu- /■;,. ,(,. 
tHO jiroporiionMia, eiUm fihi musuo acjuian^iiU 
erunr. 

Hoc eft. fi ABfita.1 RF, i.t AC ad RQ^, !t ut A C ad 
R(î_ficCBad QJi 8c ut CB ad QF, fie ABadRF: dico 
anguliM anccceileniibus oppolitos 'aiquari ait^ulis, qui oppo- 
■luDtai coaiequectibus, Nimirui)^ G. ipli \;. B iplî Fi A 
ipfiO, 

Ang- A^tcc. Coafeq. Ang. 

C. AB RF I 

9 AC RQ F 

A CB QF O 

ralis A& C fee xqual-s X & 7,: & latera coeant in N. 
jCigitur(W)B&Nat<]ualcs crunt. Qi.ia ergo crianguU /d)r„„„, 
PfittSBîuianguJa. cnt (r}ABadRN. ut ACaJ RQ. 9//31"" . 
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Scd « hyp. ctiam eft A B ad R F, fîcut A C ad R Q. Erga 

HfnS.Ut. A Beft ad RF. iit cădem AB ad RN. Ergo RN. RF(») 

iquantur. Parinigilooftcndam aquari QN Bc QF. Triaib 

fuliigitur T,S, fibi niuiuo funt scijuilitcrj. Igitur angglt 
,F,0 Kjuantur ib] ingulis Z,N,X, (hoc eft per coaftr.) u 
giilit C, B, A. Quod crac demoaJţranduni. 

PROPOSITIO VI. 

I dm triitngMla (P,S) hahrant nmim angulum 
(^) tqitaUm uni (O) & Uttra (^ B, ^C; 
KPy ^Q) fi" aqu^Ui anguloi continent, preftr- 
rianaliit i trtangttla eruat JimiUa. 

AnguUs A. C fiant rtjualcs X, Z, 6c btcri coeant ta S, 
1} Tiriarai, Igitur anguli qLio(|ue (f) B 8c N xqualci erunr. OAcnduB, 
" "" ' " ut in pricedenti, a^qualcs cfle RF, RN. Eft vero RQutrit 
^uctriangulisS, TcomifluDis; Anguli qitoquc O&X zqualci 
iunt, quia arquantur ainbo eiduiii A ; X per conft. O per hjp. 
Ergo eiiam l k F (J) :Equftnnir ipfis 2 & N, Ţrimgulum 
igitur, S, 3:i^uiaDguluni cft triangulo T; hoc eft per catSt. 
i)f<f 4,/.S, triangulo P, Ergo S, P, (t) limilia funt. Quod ertt db- 



S' 



V 



PROPOSITIO VI!. 
/X ulliMS efi MfHs. 

PROPOSITIO VIII. 



IT7 tr'utngMlo reBangHlo perpendicHUris (BC) âb 
angulo reiis iit bafim duSa ficat trianiulnm 
in partes toţi, ^ inter fe fi mi Ies. 

In triangulis A B F. & L, angulus F communis eft, angoli 

vero A B F, & X per hypothcfitn fuat refli, adcoquc zquuCli 

(Q Frrartll Ergo reljqui A & O etiam f/J acquilcs crunt. Ergo (g) trir 

g.p. 31. l.i. angula ABFBc L fimilia funt. Eodem modo fimijia ofkii- 

V/t"*-'-^- dam cfletriangula ABF& R, anfţulumquc I, părem angulo 

F. Ex quo jam patct ctiam R & L limilia elle, cum iqualet 

fint anguU I & F: O 8c A: V 6c X, Quod erat dcmonftraii. 

du in. 
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Cero liana. 

PRimo BC cft media proportionalis inter AC, CF. 
Cum cnim liat in trjingulis R. Se L 
:rqii.ang. I. F. 1 iqu. ang. A. O ^ r 

lacopp. AC. CB I iatopp. CB. CF. 
Patct (a) AC eflead CB, ucCBcftadCF. (t)rtr*.ll 

1. BF cft media proporcionalis iiitcr AF & CF. ttem 
AB cft media inter FA. & CA. 

Nim in triangulis A B F & L funt 

iqu. ang. ABF. X. 1 xtju. ang. A. O. 
ht. opp. AF. BF. I ht. opp.BF.CF. 
Ergo AFcft(*J 3d BF; ut BFadCF. SiniUiter qiiia in 0>irtruH 
triangulii A B F, & R, lunt 

aequ. ang. ABF. V 1 xqu. ang. F. I. 
i3t.opp.AF. AB I lat.opp. AB.AC. 
Eril rurfum AFadAB. ut ABidAC. 
ţ. Hiac Uneam inuccrffAm, cnjiti lermmHs alttr tjl luct^ 
iilii, mtiiri difcimus. Sit lima inucetff» CF. Irigatur a '«• "• 
fmuSt C line/l firpinJicularis CB; (^ aJ ifutdvii ifiiiu ferfmdi- 
rtiUrii ţunăHm B applicetur Narma, aut sngitlui quivii riOui 
.AB T: ila ut pir Uitui B F ri/picitnjo punifum F, ţj" /"■ i«- 
»u B^ pHniium A ebftr^tntMr. Menfurtlitr lima A C ticctŞ- 
ii6j, ©• rx analogia feijutwi innotifctt inuecilfa CF.AC:CB:: 
CB : CF. ®iiadrMum itaqut lîiut C B MvidiUur ftr lioeam 
■ACtb- ^tirns ditbis lintam ^atfitam C F. ^E. J. 

PROPOSITIO IX. 

D.Aiam rfăam {A B) dividere feCHyidnm da- fj^, ,,. 
lam pToportiontm (FI ad I L.) 
DucJtur infinita AZ. Ex qua funicAQ. Q^R xqitale» " 

FI. 1 L. Ex R duc RB. Hdc cx Q^duc Q_C parallclam. 
Dico faChim. 
pjtrt CI p. 1. L 6. 
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PROPOSITIO X. 

AcĂm reBam (^B) jîmiliter ficare Mtalterd f^. i 
C^ifl fmril fia» (w F, C.) 



no 
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Exiremitites fcâx & infeila: jungat rcGa IB. HuicHt 
punftis F, C dac pirallelas reflt Iccauilx A B occurrento in 
L, St Q. Dico taihim. 

Paia ex corolltrio p. 1. 1. 6. 

[Aut ttmm ft Unt» ftBa I A fit majvT ficanJ» B,^J^- 
mi circttSi ft mutM ttltimti dinmiiris IF.IC, IA deftriftt; 
^^ţuiurfubievfn Bj^a pu^O I ai cireitmferimiam ciraâ 
mttMfni: circuli duo rninsrcs ih ţunSis L,F. Uneam B ^jk»- 
buniia^rasiont fcHionum dUmelfi IA. Si Unea lAftSâkk 
partti quatuor. circuli qualitor aăhiitndi funii ^ ta IJHMfMb 
ârcuj itiiim quiuqut; O- ÎM it in^nitum] 

Schoiium. 

EX hac propolîtione (iifcemus rcaini datam ia ^uotns X- 
quales p:Lrtes fecire. CumTeârafci^anda AB Ucutonşt- 
vis angulum refti quxpUm inEnicai ex qua circtno cipe tot 
aîqualcs partes AC, CF, FI, in quot fecarc planierii ABr 
DucreflamlB, eîquc pavallelas FL, CQ. Dicofaftum. 

Aliteridem & fadiius ctficiemus cum Maurolyco buBc în 
modum: Sit AB trife^atida. Ducad AB parallelun IXili> 
linitam, fupra vel înfra. Ex IX, ii eftinfra AB; capedir' 
cino ttt» xspaXn pirtc; IQ, QR. R5, qux funul iBajffa 
fint tptxn AB, minoTcs vcro li IX cft fupr». Per IStJlj 
item per S & B duc te&as ; qo^ coaciiirant in C. Eit G »d 
QJt R, duft^ reiftsdium AB trtfccabunt, Dem6aftraiio 
patet cx coTolt. i, prop.4, 

RHrliunciimMiurolycoalIteridiprum ita obtiaebîmul. Gil 
quatrifecanda AB. Duc infinitim AX, «iquc paraJlclaio ftZ 
etiam iDfiaitam. Ex Iiîs cape tii cino partes îrqualcs A L, LO, 
OQj& BV. VS, SR, infiogDlisnempeunapauciores.quini 
dcfiderentur in AB, lum rcits ducantur LR, OS> QV. Ha 
quatrifecabunc dacam A B. 

Nani quia per coollf. LO. RS parallehs & xqoâlM) j|o- 
guat LR Se, OS, etiam ha; erunt (a) p:iralidK. Pari edcrId 
OS. QV funt parallcls. Ergo cum AQ_lit feâa tit IM 
._ sequales partes, etiam crit AI tcfla f*) in tres Xquak-t, S- 
iniliter erit BC Jcfta in tres Kquiles, tota igitur AB ftft» 
ett in quatuor scquaks. 

Hz dux praxes funt fuciliores Euclidsea, quia pauciorcs ia.' 
ccndx Hint parallels. 



1 



PKO- 



Li^r SexiHt. 
PROPOSITIO Xt. 
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DAtit dnabusnUis {AB, BC) lertiam proper- «i- 'C- . 
tionalem invenire. 

Duc reflam AC. Ex BA^ produci accipc AF pjrcm BC. 
Per F ad AC duc paralldam FX infinitam, cui in L occur- 
mproduft^ BC. Dico AB ell ad BC. utBC ad CL. 

Niim AB ea ad AF, (a) uc BC ad CL. Sed AF eft (OP"i'«- 
(*)parBC. Ergo AB cil ad BC, utBCadCL, adeoquc (E'/""^'- 
CL eft icrtia proportionalis qU2 pctcbnur. 

Aliter. 

S'Rituaiitiir A B, BC ad angulum reiftum. Jui^AC. Er ^j..^. 
C dacCX perpendicularei ad AC infînitam, cui io L 
occmnit AB proJuCla; Dico AB eft ad BC, ut BC ad BL. 
htet ex coroll, i. prop. 8- 

Scholhtm. 

POterit Tcro proportio data non ibliim per ere* tcrmmos, 
icdcttjm per iniîniloscoDCinuari, Sccotain&nitQrum pro- 
portianilium lerminorum TuaiiDa exliiberi. Pulcherrime hanc 
ttm, totumtjue adco Geometrici progreflionis ncgotium Grc- 
esrius a S. Vînccniio profccutus cft toto libro i. fui operii, 
Nos in gratiam Dudiolorum luccîoâani rei propofilx con- 
flruilioneni, ac demoniltationem hic exbibebiiuus, 

Lemma i. 

SI raiiominorisinxiiualitatisLO ad LB. fem per conţinu- p. . 
«Cur. veoietur ad quantiiatem quavis data majorem. AmbAi.' 

Sit LOad LR. ut LR ad LQ,&c. Igitur (aj invertcndo, i,-\.,„'r,,,L 
ut QL ad RL, (ic RL ad OL. Ergo divid, (i) Q.R ad f.,6.,.j. 
RL. utRO ad OL; & permut, (cj QRadRO. ut RL 0>) Per 17. 
ad OL. Sed RL eft major quam OL. Ergo etiam QR {■ ţ- 
major Huajn RO. Pari modo oftcndam lQ_ciie majorem j'v" ' 
«ţiarn Q,R Se Tic dcinceps. Quooiam igitur continuando ra- 
UonemLO ad LR, ad primam, L O, fempcr accedunt par- 
tes OR, RQ^QL&c, pcrpetuo-crefccntcs, patct vcoiri ad 
auaaticaEcm quavis data msjorcm. Quod erat denionftraa- 
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Lemma x. 
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St ntio quxcimque mijoris iascqualitacis AB aJ CB fia- 
pei coutiiiuctur, aii quanciiaKm veoiciur quavis dutot 

'•■ Daiafit LO quancumvis parva. Fiat Cu} ut BC idfiA 
■ Jic LO aJ LR, Potcrit fij ritio LO ad LR toda ca» 
linuiri, uc aliquis ccrmipus b^beitur, pura LI major quid 
AB. Quotiesvcro continuaţi jameftmio LOadLR.pfl 
totidem tcrmlnos CB, EB, FB coQiiaueiur ratio ABadCB. 
Erit FB iniilor quam OL. 

Nam exconft. paiet ÎL, Q_L. RL, OL, efle proportio 

-. nales ipfis A B, CB. EB, FB. Tgicur ei acquo, utft) ILid 

■. OL, JîcAB ad FB. & permutando (</J utIL ad AB. & 

r. OL ad FB- Sed IL cft major f?} t|U3m AB. Ei^ euOT 

dataOL, eft major (juim FB. Quod erat dctnonftraodtim. 

Problema, 



' Jwnc pcrinliaitos terminos contimiarc, Scomnium fina- 
niam exhibere. 

Erigantur perpendicularei AL, BO, iqualesdatis AB,BCr 
&PctLO ducatur refla coacurrens cum ABCproJufla, ia 
2. Di™ t. ficsC crjgas perpendiculnrcro CQj crit CQ 
tenia proporţional îs. QC transfer io CE, & cx EcrigeER, 
cric hxc guwta. E R transfer in E F. & erige F S; erii hw 
quinca : atque ita ratio A B ad B C, hoc eft A L ad B O, pR 
terminos AL. BO, CQ, ER. FS, Etc. five AB, BQ CB, 
EF. FI, &r. in iniinitum coRtÎDuabitur, quia quilibct tenul» 

nus fut FSJ potcrit auferii ex refiduo F2,; cum eaitn LA 

I'fk) TMniK (hoeeflAB) fic minor quam AZ, ctiamFS erit («j mmtf 
- ' »■ J ^ quam F 7,. 

Dico 1. A2 eft zqualis toii futnmx ioiînitanun pn^nt 
tionalimn. 
, 1. ParsAZ cftadBT,, ut (ij A L aii BO; iioceftntAB 
ad BCr Igitur permutando, (f) AB eft ad AZ, uc BC^ 
mT»i6.Ls. BZ. Ergo A2 eft ad B2 [d) ufBZ ad CZ. Scd utAZ 
(d; Pfr(ir.|. eftadBZ, fie LA eft ad OB. &ut BZ ad CZ. itaOB«i 
■ QC. Ergoftiam LA eft ad OB, ut OB ad Q^C. 'Boita 
niodooftendam OB cITe ad QC, ut QC ad RE, Scficdk 
inceps in inlîaitum. 

1. Pars. Tota fumtna infinitorum terminorum, nequejB^ 
nor ell quara AZ, nequc majorj Ergo sequalis. Non '"' 
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jîa, cum jam odcndcrim fupra, Q^C cflc roinorem 
CZ, & RE quam EZ. & SF quam FZ, & fie dein- 
ae tcrmioo, potcrunt omnes termini QC, RE, SF&c, 
te conftitui' juxta invicem in reda AZ, iic ut num* 
punftum Z attingiitur. Non crit etiam mioor quam 
[uia jam oftendi lUpi a A Z, B Z, C Z cfle continue pro- 
lales & eodcro modo itiem oflenditur de reliquis E Z, 
c. cum igitur transfcrcndo proporţional es QC, ER, 
. in CE. EF, FI, refidua EZ. FZ, IZ &c. fcmpcr 
ntînue proportionalia, ut jam oflcndimus» venietur 
ad refîduum (s) dato minus, ac proiiide fumma pro- i'^)Ptrkmu 
alium fupcrabit quantitatcm omnem qux minor fit 
AZ, unde ipia non poteft ellc minor quam AZ. 
m igitur nec major efl, nec rninor^ quam A Z, eidem 
erit. Quod erat demonilrandum. 

Theorema. 

>ram terminorum dlflerentift» primus terminus, 6c 

infînitarum proportionalium fumma, funt contimie 

onales. 

periori figura ducatur OX parallela AZ. Igitur LX F/^. 15. 

:rentia primi termini AL, feu AB, & fecundi BO, v ' 

Quoniam X O eft parallela ad A Z. Erit LX ad 
(b) L A ad AZ. Scă XO eft AB, & LA etiam eft (b)Tercâr9a. 
rgo L X dififercntia, eftad AB primumterminum, ut '•/•4«'»^ . 
tius terminus ad AZ totam fummam. . Quod erat . 
randum. 

univerfaliter 8c brevifTime demonftrabitur in omni Fi;^. 20, ^ 
uantitatis hune in modum. Sint continue propor- 
juaecunque (etiam numeri) AZ. BZ» CZ 8cc. quse 
ntur omnes in primam A Z. Erunt igitur A B, B C, 
&:c. proportionalium difîerentix, qux una cum po- 
uantitate I Z, xquantur prims A Z. Quia vero, fi 
«ales in infinitum continuentur, poftrema quantitas , 

t. evanefcit, patet infinitarum proportionalium diF- 
xquari primx A Z. Deinde, quia efl AZ ad BZ» 
1 CZ, 8c fic dcinceps» crit dividendo ABad BZ, 
C Z, 8c (c) convcrtendo ut A B prima diffcrentia ad ^ > p^^ , 
îam quantitatcm, ita B C fecunda diffcrentia ad BZ i.^.ig, 4^^ 
îm fecundam, 8c fie dcinceps. Ergo ut AB prima 
i ad AZ primam quantitatem, (</)^ita omnes diflfe- ,j ^^ ,^ 
oc eft, ut jam ollendi, prima quantitas AZ) ad ^ "^ ' '• 
lantitates, hoc efl id totam fummam infinitarum 
m. Quod erat demonftrandum. ^ 

K .• PRO- 
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PROPOSITIO XII. 

"■ ŢX-rfm tribMsrtSUs (^B, BC, AF) ^târtm^ 
1 ■ / proporiiouaUm itttitmre. 
. DirpoQintur iiix le&s ut lîgura inoadrat. Se duc reâam Jj 
BF: cui pjralleh fwE CZ infinita, Ipfî CZ occutraAFll 
proliuCb ia L. { 

Dico A Beli 3(1 BC. ut AFsul FL ui patec ei p.i. huint. 
Ergo F L cil quarta proporcionalis ^uxliia. 

Scholium. 

PUlclirc BtiCtinus ROHkr in Tuo £rarîo Macbematicz phjl»- 
fophiT, Ek îf. 1. ţ. & 14. hujus, qu:E ab hac non depen. 

det, daiis iribus quartam, & datis duiUjus teniam proponio- 

njlcm «hibtt, hune in modum, 
'■^ Si trcs dcnturrcârx; fecundaCBBc tcrtia BD ponantnr ! 

in diredluin, quai priir.a B A, Ungac în B Tub tjuovis angulo. 
■rţ-l.^ Per punfla C,A.D defcribc (a) circulum. cuî AB prima oc- 

cuirat in Z. BZ cft quarta proportioaalîs. 
''"i^- Cura cnim reOangula ABZ. CBD (6) *;qualii fmt, erif 

AB ad BC, ut BDad BZpcr 14. hujus, quxab hac, utdiit' i 

Hon dependet. 1 ' 

ij. Si dentur duircflx AB, BC; fecunda BC apponaturhl ' 

direâumfiDxqualisBC. Dcia iplâniCB jaB langacprînB: ' 

A B fub t]uovis angulo. Tum rdiqua ut {upra. Erit BZt ] 

tcrtii proporţionalii quxfita. ' 

Deraondritiolîmiliseil, cum enim rcdanguli ABX, CBD] 1 

fxnC lEfjualia, erit AB ad BC utBD (hoc eft ui BC^adBZ.. I 
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PROPOSITIO xirr. 

Dj^tis duabus reSis (AC, CB) meditun ţ 
poriionitUm inve»ire. 
Tota compofita A B bifcccturin O, & centro O deferi 
circulus per A & B. ex C erige perpcndiculsrem CF, 1 
rentem peripherî^ in F. 

Dico AC eftadCF, utCFadCB. 
Ducantur enim A F. B F, iriangulum (c) A FB K^k. 
eft, £c a rcâo angulo duâa cH perpendiculvis FC in o 
»"j'- EiţoACcftadCF, ut(JJCFadCB. 
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Ccrolldrium. 

Hlnc ţtLtct (i ex quovis penpberix punâo (F) duâa fit ad 
diamctrum pcrpendimlaris (FQ cam cSs mediain pro* 
pomonalcfu inter diainetri fegmcnta (AQ, CBO 

Sclwliftm. 

HIC locus omnino exigit, ut de duabus mediis proportio* 
nalibus inter duas dacasinvcniendis etiam brcfiter dicv 
pauf aliquid. In hujus problcmatis fblutionem, Platoois hor* 
tito» omnes Grxcix Geometrx fumnio dudk) incubuerunc 
Ab Eutodo in conimcnt. in Archim. varii recenfentur fubti- 
liffiini modt, Platonis, Architas Tarentini, Menechmi» £ra« 
iMfthenis, Philonis By4n(ii» Heronis, Apoilimii I^ergaei, Kicth 
nedis» Dioclis, Spori, Pappi: quibusafios deinde suididerunt, 
Vcraerus» P. Gregorius a S. Vincentio, Renatus Cartefius. £x 
mmbus vifum eft tres adfierre reliquis fodliores. 

• 

Medns Platonis* 

Ol^orteat inter datas A B, B C, duas mediaş îilveiiire. • j^^, ^^ 
Ponantur A B, B C, ad reâum angulum 6c producait- 
iu infinite verfuA X dc.Z* Accipiantur deinde duie nornMB 
|Ci Oaudius Riclurdus nofbri Plato qiim unica norma uti- 
W^f &ă* cujus lateri D £ in&na fit regula mobilis per D£) • f7ir J^ 
' k onhis normx an^lus D applicetur reâae BX, ca lege, ut ^* 
k latus unum tranlcat per A> & ad punâum £• in quo latua 
terum fecabit reâam B Zt applicata norma {ecusda, tran» 
bt per C. Dico BD, BC duas ei& mediaş inter datas AB> 
IC: Jioc eft ut AB eft ad BD, fie efie BD ad BE» 8c B£ 
idBC 

Demoaftratîo patet ex coroU. i. p. 8. 1. 6. Nam A DE 
leâangulum triangulum eft, & ab an^lo reâo in bafim 
^erpendicularis cădit DB. Ergo per di^m coroU. ut AB 
idBD» fie BD ad BE: Et ob eandem caufam, ut BD, ad 
|E» &5 B E ad B C. Inter datas igitur A B, B C repertx fimt 
lux mediaş BD, BE. Quod erat £aciendum. Hic moduf 
ntâr omnes intelieâutacillimus eft, 

Moius Phihmis BjfamH. 

DUoi datae AB> BC jungantur ad redum angulum; ttlitt ^ . 
'MrfickCur rcftangiilugi A B CD k producantur DA> ^*i**> 

Ka DC 
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DC infinite, ducanturque diametriBD, AC, fc fecanteiîa 

E. Ccntro E per B ducatiir circulus, qui> quod angului 
(a) Patetex ABC rcdius fit, tranlibit {a) per A & C. Turn regula iic 
31- ^j. applicetur ad pund^um B, ut interceptae BG, OF, iint r- 

quaes* Di^o AF, GC eflc duas mediaş inter datas AB, BC; 

hoceftut ABcftad AF, fic AFclTe ad GC ficGCadCB. 
(h)'perc9nfir. Demon. Quia GB, OF, (6) îequantur, etiam OG, BF 

sequales erunt. Ergo aequalia lunt reâangula OGB> BFO, 
{c^TereenlL hoc cft reâangula (c) DGC, DFA. Ergo cft ut GD, ad 
î:f-5^^3- DF, (d) fic reciproce AF ad GC Scd GD, cft ad DP, 
\^\Ah^ (e) ut BA ad AF. Ergo ut B A eft ad AF, fic AFcft ad 
mnpendet. GC Rurfum quia i^am oftendi AF eflc ad GC, ut BA 
{t)'Perc9roU cft ad AF, cft vero BAad AF,' ut GD ad DF, hoc cftot 
I./.4. ^6. GC ad CBj trit quoquc AF ad GC, ut GC cft ad GR 

Omncs igitur quatuor BA, AF, GC^ CB, funt continoe 

proportioaales; ac proinde inter datas AB, BCinventx iîiot 

dux mediae. Quod erat faciendiim. 

Hi duo modi quamvis fint ingeniofi & fadles i tameo, 

auia debita aormx , 6c r^Ix appiicatio, noa niii tentando 

Bt Geometrici non funt. 

« 

Afodns Cartejii. 

'»•*•• Ţ)Arctur inftrumcntum hujufmodi. Duae regulae aperiri 
^ poftint £c claudi circa Y. His infertx fint jSures nonnx 
inter fe cennexx in B,C,D>E,F,G, ea lege ut dum reguls 
YX, YZ aperiuntur norma BC impellat normam CD ia 
regula YZ, & norma CD impellat normam DE in r^la • 
YX. & DE impellat EF, & EF impellat FG, 8c iic dcin- 
ceps: Dum vero rcguke YX & Y Z clauduntar, omilia 
punâa B>C»D,E,F,G, incidant in unum idemque punâum 
A. Hoc inftrumento inter duas datas non 'iblum dtiae, 6d 
etiam quatuor 8c iex* imo quotvis mcdix reperientur, Quod 
neque per feâiones conicas, neque per modos ullos ab auâo- 
ribus fupradidkis inventos obţineri poteft. 

Pro duabus mediis opus eft normis tribus, pro mediii 4. 
normiâf. 8cftc dcinceps. 

Minor dararum transfcratur in regulam YX, 8c fit YB> 
major in regulam alteram YZ, 8c fit Y E. Applicetur norma 
prima ad pun£him Bt ibidemque firmetur, 8c aperiantur fe> 
gul3?» donec normae tertiae latus tranfeat per E. Dico YG 
YD, eflc duas mediaş inter datas YB, YEj hoc eft YB d& 
ad YC, utYC eftad YD, ficYDad YE. 

Demonftratio manifcfta ex corolL 2. p. 8. 1* 6, Nana cx 

natura inftrumenti, in trigono Y CD angulus ad C rcâns eCk 

^ . ' ab 
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ab eoque ctdit CB perpendiculiris in bafim YD. Ergo per 
diautn coroll. ut Y B eft ad Y C, lic Y C ad Y D. Rurfum. 
^ia iatrigono YDE angulusad D redus e(l, ab eoque cadif 
perpendicularis D C in balim Y E, erit ut Y C ad Y D, fie 
Y D ad Y E. Sunt igitur Y B, Y C, Y D, Y E quatuor con- 
tinue proportionalcs. Inter datas igitur YB, YE inventx 
fiint duae mcdise Y C, Y D. Quod erat facicndum. 

Si inter datas YB, YG, pctantur 4. medise» aperi regulas 
donec normx quintx latus FG tranfeat per G. Erunt YC, 
YD, YE, YF quatuor mciix inter YB. YG. Demonftratio 
patet ex eod. coroll. 

Hic modus, quaravis orgnnum fit Platonico iHo operolîus, 
plane eximius c(l, turn quia nihil perficit tentando, turn quia 
ad 4. & 6. imo quotcunque mediaş fe extendit. 

Per duas mediaş perficitur problema Deliacum, cubi nimi- , 

rum duplicatio, 6c corpora quxciinque in data proportione 
* augentur, vel minuuntur, quemadmodum idiplum in figu- *^^J^^^ 
ris planis efficitur f per unana mediam. Hanc viam primus ^-tritu^or^ 
apcruit Hippocrjtes, qiiam ut fingularem & unicam, omnis 3.^,20./.^ 
Geometrarum pofteritas amplexa eft, 

PROPOSITIO XIV. 

PArallelogramma (tcjHalia (Xy Z) qua unum 4»- ^'^- *^' 2«« 
gnlum (C) uni (O) habeut ^qH^lem^ eiiam U^ 
tcra circa aquales angnlos habent reciproca : (hoc efi 
AC efi ad CB, ut F O ad OL.) 

Et fi lat era fie habent reciproc ay ţaraUelo^ramma 
funt aqualia. 

1. Pars. IL & SB produftae concurrant in Q:^ Parallelo- 
grammum X eft ad parailclR, ut AC {a) ad CB; & Z eft (a) 'Per 1./.6, 
td (b) R, ut FO ad O L. Sed quia per hyp.X. & Z xquar {h)fereand.\ 
lia luni, X eft (c) ad R, ut Z eft ad R. . Ergoetiam AC eft (c)Per7j,y, 
ad C B, ut (d) F O ad O L. Quod erat demonftrandfim. (djTernJ,f. 

Dem.i. pars. Ut AC ad CB, fie (e; X eft ad R. & ut (C)Pcri.L6. 
FO ad OL, i\c (f) Z ad R. . Scd jam per hyp. AC eft ad * 'f'' '*•* 
CB, ut FO ad O L. Ergo X eft ad R (g) ut Z eft ad R. f^,'"" 
Ergo X & Z xqualia (h) fiint. (hyi'^r^./.|, 

[Corpllarium. Hinc pendet reguU proporttonnm inverfd Je^ 
monflratio. In ea mim daturfemper reăungulum aliquoJ, ut 
X\ de 0lter$Ms xqualis re^anguU Utus nnum ut CB: (^ Utus 
alttrum qudritur, Eft itaqui ut AC latus primum reăanguli 
daţi, ad CB latus datum reBanguli jgUerms ita reciproce FQ 
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Utus quâptktn ad CL Utus fecundttm r§ăanp$li Jati, Jţl 
itaqtt€ năangtdum CBx FC 4quăU nBângmlo AC x CL: 
f^ divi/o reăangulo pqfterion date, ferţatnsdAimmfrioritCBi 
^uatuns Utus idterum qud/hum exhiMit FC. ^£.I.J 

« 

PROPOSITIO XV. 

^<r' 3^5*- JT? Qnalia trianinU {ACLj FCB) tfHăunum 

/ \ A angHlnm (C) Hni (O) ^(jţtalcm habenţ, eu- 

am latera circa acjuales angulos habent recifroca» (hac 

eft {AC.efi ai CB, ut FO ad OL.) 

Et fi latera fie habent reciproca^ triang$Ua funt 

' aqtMlia. 

Ducaturrcâa LBi reliqua dţmonflmio eadem quxpr»- 
fţdentu. 

Corollarinm. 

TAm parallelQgrâmma, quam tiiangnla, qux rec^focâat 
bafes 8c altitudines funt xquâlia: £t e converfo, 

Patct ex duabus prxcedentibus. 

PROPOSITIO XVI. 

f^. 5 j. QI quatuor reEla (A B, FI, IL^ BC) fueritit 

, k3 proportionaks (hoc eft fi AB fit ad FI, ut 

IL ad B C) ReS:angHlum {X) fub extremis (Al, 

BC) aquaie eft reElaBgnlo (Z) fub mediii (FI, 

JL.) 

Et fi reElang. fub extremii aquatur reSlaiWik 

fnb mediisy erunt i/la ijuatuor reSla prpportiomaUs* 

1. Pars. In reâangulis X 6c Z. circa reâos angulos» ac 

proindc aeqiialcs B, I, per hyp. eft A B ad F I, ut reciproce IL 

âd CB Ergo (/i) X 8c Z aequalia funt Quod crat de- 

(a) 7n 14* xnonftrandum. 

k6. , 2. Pars. Qupniam X 8c Z jam ponuntur aequalia; Ergo 

^^ - , ^^, (b) circa arqualcs angulos B 8c I. eft AB ad FI, ut reciproce 
w Tir eana. j ^ ^^ g q q^^^ cra^ dcmonftranduni. 

[Coroll. ( r.) Hinc ai . datam reăam Uneam A B faâle tf^ 
*pif 12. / 6.' * datftm reSangtdum Z applicare : facţendo nimirtum A M; 
^ ' ' FI :: IL : BO. Eft emm }^ reBa^uUm datmm ad da 
tm^re9a^^B.affUcatHm.} . 

[CTprolU 
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[Coroll. (i.) Hine penJet reţuld ţroporthn$un diftBd de- F'X* 43» 
mun^Mth, In ea enim âaturjtmţtr reădngulttm MUtfţMd ut 
CL:ţi^ akermm reStangulitm iimile, cuJMs Utm iinttm datum 
efi qturitur, Erit ergo ut BC lotus frimum reăanguli daţi: 
ad EO iatus reăănguliqudfith ha direBe C Rlatus feeundum : 
reBanguU daţi adoA latus alterum qud/ttum, Eft itaque rtBau- 
gulum CE X EO aquaU reăangido BC xO A, (^ ditfifi 
fâăauguU CExEOferBC, ^uotiemUtus alferum O A ^nu 
fitum exhilebit. ^f./J 

PROPOSITIO xvir. 

SI tres rcS:a (^ B^ FL^ B C) fuerinf ţrofonio^ ^'X- 5^ 
nalcs^ refiangulum fnb extremis (^ By BC) 
tquale erit q^adrato media ( F L.) 

Et f reSlangHlum jub ext remis aquatur quadrât^ 
medUy ernnt tres ilU re£ia proportionales. 

1. Pars. Mcdix FL accipiatur par O. Quoniam igitur per 
hyp. AB cft ad FL, ut FL ad BC, cfhjue O par FL. Erit 
quoquc A B ad F L, ut O ad BC. Ergo {c) rcdang. liib cx- ic) fer frt 
tremis AB, BC aequatur rcâangulo lub nicJiis FL 8c O, 
hoc cft quadrato FL. 

a. Pors. Dcmonftratur fîmiliter ex fecunda parte prxce- 
deiitw. 

Coroliarium. 

EX hac 8c c;ci3. patct,fi in circulo fit FC pcrpcndicularis p^,^ j^. 
diamctro, rcdjngulum ACB aequakclle ^uatiraro FC. 

[ (i.) Si AyiB at^aîejit quadmtP C ergo A:C::C ; BJ] 

PROPOSITIO XVIII. 

SVper data refta (R S) dat o poljfono (BO) Jt^- Fiv 3f« 
mile fimilnerque pofitum defirmre,^ 

Polygonum datum B Q refblve in triangula. Super data 
rc^a RS fac ia) anguloş R»0 aequ^les anguli€ B, A. Coi- (a,P*y23.i 
bunt latera in X. Super XS fac angulos V,I xqualcs angu- 
\» T,C Coibunt latera in 2. Dico fadum. 

Nam quia anguli R,0 aequantur angulis B,A, ctiam E,K (b)P<?r<» 
ib) aequalcs crunt- & quia ctiara (O V aequaturT, totus E V ?j|p^5^;; 
ţari I^T «qualiş erit. bimilitcr quia [d) finguli 9, l ts^quaii- \i^^^^ 
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tur fingulis A &.C, toţi OI, AC xquales crunt. Et quk 
(t)Tircnifir. (e) V & I, xquantur T & G ctiam Z & Q^ acqualcs (f) funt. 
lt)pereoroL Polygoua igitur RZ, BQ iibi mutuo acquiai^la funt. Rc- 
?'J'J^'!ll liquum cft ut oftcndatur ctiam latcra cflc proportionalia. RS 
hi)PerTand. cft ad BF (g) ut SX ad FL: & rarfum SX cft ad FU, {h)ui 
ijFem.Ls' SZ ad F(^ Ei^o.cx aequo (i) RS cft ad SZ, ut BF ad 
FQî_&c. 

Coroliarium. Hinc Mappas five ChartMs Giografbieas ^ 
Chtnrographicas , vel GiotUticas i aut agrorum.* ^ificiomm, 
regionHmqne delineamnes ţchnografhicas confiruendl metboim 
derivat UT, Nihtl enim aliud pbi twlunt quamfigurarum ingeB- 
t'mm ad fimiles figurai, exiguas reduBlonem, quam frifeUs 
ţroţofitio exhibet. 

[PROPOSITIO XIX. 

Fig' 36y 37. ^'nr^Ria»£ulortem (Xy Z) fimilium profortio eji du» 
JL pUcata proportionis laterHm (yiCyFI) ieqMd* 
Uhns angulis ftibten forum. . , 

(a>f r I \.U, Hoc cft, ii {fl) fiat ut A C ad F I, fie F I ad tertiam A Q; tri- 
triang. X cft ad triaug. Z> ut A C prima ;id tertiam propor- 
tionalem A Q. Vide dcfin. \ o. 5*. 

(b)2vr4./:6. Quoni'am triangula X,Z funt limilia. crîtBA ad LI, (h) 
ut AC ad IF. Scd per conftr. ut AC ad I K, fie IF ad AQ. 

{c,Ver\ul$, Ergo ctiam BAeftad LI, (^utlF adAQ. Ergo ia tri- 
angulis QB A & Z, latera circa angulos A,I, qui per dcfin. 
triangulorum fimilium aequales exiftunt, Tunt reciproca. &• 

(dyP<rri/./.6. quantur igitur (</j QB A 8c Z. AtquitrangulumX ad QBA 

{!i)Vn 1.16. eft lît (e) bafis AC ad bafim A Q. Ergo ctiam X cft. ad 1, 
ut A C ad A Q. Quod erat demonftrandum. 

» Coroliarium. Hinc corrigtndus efi eorum errcr qui figurt^- 

rum fimilium eandem atque laterum rattonem ejfe opifutntur. 
Si enim duorum non tantum triangulorum fimilium fed c^ ^im- 
dratorum pentagonorum, hexagonorum, C^r. aut etiam circulo* 
rum latera five diam^tri fint inter fe ut 1 ad i îpfa figura fim 
are A erunt ut j^ ad \ fi latera fint inter fe ut 7^ ad i erunt fi- 
gura ipfafive are A ut ^ ad 1, in duplicata fcilicet laterum Ta- 
tione. 

PROPOSITIO XX. 

^g. zi. Qlmilia polygona (^BCDE, FGHIK) divi^ 
l3 duntur (i) injfimilia triangula (P,S ^ 0, 7*, 
(^ Kyf^) numero aquali^ : {l) c^ totis proporţia^ 

naliâ 
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m/m (3 ) ^^f^ljgonorum proporţia duplicata efl pro^ , 

^ortionislaterum (jiB^ FG) inter aq$tales angulos 
[BjG & BAE^ GFK) exifientium. 

I. Pars, Quoniam polygona fiint iîmilia, crunt (a) ilbi L^)Tt€rdtf,u 
QQtiio xquiaDgula, cruntqvie bini binis xquales anguli B A £» 
3FK, & B,G, & BCD. GHI, & CDE, HIK, & E,K. 
C^ia igitur AB eft ad BC, (h) ut FG ad GH, angulique (b)Pgresnd. 
ft Se G zqudes funt, Emilia (r) Itint triangnla P,S. Slmi- icjPer6»l.6. 
jter dcmonflrabitur fimilia cile R 6c V. Dcinde quia toţi 
ftCp, GH I, 6^ ablati BC A, GHF sequalcs funt, eriam t«- 
liqui A CD, FHI xquales crunt. Eodem modo oftendam 
squari ADC, FIH. Ergo (d) tcrtius CAD tcrtio HFl (d)Perar»i, 
squalis cfl:. Qiiare (e) ctiam Q & T triangula fimilia funt, 2* p^'î|jf ^ 
Liquet crgo i. Pars. i^F^^ 

Pars 2. Quoniam fimilia funt P 6c S, rktîo P ad S du- .^ 
plicata cft (f) rationis CA ad HF. Scd ob candcm caufâm ^^f^^^^ 
edam ratio Q ad T duplicata c(l rationis CA ad H F. Ergo . . ^ 
Pcftad S ut (g) Q^ad T. Eodem modo oftendam ut Q./5^. ""^ 
cft ad T» ita R cfTe ad V. Ergo ut (h) unum anrcccdens P (h)'y^r 12. 
eft ad unum coniequcns S, ita omnia antecedentia P Q^R fi- L $• 
mâl (limpta, ad omnia coniequcntia S,Tt V limul fumpta>lioc 
eft polygonum ad polygonum. Quod crat altcrum. 

3. Pars. Ratio P ad S cft (i) duplicata rationis AB ad ^'^f'^f^^^ 
FG. Sed ratio polygoni ad polygonum eft cădem cum rationc 
P ad Ss ut jam oftcndi. Ergo ctiam rjtio polygoni ad poly- 
gonum eft duplicata rationis AB ad GF. Quod crat tertiuro. 

Corollaria. 

I. AXMncş fîgurae ordinatx fcu regularcs, ut acquilatera tri- 
V^ angula, quadrata, pentagona, 6c c. funt inter (c in ra'» 
tiono duplicata laterum. Omnes enim ordinată: flint fiihilcs 
inter fe, ut patet cx dcF. 1.6. 

a. Si figurarum quarumvis fimiîium latcra AB, FG inter -Fiij. jt. 
rquales angulos poliţa, fînt nota, ctiam proportio figurarum . 
nnotefcet. Sit ex. gr. AB 1. ped. 6c F G 6. pedum,.fiat ut 
u ad 6. ita 6. ad alium numerum nempc 18. Figura minor 
;ft ad niajorcm» ut 2. ad 18. ieu ut i. ad p. Tnvenitur au- 
cm tertius proportionalis numerus, fi fccundus datorum muU 
iplicetur per feipfum, 6c produdlus per primum divid:: tur. 

3. Exeadem propolitione elicitur methodus praeclara, fîgu- 
■am quamvis reâiineam augendi vel minucndi in ratione da- 
ra : ut ii velim pentagoni, cujus latus eft A B, aliud facere 
{uintuplum. Inter terminos rationis datjs AB» BC, in veni /^ji^. 3^. 

(4) mco 



14^ EUmentâTMm 

(1) feri 3.^^. (m) mediam propordonalem BX. fiiper hac coafinxe (fi pen- 
(b)feriZM$, tagonum fimilc dato. Hoc crit quintuplam datL 

Naxn per 20. pentagoaum AB eft ad iibi limil^ B& ut 
AB prima ad BC tertiam. 

Porro cum ctiam circulomm propoitio fit duplicata pro- 
poniouis diametronimf ut oftendetur p. 1. L ia. Haecpfudi 
ad circulos quoqne pertinebit. 

pROPOsiTio xxr. 

F4« 4c« Ţ^^*^*^ (^» ^^ ^^ eidem (C) fimilesfimu ^i^ 
Jl fibi mHtU0 fimiles funt. 
Patet cx defin. u 1. 6. ex axiom. ţ, L i. ScpiopoC 1 1. l.f* 

PROPOSITIO XXII. 

J%.4o,«^ Q/ qtMtmr âut flures rcHa (FI, L Oj & 

i3 ORj Sf^) proportionales fşâcrintj figura fifi" 

Icsj JfmiliterijHC ah tis defiripu (^B, (^ E^K) 

proporMnales erunt. 

' Et e converfo. 

Demoniiratio primx partis patet ex 24. f . Quoniam emm 
{i)7eri^.& M rationes A ad B, Se E ad KL funt duplicate radonum FI 
^* L6. ad LQ^Sc OR ad SV, ex hTpotheli xqualium, etlam ipfo 
aequales erunt. 

Pars 1. patet cx j f. 1. 5*. 

Fii 21. fCorollarium. Si reăa Unea AB feSafit utcunque'mC 

^* TiBaniulumfub ţartibus AC CB conttntumefi mediumfro- 

fwt'iMoU inter earum quadrata, Ipm re^angtdum comentuft 

fub tot A AB ^ una tarte AC vel CB efi meiiun^ prppwta- 

nale inter quadratum tottus AB, ţ^ quadratum dtâUţaith 

• CmtL^X AC vel CB. Jjquet emm effe * AC\CF::CF\CB<, £f(9 
A 6. jIC quadratum : CV quadratum :: CF quadratum: QB 
ffer X 7. /. 6. qg^ratum.Hoc eftfAC quadratum : reBangulţtm ACB ;: r«5- 

anguUtm ACB: CB quadratum, ^E.D, 

* CorelpS Porro* BA:AF::AF:AC, Ergo BAq\AF.q::A'B^\ 
A6. * ACq. HoceftfBAq: BAC reOangr.BAC reăang; ACţ 
•ffiriy 1.6. Xodem modoABq: ABC;: ABCiBCq. ^E.D.] 
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PROPOSITIO XXIII. 
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JT^ QuianguU fdraUtlogrĂfnma (X^Z) inter fe^^*^ 
/\ A rationem hahent compofitam ex ratiombus U" 
ttrum (^C ad CB, & L C ad CF.) 

Hoc cft, fi fiat C Bad O, ut LC ad CF, X cft ad 2, ut 
AC ad O. Vide qux dcmonftrtvimus 1. f. parte 3. num. i|« 

Concurrant I L, SB in Q. Parallclogranunum X cft f/ijad (^)^fruU^ 
piralielognmroum R ut AC ad CB: & R cft ad Z, (}) ut i^fttesuâ. 
LC ad CF (hoc cft ut CB ad O.) Ergo {c) cx xquo X cft i^)f^f^^ 
ad Z* ut A C ad O. Quod eiat dcmoallrandum. ^' 

CoreHarU. 

Hlnc 8c ex 34. L I. patet primo. Trian^Ia qux unum an- Tig.^ 
gulum ( ad Ci acqualem habent, rationem habere com- 
pofitam ex rationibus reâarum AC ad CB, & LC ad CF • 
squalem aogulum coutinentium. 

Patct a. reâangula, ac proinde 8c parallclogramnaa quas 
cunque, rationem mter ic habere compofttaro ex rationibui 
bafis ad bafim 8c altitudinis ad altitudinem. Neque aliter ck 
triangulis ratiocinaberis. 

Patet 3. Quo modo triangulorum ac parallelogrammorum Fig* 41. 
proportio exhiberi poftit. Sunto para lelogramma» X 8c Z, 8c 
eorum bafes AC, CB, altitudine$ CL, CF. fiat * ut CL al- *f€m.L6^ 
titudo ad altitudinem CF, ita baftum altera (JB ad O. parai- 
[clogrammum X cft ad parallel jgram. Z. ut A C cft ad O. 

PROPOSITIO XXIV. 

IN omm paraUelogrammo (SF) qud circa (j4B) Fig.^ţ. 
dUmttrum font parnUelogramma (CLy 01} 
ţjr toţi f^ inter fe Jimilia fnnt. 

Per 17. 1. xquales funt anguli C,S> 8c L,F. Per candem 
E cft par I, hoc cft per eanden ipfi A» B vero 8c toţi S F» 8t 
parti CL communis eftt Intur totum SF 8c pars CL xqui- 
«ngula fuDt. Reliquum cft, ut etiam latcra 2:qualibus angu- 
U$ oppofita habeant proportionalia. 

Quoniaro in triangulis BCE,BŞA, cftCE parallela ad^*^^''^'- 
SA, crit f/»)BC ad CE, ut BS ad SA: 8c CE cft ad EB,(b/;,î*,j;^* 
\Xt {t) SA ad aB. Quia vero in triaiigulis quoque ELB^ ««ro/. 
4FB, EL ţft paralkla «4 AR criţ E5 ad EL* ut U) AB (O ^triim 
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(ă^ferix.lf. ad AF. Ergo ex xquo (</) CE cft ad EL, ut SA ad AF. 
(e)PerdtfiM, Igîtur (e) CL 8c totum SF fimilla fîiQt. Eodcm modo o- 
(\p^' ftendam OI cfllfimilc toţi SF. Ergo (/) CL & 0[ func 
{f)PerziJ,§, pţjjjjj finaiiia inter fc. Qux erint demonftraada. 

PROPOSITIO XXV. 

«^•4^ Ţ)0/^^(7;/i^;» ^4/1^9» (^ i» alind iUt9 (B) JimiU 

JL tranfmuurc. 

Sive poljgonum confiituere ^quale dat o Ay (jrfi' 

mile alteri dato B, 
Super CF latere polygoni B, cui fimile petitur, Bu: reâan- 
/j'vy gulum Q (a) aequale B. Deindc fupcr FS fac (i) rcdangu* 

0>) î'<rr M»^! "^°^ ^ seqaale A. Maniteftum cft C F & F I eflc in direaum. 
<c)PetiiziL ^^^^^ CF, FI invcni {c) mcdiam proportionalcm FL. Super 
(!i)perii,U[ ^ ^^^ W polygonum firailc daco B. crithoc ctiam xquak 

dato A. 
Nam cum per condr. fint trcs proportionales C F, FL, FI» 

polygonum B efl ad fimile fibi polygbnum fuper F L ia6hiin, 
(e)peric,i,6. W Ut CF ad FI; hoc eft (/; ut Q ad R, Igitur pcrmu- 
& de/în. IC* tando ut polygonum B cft ad Q, ita polygoaam FL ad R« 
^« 5*' Sed per conftr. polygonum B sequatur Q. Ergo ctiam poly- 

{tjptr 1.1,6. gonum fupcr FL, fimile ipiî B, aequatur R, hoc cft per con- 

ilrud. dato A. Faâum cft igitur quod pcţebatur. 
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PROPOSITIO XXVL 

Arallelogramma fimilia (BD, FN) hahenîiÂ 

angulum communem (A) circa eandem dia^ 

metrum exiflnnt. 

Duc re6bs AE, CE. li ncgas AEC ciledîametram coffi' 

muncm parallclogrammorum BD, Se FN> ipfius BD dit* 

mcter efto rc<fta alia AGC fecans FE in G, & duc parallc- 

lam GH. Parallclogramma igitur FH, B D cxiftcnt circa com- 

perz^.1,6. muncm diametrum AGC> ac proindc * crunt fimilia. Ergp 

fperdefin.1. ut BA ad AD, f fic FA ad AH. Sed ctiam ut BA ad AD, 

'• ^' fic F A ad A N, cum B D. F N fimiliâ iînt per hyp. Ergo F A 

eft ad A H, ut F A ad A N. Quod eft abfurdum. 

P R O P O S. XXVII, XXVIII, XXIXv 

Tronibhs facejfnnt negoţ iHm, ^nullinsferefinU 
ijks. P R O. 
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PROPOSITIO XXX. 

D^tam re^am (AB) ita fecare^ ut iota (^B) ^'^'^^' 
Jit ad unum fegmentum (^C) ficut idem 
fegmentum eft ad reUqHtim (CB.) 

Hoc eft^( uc loquuntur Geometrie) lineam extrema ac me- 
dk radoae iecare. 

Per 1 1. 2. ita feca A B in C, ut reâangulum fiib AB« CB^ 
fit «quale quadrato A C Dico failum. 

Erit enim per 17. ut AB ad AC, fie AC ad CB. ^ 

Hu^us ic6tionis vis adtnirabilis efl in corporum r^ularium 
ioicriptione 8c comparationc. 

PROPOSITIO XXXI. 

SI a lateribns trianguli reElanguli {ACB) figfira Fix* 47» 
Jimiles (juacunque defcribantury erit ea quit of^ 
fonitur reiio angulo dsMbus fimul reliquis (L, K^ 

tqttalis. 
Propoiitio igitur 47. 1. 1. hic redditur univerfalîs. 

Ab angulo rcâo C demittatur perpendiculars C O. Quo- 

aiam AB, BC, BO funt (a) tres proportionalcs , erit F ad {t)fef€mL 

fibi âmilemR, {h) ut AB prima ad B O tertiam. Rurium 2.^.8.^^ 

^uoniam (c) BA, AC, A O, funt proportionales, erit Fad fb)/ffr»o. 

Gbi fimilcm, L, ut (d) B A prima ad A O tertiam. Quia îgitur ^ ^ IIJT 

cft F adR,'ut ABad BO, & Fad, L, ut AB ad AO, eritquo- ^p^J^^i 

cjue F ad R 8c L (imul fumptas, ut (e) A B ad B O, AO fi- 2« /. 8. /. 6. 

mul fumptas. Sed AB duabus BO> AO xqualis eft. Ergo Cd) fer a«. 

etiam F, duabus R 8c L aequalis erit. Quod erat demon- ^*«^/#* 
^j i„^ ^ ^^ 10. A 6. 

Corollarium. 

EX hac propofîtionc facile dabîtur quotcunque figuris fi- 
milibus reâilineis quibufcunque una omnibus zqualîs 
8c fimilis, eadcm prorlus methodo, qua probi. i. fcbolii 
poft47. 1. r. exhibeturdatisquotlibetquadratisunum sequale. 
Eh demonftratione tantum pro 47, 1. 1. citeţi^ 3 1. 1. 6. 

Coroll.(i.) Circulus fuper hvpotenMfam triangult reBunguU 
Mqmslis eft dmbHs circuUs/uperlitera defcriptis. Sstntemm Or- 
cili omnesfibifimiUsi (J* adfe savicim ut • qmdrsti^ dim»e-' iitfiri.i u, 
trerwn* 

CoroK 
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fCorolI. {\.) Hiiic it»^iii LumdATum i^u»irMuTtM^^^ 
ţrtmus docuii Hifpatnttts Chiui, paţumin derivare, sitm 
jIBC trimgHium reSaagulurai (^ BAC feimciraUus din 
tro B C : B SA femiiirciUks diametro AB: AM.C ftm^»-\ 
Ins diamctra AC difiriţtus. Efi tVaţxr fem'iârcuki SAC^ 1 
mieirailii BNA (^ AMC dqualii. Si ittujue ffaiiumimt- \ 
que commune auferas BA AC, relm^HttituT ditt luraUSSA I 
jiUC, Ktriiufue Imeii crre$tl»Tihui terimn»tt , triaxguUt^m 
lineari EA C £<]ii»Ui. Et fi Imm BA tquttlii fit Uhu j1 C, I 
iitnijf» perptndicuUri ad hypottnufam BC, irit tr'umpim I 
BAU tqirale lu»ui* SNA. & triMMguliua COA A^iuUlii-l 
BHlt CUA. ^£./.] 
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PROPOSITIO xxxir. 

IX htibtt ftjttfn , itec ijHid^Mam kahtt » 
bile. 

PROPOSITIO XXXIII. 



Il^a^nalihm ctrcitUs; vet eode?n; anglii 
ad ctMm {m AB C, FOD) five ad ţ 
riam {ut ^RC, fSD) tam mer fe r^ 
hAhent, quam arcuş (AKCy FG D) ţw 
JifiHnt. Idem intelUge de fsSlorihns, 

Quod atiinet ad angulos centri & feftorM, den 
coiieni prorlus modo> quoprup. i. hujut Ubri den 
cft trijngula xque aka cile ut bafcs. Tiotum ubî iflhicâ^*1 
tur pjop. ţ8. 1. (. hic citetur zş. lîb. 3. | 

j, Quoniain vi:ro ad peripheriam angitliRfcS dimt^'bit 1 
angulorujnadeeamim ABC FOD. quodde hisoT ■"" ' 
cit, liqucbic edam de illis. 

Corollari't. j 

I. A Nguluî centri (BAC) ell a.l quacuor rci-los, ut arau , 
J\ B C cai inlîllii. ad iot:im circumfcrentiim. 
Nam ut BAC cllad ledum DAF. iiipei- bjoc jj. aiciU 

B C 3d quadrauce.1] B F. Ergo angulus B kC ell ad 4 rcâsi, 

ut arcuş 6 C elt ^ 4. quadriinies, loc dt ad Cotam periphc> 

riam. 

1. Iniijualium circulorum arcus IL, BC, qui xqullt» 

(ubtendunt angulos, fiTe ad centra ut IA L, St BAC, five«i 

pcripbcrianij lUut limilet. 




Lihr Sextns. i^ 

\ ad fuam peripheriam, • uţ angulas lAL, ♦/ff «fifci^ 
l 4. redos j 2c arcuş BC eft ad luam peri* 
1 angulus BAC ad 4» reâos. Ei^ JL -^ftrUm \ 
riaiDj ut BC ad fuani. Ergo * funt fi.coroA 

oetri (A B, A C) a concentricis peripheriii» ^ ^^ 

Ies IL, BC. Patetexcoroll. a. 

&C> lOL^ qux angulos capiunt sequales 

<t 

a. arcuş BC, IL, ac pioinde edam arcui 

[es (unt. 
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ELEMENTORUM 

G E O M E T R IM 

LIBER UNDECIMUS. 
NoBis Septimus. 

I 

SEX libris primis fubjungit Euclides elementa nameR»- 
rum tribus fequentibus fcptimo» oâavo Se nooo oon* 
prehenfa, quibus edam decimum de quantitauibos ■* 
commenfurabilibus adjungit. Nos a pUnis immeditt 
traofîmus ad iblida. De numeris feorfum tradcatuii H 
opinor, difcentibus commodius erit, fi clementa Gcomtoxt 
nuUa aliiţ tradbtione interrupta, fimul omnia habetttn; 
Nihilomnius cum citabimus propolitiones hujus 8c feqaOOt 
libri, eos Don feptimum & oâavum, fed undccimum & ăn- 
decimum appelLbimus, ne, li ab ordine Euclidaeo ubiqoe n- 
cepto difcedamus, propofitionum citatio implicatior reddttff» 
Hfc liber duas quodammodo partcs compleâitur. In jn* 
ma taciuntur fundamenta, quibus fbliJorum, hoc cH: caip' 
rup doârina uaiverfk nititur. Altera paraJlelcpiped|onA 
afieâiones proponuntur. 

"pRsma foUdorum Principia Undecimus hicce Elementmm 
Jjber proponit, Neque fane Corporum froprietates fim t^ 



€Ognofci queunt : ^ fi Mathtnrntum partes pUrafqae 
fine folidorum fciemia aggrediamur fruftra erimuf, J^oărim 
ifum Th^odofii Sph^ricay Trigonometric etiam Sph^rica-y fm 
magna Geometria, Pra&icA^ Statica ^ atque Geograf hia mm 
innituntur, ^ ^ua occurrimt paulo dtfficiliora in Gnammcă» 
SeBionihus Conicis» Afironomia^ PerfpeSltvay atque Optica tm» 
verfa intelleclis rite Solidorum principiis faciliora redduntm* 
Adeo ut qui Geometria Elementa omijjis fere (^poftha^itis bec 
d/^fequenti Itbro tradiderunt^ eadem manca admodum, atfU 
fl^ ipperfeâa tradidijfe fint cenfendi. 

• :•. :*..-. 

DEFINITIONES. 

i'QOIidum flve corpus eft^, quod longitudinem» latitudiocfli 
O & profuaditatem habet 
2. Solidi extremum eft fUperficies* 

3. Lum 



Liber Vadecimus. 14J ■ 

1 Linei rea» fABjdladF'»™™ {CC) retaafivcpcrpcn. Fi^.t.ut.it 
Warit.,cuniBdrcaasonin(;slincas{CA}iaplanofCCJdu- 
»aquibusilUtangitur, -nguloireftos fade (BAC, BAC.) 
Y Planum aj plaiiunirtilUum JVC perpcndkuLirc eft, cum Fi£, i, 
-ette&x linci (LQjJ qui com.i.Liii plaiiomm fcflioni 
:) perpendicularcs ducuntur ia plmorum uno, reftilunt 
altcripl3ao(ABCOj 

ţ. Si fcfla linca (O L) plano înfillit non ad rcflos angu- pţj. j. 
los> !t a fublimi ejus punfto (LJ aJ pl.mim ilucatur pcrpen- 
dîculirls LP jiingaturqtie PO; angulus LOP dîciUir indi- 
naiio lincK OL 3ii planum. 

6. Siplanum (REj pi. .110 (LQl 001» ;nfiftat perpendicu- Ti^.^ 
ibriter, alterius ad alterum iiiclinaiio cit acutus angulus 

fABCJ (jui conrinetur a reftis liacis, [AB, & BC) qua: ia 
Utroquc plano ad cominunem le^ionera (OEJ liucuntur per< 
pendiculares. 

7. PJjnnm ad planuni firailitcr iaclinatum dieitur, atque 
alterum ad altcruiti tjuando diâi incliiiatîanum anguli iunt 

zguales. 

8. Parallela plana funt, qux in omoem partcm pioduâa 
aequalibus lempcr intcrvallis diftant. 

9. Similes ligura: iblidx rcftilincx funt, qux fioiilibui 
plaois contincntur. multitudine xqualibuf. 

10. Anguluc folidus reftilinciis eft, qui pluribus, quam Fig, f, 
duobns pUnis angulis {BAC, CAO, OAB) non in eodcm * 
nifteDlibus plano, fed ad unum punâuni conlţitutit, coa- 

lioetur. 

1 1. ^quales folidi anguli funt, qui intra inviceni polîti 
congruunc. 

Qucmadmodum angulus planus eft inclînatio linearom, iw 
fblidus angulus cjl indinJtio lupertîcicrum. De utraque 
igittir codetn modo ratiocinandum crit, Confule fcholium 
^ftprop- lâ. 1.3. 

II. Prifma cit figura folida, planîs cornprehenfa, quorum Fi^.S.j.t. 
ad7crfaduo(OFE, AC B) funt parallela. ^jualia, & limiiii. 

I j. Parai Iclcpipedum eft folidum ex quadrilateris, ex ad- p/^^ j_ 
TCrfo parallelis comprchcnfum. 

14. Si i'cx plana cxadverfoparalLcla Unt quadntta, folidum 
iis comprchcnfum, cubus erit. 

PKOPOSITIO PRIMA. 

b£fî<f Unea pan una {AC) nenjuit ejfe in fub rij,$, 
fc jeiloplane (0£) altera^CB) extra planum. 



ElemenioT»m Geometria 
Per fc clartini cQ ex delinitionc phai, & lioex reâx vide 

ddîa.7. Gc 4. 1. 1. 

PROPOSITIO II. 

OAfne triangitiumi» KKoeJ} plano. Et dutreBs 
fi mutHO Jecantei in eodem pinno fitnt- 
Prima pars pn' Te clara cft, cum triangulum nilul lit aliud, 
quatn plaîia âiperficies, tiibus reâis comprchcnfa. Ex quo 
etiam patet pars altera. 

PROPOSITIO III. 

SIdmplana(^B,CD) fimntMofifMti (EF) 
communis eorHmfiUio cfi re£ta Unea. 
IX en definitione plani, Licebit tamen fie dcmonftrMt; 



1 



fi E F ftflio coromunis noti efl refta linca, ducatitr în plano 
CD refla EOF, & in plano BA reda EQ^F. Dua: igitw 
reâx E O F, E QF claudent fpachim. Quod cft abfunium. 

PROPOSITIO IV. 

S/reaa {BA) âuahns reSis (CAX, FAS) ^ 
mutHO ficantibtts,pcrpendfCHleiris exifiMitliâtf- 
ptano per ipjas duSe perpeudicularis erir. ' 

Si negas, alia refta B q, pbno rcftarum A C. AFfitptfc 
pcodicuTaris. Junge A Q. Se huic in pbno FACdiicpB< 
ţt)CMgiiHr pcndicularem Q^O. Hstcproduâa, nccdlârio lecabit («J aii- 
fa[cM.f0 quam reftarum CAX. FAS vel utramqiie, ubdcunque an-, 
ji. ti. dern fiieric puaftum, Q^ ftccc ergo CAX io O, junpli» 
quc B O. Quonî^m crgo angulus B A O per hyp. reâuf pt 



.. {B) qmd. BA. 7 



[k) tcT 47. erit quad. B O. 

*'■ quad. AO. I 

(i:)FeriUfin. fed quia B Q^ponitLT rcfta planoFAC, acpnundcMn 
3. /. 11. fjcit cum A Q__angglum B QA, cft 

(d) ?«■ 47. ^"*^- S'*- W s.. ijuad. B Q ? 

Ai. quad.AQ.J 

Ec quh angulus A QO per conft. reftus cft ; 
\<i)TtTim- qmd.AO, a., {t) quad.OQ ? 

— -r . .■. , quid.AQ..5 



Liixr 
Ergoquad.BO. 



Vudecimus. 



a 



m 



A., quad. B Q_ 
quad, OQ^ 
quad. A Q.bi 
t quad, BO majus eft BQ_S: OQ. ic proinde ' angulus 
"^ reaumoBcft. EygaBQ_non eft reOa t plano CA F."™-; 
tcrgo<juaituQ.. ljlli.Ui. 

Scholium. 

Kwnjuodponebalur BQ cITe reifei plano FACi £\n€te 

Şieft clomonOratum BQ^non ellercftam plano FAC; ac 

fiidc ex co quoil ncgarctm' iflertio theorematis , caiictn 

ttio dircftc probaw cil-. Hjîc dcmonftratio quoad ilib- 

fcntiim cft Jojnnis Cicrmans. 

pROPOsrrio v. 

S/ireireClx (B^, CA, FA) eidem re^e {A R) F^i.ij. 
Ad idem puH^Hm (A) fint pcrprndiCHlarfs ; 
trfS tiu crttnt in nno plano. 

Sitcnim. (j fieri poteft, carum una BA io alio phno ROj 
«ood fecct LQphnum'duarum reliquanim CA, FA, refta 
AO. Quoniim RA pcrhyp. perpcnJicukriter inllftit duabus 
CA. FA, planp LQ_^rflâa * orit. Ergo cum A O reaum UTerfiM.- 
biaX\ angulum RAO. Sei ciiam ex hyp. ai^ulus RAB ■\fitirfi», 
■KEtat cft, Ergo anguli, R A B 80 R A O xi^ualeS fiint. Qijod j. t ii; 
cft ablurduiii. 

PROPOSITIO VI. 

LIniie rcB* {A B, C D) qna tidem platto (E F) it> i4» 
funi perptadkuUres, inter fe fttnt parAllelf. 
PoAuUri potcrat ut per ic notun) ; iiccbic Umcn lîc dcmod- 
ftrare. 

J-joSaBD. fîc in plano FE, lîncam DG normalem td 
BD & p.ircm BA, jungaruurque DA. GA, GB. Rtăx . 
BD, DGitpianrul-BD, WBA, &aiiguiiBDG, (i)DBA YJ*""Ss 
lunt rcâi. Ergo A D, BG fr) funt iquilcs. Igiiur triaa- j.'[7i. '1 
guia ABG. GDA libi niutuo aaiuilitera funt. ac proinde (c)»irliii 
■ngHli ABG, ADGsquaki. Scd A&G (.i) rcâiucit. Ouarc (d^ptrii^ 
Ic ADG rurtus. Sunt vero & BHG cx conftr. 8t CDG S- /-ii. 
«fcfinicî. refli. ErgoGDad rrciCD, AD. BD, refia cft. 

hĂD, BD cft in UDO (fj plano. fedetiamAB cum (e)fttfTtu 
"1 AD, 
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PROPOSITIO VIII. 

SI farMlUlarum {ABy CD) una (AB) fUm 
(EF)Jitrc£laietiam altera {CD) eidemfUn 
erit rcEia. 

Poterat podulorî. Si demon ftratio quxrîtur» fere fimilis 
ea c(l demonflratioai propofitionis 6. 

PROPOSITIO IX. 

t^il. iC T) ^^^ C -^85 E F) qua funt eidem rtSla (CD) 

X\. paralleUy licet non in eodem cum illa plâM^t 

etiam Jnnt inter fi paralUU, 

Quamvis podulari poflet» liccbit tanicn fîc dcmoaihare. 

In pluno parallelarum A B, C D, duc G K norznalem ad CD. 

Item in plano parallelarum £F, CD, duc HK normakm 

•/#r4./:ii. ad CD. Ergo * CK reda eft plano GKH. Ergo cum 

t/*r 8. /. 1 1 . yv G, EH lint parallclae ad C K erunt A G, E H f rtăx plano 

•/fr 6./.1 1. G K H. Ergo A G, E H ♦ funt parallclae. Quod crat dcHMfi- 

(Irandum. 

PRO. 



•ti^l' ' EleTnentomm Ge^metrut 

U) Per 2. AD, BD (a) in unaplano ctt. Ergo AB, CDr' fuittîttuas 
de£ P^^°°- Ergo cum anguli ABD, CDB, Gnt(6) rcâî, crunt 
^Mi. * AB, CD (c) parallclae. Quod erat demGnfh*andanL 
M rer 19. 
lu&df. PROPOSITIO VII. 

Fii.if. jy jn^a (E F) ficans reBas (AB, CD)ftfitâs ! 
X\. in eodcm plano^ in uno efi cum ipjis ^ân§. 

Poftulari poterat. Qui volct fie demonlbret. 

Planum reâarum A B> CD iecet aliud plaauoa perpnnâii 

E^F. fi jam £F nou eft in plano A B, CD, noo crit £F 

*fer^.Liu cofomunis fcâio. Sit ergo EGF. Ergo EGF * cft linct 

redb. Dux igitur rc£be EF, EGF condudunt ^bdimu 

Quod eft abfurdum. 

CorolUrinm. 

HInc fcquitur fî EF iccat parallelas AB, CD, in eodem 
* per defith ' *^ ^^ ^P^^ P^^^^ ^ omncs cnim parallelx [he ţft im 

36. t,i, qudvh] * funt in uno plano. 



* Ubcr Vndecimns. 153. 

PROPOSITIO X. 

^I dn^ re^a (^ C, B C) fint paralleU dnabus ^'^- '7- 
) retlisDfy EF; licet non Jint in eodem flano^ 

ffMles angulos (C (jr F) comprehendunt. 

Fiat C A, C B aequales F D, F E. & ducantur D E, A B, D A, 

o EB. Cum AC FD iînt parallclae & xquales, ctiam 

), CF (4) parallelx funt 8c aequales. Similitcr oftcndam ^^^^^^ ^ 

L, CF cfle paiallclas 8c xquales. Ergo ctiam AD, BE, {\>)f€rprJc\ 

it (6) parallclx 8c (c) xquales. iEquantur (d) crgo AB, (c)'persitip! 

E. Cum igitur triânguU BAC» EDF Ixbi mutuo iint '• 

uilatcra, anguli C 8c F (ej xquales crunt. Quod crat de- W ^*'' 53* 

oiftrandum. ("e)iyr8.i:î. 

PROPOSITIO XI. 

VD pUnHm datum {AB) a dato extra illnd . 
pHnilo (C) perpendicularem ducere. ^'"' * * 

Coaftr. In plano A B, ciucquamvis DF» ad.quam ex Cper- 
idicularem defchbe C E. Ad eandem per £> in plano A B 
•pendicularem duc A E M. Turn ad A M cx C perpcQdi^ 
arem demitte CG. Dico CG plano A B redlam ellc. 
Per G ponatur HG p;^.ralicla ad DF. 
Per conft. DE rccla cft ad CE, 8c EM. Ergo DE reda 

eft plano CE M: adcoque 8c (g) HG. Ergo (h) CG iO^^Hl^iu 
ta cft ad H G. Sed 8c C G cx conft. rc<aa cft ad EM. f^. *• '^ "• 
fo CG (O reda cft plano A B. Quod crat propofitum. 3. /fri. 
Scholium. PrM^ice fie. Ad funUum A dt^tum affiigMmr {i]per^/,ti^ 
w$dus\ (ii*ab ejufdem longitudine o» tenfione datt extremi^ Fig.^^^Um.^ 
r B deffribatur i» plano uato circulus BCFJU Unea AK 
iâhtm datum ci* circuli centrum conneâtns em fUmo datQ 
Vendictdaris.] 

PROPOSITIO XII. 

' X dato plani (E F) punSfo ( j4) reSam ad da^ Fig. i^.^ \ 

4 tHtn planum trigere. 

\ quovis extra planum EF punAo D, fee DB ad planum ^ „ 

;F redăm. Junâaque BA, duc AC paraliclam P§. ^"^^^ 

:o faâum. Dcmonftratio patcc cx 8. 



Scholi 



turn. 



^at^ce per datum pun6him perpendicularis ducifur dato 
plano» li norma OKN ad datum pua^m appli^tur^ 
circumroteturj L 3 P 1^ Ch 






Fiţiţ. Elenientorttm Geometri* 

pROPosiTio xrri. 

fit K. Ţ ^"'"^ ^-"^ ^°^^"* pitnBo duSla {DC, £C) «, 

\ j ijueum amba ak idem pUnftm (^j4 B) t^tnSt, 

I Albs enim per 6. fbrent parallelz. Quod &Ti ooD pgwft. 

PR.OPOSITIO XIV. 

I eadem reBa (^ B) ad ciut plaua (FG,LQ)^ 

' perpendicularis efi, pUna crunt parttUeU. 

Sumatur in planprum altcrulro FG qiiodvis punâum Ci 

« quoduearur CE paralkU ad AB.occurrcnspîanQ Lt^în 

t«>irl.;,rt. E. Erit CE eciam [a) reda plano utrique FG, CQ. Quiire 

(fi)Po^«. li jjngancurreaa: AC, BE, cnini anguli A, B (4J rcfti. E^ 

h'pn^',1 ^C, BE fliQt f«J paralldaf. ErgoA.CEB pirallclognniaaiii 

'"" cft, acproinde CE, tjuam jam oftendi uiriquc plano eilcpcr. 

{dj?„.^;;i. pcndicularem, yquitHr (jj AB. Eodnn modo oSeodun 

oomcs utrique plano pcrpcndicuUrcs elle xquales, £ihi flţ. 

(e^ Ptr rfgîir. nî fej funt parillell. Quod erat demonftrandom. , 

PROPOSITIO XV. 

flf. II, Q/ j.fţţ^ difiefi mutuo tangentei (By/^ CjI) âd 
l3 duas alias fe mut no tangeniei (E D, FD) Jha 
paralleU, eiiam plana per ipfas dhiia erunt pxrtl- 
leia. 

[Ev A ducacur AG refla ad planiim EF, ponantarqijcGH, 
'J,'"'^^r' '^^' pSTîUete ad DE, D F. Eruiit Ira (a) paradele «iam ad 
i.J" AB, AC. CumigituriDguli IG A. HGA, tint (ijrcâijenipr 
(c)w«7,(.i. ctiim W C AG, B AG rtăi. Ec^o G A, qus ad planuin EF 
(drr/rU.it.eUreai, etiam refla (J) eft pl.no BC. Ergo plana (»j BC, 
i')'^"jw- EF funt paralleU. Quod erat demon JlraaJum. 

PROPOSITIO XVI. 

'^•M- XyL4»itm(EHFG) fecans paralleU plana (AB, 
1 CD) ia iis facit fiaionts (EH. G F) p^rtU- 

lelas. 
(i)Tfr'y;4(/. si noDscum fintin eodem plano ftcatite, convenicotf») Ji- 
/tf-îi.ti. eubiinl. Quarecumrot^ HEI, FGI ilnc (ij ia planisAB, 



UhtT Vndtcmmt. ţ}5 

CD, produ^Us, etiam hxc convenient in L Quod dl abfiir- 
duxn contra dtffinitimiem 8. hujus. 

PROPOSITIO XVII. 
AtalUU pUna reSas Uncas (BD ^ HG) ţro^ F$ii%^ 
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portionaUter ficant 
Ducantur ki planis PQ^^TV rc^ B«, DG, Item BG 
(xcurrens plano RS in F, junganturouc FC, FI. HanBUi 
trianguli BGD ieoaasparalleta plana, t4CÎtieâioiief'CF«DG 
f#) paralldas. Eiw> cft B C ad CD. ut ^)hV ad FG. Rar- '»A ''^^f? 
fum triangulum BHG fccaM f>u*alJela plana fâcit (câionts KiVZ^^l^ 
(t) BH, FI paralleUs. £rgo«ft HI ad IG, ut (d)W sd |^^ Ari^ 
FG \ hoc cft (quod jam oftendij ut BC ad CD. Qood 
erat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XVIII. 

SI reaa:Unc0, (FE) fit ad pUitum (jiB) r€9a, '*• ^v 
omnia, fU£ per ipjsm ducmmfsrpUştMj fum •a* 

dem plano (^B) retta. 

Du€tum fit per FE planam aHquod GC fâdens cum AB 
feâionem C D. In hoc ducantur H K normales ad C D feâi- 
oncm communcm: Cum igitur ctiam (s) ¥E reda fit ad C«) JJ *?f 
CD } crunt KH U) parallclae ad F£. Sc4 FE ponitur rcâa f[f^'^ ^' 
plaqo AB. Erao & HK rcâx (c) faaz plano AD. Ergo /h)per2^.Lu 
GC j^um (d) plano AB reâum ci^. \ciferS.un. 

(d) Per defin 

PROPOSITIO XIX. ♦•^"• 

SI duo flaua (MF.CD) fi fojcantUy fintamiko^^'^^^ 
reiis eidem fUno (j4 B :) trit cfism commnmi 
iSortp» fiiiio (K L) rr&i pUfto {jiB.) 

Quoniam phnum M F posilur reâum plano A B > ez def. 4, 
patct ez pundh) L pofle in plano MT dud reâam perpendi« 
cularem plano AB, cam nempe qux cz L cflet in plano MF 
perpendicularii ad connnunem feâionemEF. Similitcr.quia 
l^lanum GD ponitur perpendiculare ad AB, ez def. 4. patet 
m plano GD pofle duci ez ţunâo L perpendicuhrem plano ^^^ 
AB. Sed ez punâo L tantum ♦ una poteil dud perpendicu- ^'*''3*^'*^ 
laris plano AB. Ergo necefle eft> ut re^a quz ez L perpen- 
dicularis cft plano AB, ezidat in utroque j^o MF & GD, ' 
" q^c proinde iit ipia planorum MF de GD cqmmunis ic^o^ 
]^K. Quod erat demoafliandum. 
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\lf6 Ekmentormm Ge^mciris 

PROPOSITIO XX. 

F(l. *7. ^rangulusfilidHS (jf) trituspUms MngHlis{lAC^ 
Il3 CAD^ Dj4B) continetnr^ hornfn duQfulilHt 

reliquo fnnt majores. 

Si tres plani fiint squales, patet aflerrio» fi înzquaki^iiiaxi- 

mus edo B A D. Hic nihilominus minor eft duobus rdiqiiis* 

Ex maximo enim B AD abicinde B A£ parcm B Ad fi-nt- 

que xq^uales AC, A£. Per £ ducatur reâra occuncni q^ 

Ab« AD in B 8c Di junganturque BC, DC. QDoaaai 

^kjPemn/h. ^guli (a) BAE^ BAC squales funt, 8c latera BA*A£, «- 

h.'per^l.i, qualia lateribus B A, AC, etiam bafes B£» BC, xqaaki(^)6- 

(c) per 2:. runt. Quoaiam vero B C, C D (c) majores lunt quam B O; 

^''' ablatis squalibus B£, BC, remanet CD ma.or qoani £D. 

(d; perconfir. Sed latera £ A, AD, xquantur latcribus (d) CA, A a Erg© 

(e) ferif. angulus (e) CAD major cft quam £ AD. Cum igitair BAC 

/* I. par dt oftcnfus B A E. Erunc duo (imul BAC, CAD mtjo- 

r€s toto B AD. Quod erat dcmondranduau 

PROPOSITIO XXf. 

fii* a8. TyLani anguliy foUdum angulum quemcHnqut ctHh 

JL fonentes, quatnor reilts funt minores. 

Ello folidus angulus A. planis angulis illum componend- 

bus fubtendantur rcftae BC, CD, DE. EF, FB in uno pl«- 

no cxiilentes. Quo fado condituitur pyramis, cujus baiis cft 

polygonum BCDEF, vcrrex A, toique cinâa triangolis 

G, H> I, K> L, quot plani anguli componunc fblidum A. Jam 

vi)/rr pr^e, vero quia duo anguli A BF, A B C (/») majores (unt uno FfiC 

8c duo A C B, A C D majores uno B C D 8c (ic deinccps^enuit 

triangulornm G, H, T, K, L, circa baiim anguli fîa.ul fiimpti 

pmni.'us iimul angulis baicos B> C,D, E, F majores. Scd an* 

fh)fer theor. g^jj baleos una cum quatuor re^lis faciunt bis tot reâos, [h] 

32. A / ^"^^ ^""^ latera, fivc quot triangula. Ergo omnes triangu- 

lorum circa baiim an.^uli, una turn quatuor rcdtis confîdunt 

amplius qu.om bis tot rcdtos, quot funt triangula, Scd iidcm 

anguli ci^ca bafîm, uua crm angulis qui componunt (biiJuro» 

(c) pMtet ex componunt bis ( c) tot rc£tos quot llmt triangula. Liquer 

5i. /. 1. crî;'j angulos Iblidum angulum A componcntcs quatuor rctlil 

cile minor C2>. Quod crat dcmoadrandum. 



Corii-- 



Vndicimns. ^ ^m 

Corollarium. 

: & prxccdenti fâtis coUigitur cx tribus angulis pla^ 
reâis quatuorroinoriLus, quorum duoquilibct re* 
majorcs» iblidum angulura conilitui pofle. 

Scholium. 

: eadem propofitione demonlh^tur celebre theore. 

eres tantum fîgui*ae planx ordinat», 8c a?quales>cor» 
aere pofTunt, nimirum acquilatera trisngula vel 4. 

10. Quadrata 6. pcntagona 1 2. Ac proinde quinquc 
at ordinată, leu rcgularia corpora, Pyramis, qus4. 
m quod 8. Icofaedrum quod 20. acquilaterîs trian- 
inctur i Cubus* qui 6. quadratis, Dodecaednim quod 
ibus pentagonis ordinatls comprehepditur. Porro 
linatum dicetur, quod planis ordinatis & xqualibus 

• 

(l. Ex duobus arqyilateris triangulisnco poteft con- 
lus folidus, ad hoc enim iâltem requiruntur tres. 
; triangulis aequilateris in unum punâum coeuntiF- 
[ cooditui angulus lolidus pyramidis $ ex quătaor, 
lidus odaedri ; ex quinque angulus fblidus Icoia- 
xquilatcri trianguli anguli tum fţ. turn ^ tum f, 
Hs minorcs, ut coliigitur ex coroîl. rt. p. 32. 1. 1. 
m vcro tres anguli pcntagonici (^) fîint 4. reâis (b) CoW'itmr 
oterunt tria pcntagona in unum punârom coeuntia ^xcoroLp^n, 
fblidum angulum, nempe Dodeeaedri. A 4» 

; quadratis in unum punâum coeuntibus efHci fbli- 
lum cubi, per fe patet. Atque ita quinque exfur* 
iria corpora. 

ixc nulla efle alia (ic olVenditur. 
uli trianguli xquilatcri confîciunt 4. re£tos. Unus 
duas (c) tertias reâi: ac proinde fex tales efficient (c) Verc»r%u 
x^Ctu hoc eft redios 4. Ergo, a fcx acquilateris i»./. 3i./.i, 
ion poterit efHci fblidus angulus, multo minus a 

}r quadratis, non pofle conftitui folidum angulum» 
linus a pluribus per fe pater, 
ectăgonici 4. funt 4. re^is majores» finguli enim 
quintas (d) vcău Ergo a quatuor pentagonis ne- (d'perconU 
igulus iolidus» multo minus a pluribus. . ^ n* /•4* 

' ex aliis figuris quibuflibeţ ordinatis coţiflitui po- 
angulus. Tres anguli hexagonici (e) ftint 4. re&is (e) Per coroL 

gequales, ^•/•ii.^4* 



ijS Elememsmm Cegmetriit 

~ xciuales. unus enim iâcit 4. tcrtîas icQi, ac prcKode tni tt- 

ciunt 11. tercias reili hac eft 4. teâos. Ei^o rat tribus licn- 
goais ncquic Lonfticui iblitJus angulus . tnulto minut a plA- 
ribus. 

Citm vero trei snguli bcxaganici fmt 4» teQh Upikt, un 
anguli rigurirura ^uarumlibct heKJgooe msjaruTD, ni b^ 
goni, oftagoni, &c, 4. reftis majorei erunr. Qiure nw»- 
fedum c[t reliqu^s (iguras ordiiiaiat, omnct cfTc iocpc:) ui ia- 
lidum angulum conllituant, j Jcoque prictcr jara diâi f.nnll» 
ordinată corpora dări pof&. 

PROPOSITIO XXir,XXiH. 

ADmodum prolixa funt ac twiiefia r^mttfcW) # 
fere uf» nou veniunt, 

PROPOSITIO XXIV. 

**•''■ TytaiM pitraUtlepipednm covtittCitcU (1.) fiatjiS' 
X. paraltelogrammA, (i.) ^*« pa; ativerfa, Ji'K 

fimiîia cj- (j.) t^ualia. 

I. Pars. PbnumAF fcciins phna BD, FH cxdefi1.11. 
« wr ifi. parillela, fade («J feâiones B A, FE panUebs. Ruriurajfr 
"~ numAF lecaos plana AH. BG pcrdcfin.ij pariUeli. mt 

'"• (ijfeaionw AE,BF parallelas. ErgoBAEF paralid.ţw»- 
muin cft. Stmili argumento rcli^ua p3r:iU>;lcpipe<]i plani Ciul 
parallelogramn». 

1. Para. Quoniim o( primii pane pitetAB. BCpBnMu 

9.-; effe EF. FG, erunc (c) anguli ABC. EFG pare». QitfK 

cum & laccra akcrnis funt paria, ilrailia funt paralldognni. 

ma adverlâ BD, FH. £odcm modo probatur de cxtciii 

ft[^)0lltis. 

j. Parc pneC cx priou parte, fie 4. tcIS. i- 

PROPOSITIO XXV. 

SI farallelepipedftm (G F D 1} aut tjModvii ţrif 
m.i pUno (NF) fecerur Advtrjfs plmiis pariii- 
Itlo ; <r,t Ht bAfi! (DCPO) ad bafim (,OPF£} 

itafoUdnm (G P) adfilidum (NF.) 
Dcmonltribitur codcro modo. quo 1,6. 

C$rtU*' 



ib)t". 






ps 



foia (eâum pkoo ttdverfis planis parallelo, feâioncm 
iiabet innilem Se xqoakm planis adverâs* 



y' PROPOSIT- XXVf, XXVIf, 

PROPOSITIO XXVUL 

PLannm fer aivcr forum fUnorum diametral rig. 15, 
{AC^ EG) tranjhns^ pdralUlepipedum fccaţ 
m duo ^quatia ţrifmata. 

Quoniam {a) BG, BE fimt paraUelpgramma 5 GG, AE (a)y*y h, 
Muiăîftant eidem BF. Ergo & {b) inter Te funt parâdlelx. ^* n* 
te proindc in uno funt plano. Ergo rca« AC, EG (c) in |^:|""^;J"* 
ţiso funt plano: }am vcro plonum per illas dudium fccarc^^' *^^ •"* 
p9rallelq>ipedum in duo prifmata xquaHa fie oftendo. In- 
tdUgatur priCma AEGCDH fupra plaaum Tuum EACG 
fift cdixÂitui» ut anguli D,H vergant ad anguloG B*F. Manî- 
Mam ^ tmn adhuc ibre inter parallela .plana B AD€, FS 
HG. Turn yero necefle eft, ut D cadat ia B, & H in F. 
CauiA enim D extra B» fi fien poted, in N. Angulus BAC 
(idtiatur (d) angulo DC A. Sed DCA squatur N AC (eft {ijTerxy,uu 
ş^m imus ideroque angulus.) Brgo BAC Se N Aip asquales 
fimt: quod efl; abfurdum. Ergo D incidit în B, flc pari âx; 
caoik H in F. Ergo prUma AEGCDH coi^uit piifinaii 
liCGEFB ac proinde (e) sequalia Hmt. (tyTtrăH.j. 

P RO P O S. XXIX, & XXX. 

Pi^rulUlepipeda (FE^GKIAîC tt FEBHwig.^u 
LOMl) tjH^ tandem hMknthufim (E FIM) 
^ altitudinem e^ndem , ac proinde txijţunt inter 
ţ^nUlelaţlana CEFIM, GAOL) a^uaUafiun. 

Vel enim exiftunt inter lateralia parallela plana EAOM, 
& FGtil, vel i|on. Eftoprimum. fix 24, huius> Se 8. 1. 1. 
Pttet triangula AEB, CM O, itcm GFH, «IL fibi mutuo 
leqtfiltlera & aequiangula efle. Quar^ut in prxeedenti, often- 
d|im ţrifinata CMOLFţţ, A^I^HFQ $)imuţU9ixDpofita 

(On-k 



jg9 EltmtHiorum Geometri* 

^fiTiiii.^. congruere, ac proinde" :equalij efle, Quare addito 

muni folido FEBHKCMI, tota paraJlciepipeJa FEAGl] 
IMC, FEBHLOMlKijualii crunt. QuoJeriidera. 

'«■ î»- Sit deindc parillclcpipedum F X Q E M 1 P R non iwc 

âeta Uteralia pUna parallck cjiidcas cum panllclejripeda FC ' 
AGKCMI. Ciuoaiam ex hjpothefi G K, AC, RP, QXj 
fancinunopUnoadbarimEFTM paralldo, RP, OXfe« 
GKinL &Hi ACvcroin O & B. jungincurque £B,M' 
FH,I Li fjciie oftenfii eRpUnafoIidum F F, B H LOMl n».: 
tînentia parai lelogramma clic ex adverfo xquidifliDtU, tdat- 

*ţc'iifia. quc foliăum illutl " elfi; piraliclepipeduin IcJ huieperpn- 

■3-'-ii. mampmomparaUelepipeda FXQEMIPR, & FEACKC 
MT, funt :equalia. Ergo eti^m luat xqualia inter Ic. Qwxl 
eracdem. . 

ScholiHM. 

"LTiEc propofirio limilis eft propofitioni ţs"- lîb. i.iffii 
-*■■*■ enim de folidis, qiiod illa de planis, Quare dmilii « 
erit reliquorura cafuuna demonllracio. 

PR.OPOSITIO XXXL 

X £ G) dr in eadem altitudine (S) fum e^tuiuu 

Habcint parallelcpipeda primo laten ad baics oomulia- 

Ad latus FG proJuftuni fin pmllelogrammnm GMKH 

arqualcac Jimîle pari^Uelogrammo O, pcriedtoque puall» 

logramrao G M P R, rettx. PM. RG occurrant ipfi KH b 

C^Sc L. Jam vero intclligantur fuper G K. O Q. GP. tm> 

Jliiui parallelepîpeJa, (]uorurn latcra {inc ad baics teQek, ifaî- 

tuiioauiem omnium communis lit S. foiidura EGS elt ^ 

p)Pirij. foijjum GPS. ut EG a) adGP; hoc eS (quia E G. AO 

ftlMi-îf P^'^ ''^P" ^'psntur) ut AO ad GP; hoc cft per cooltr. uc 

l.u GKailGPi hoceJl ut fi; GQ_J GP; hoc eft ff) ut Ibit 

(c) F« if, dum G QŞ eft ad idum iblidum GPS. Quoniam ^itar'f^ 

'■ţ' lidaEGSSt GQ.Se ndemhabentraiioQemad foliJiunOPţ 

(ei wri9 ""'t fol'Jum EG S f J) «qualeG QS; hoc eft Iblido {t) GlCSi- 

i.ii. boceft (quiabafesGK^ AO funt f/J xqiialcs & (iioil») fe- 

liyrir itafir. lido f^) A OS. Quod crat propofitum. Per totimi vfiIcV- 

Ol) ^"f" f fum folida accipiuntur reâa, 

I f-ii"''"" Habeant deindc paralklcpipcda data EGS, A OS kEenid 

■'' bafcs EG & AO obliqua. Fiant fuper EG, AOporaUtto- 

pipcda, quonun laiera fiot ad bafes rciSaia altitudipc S| lUH 

«qualia crunt obliquis pei- 19. aut 30. Quarc cum paralltji- 

pSi 



z per primam partcm iîat paria înicr tt. erunt & 
iqualia. Quod crai dcmoaltranduin. 

PROposiTio xxxn. 

Hllthpiptda ^uavis xqHt alta, fuut i/iter fi f 

fcrfiot GO, & A.fiipcrCO (■JCparilldogi-ammumOE 
pfî A. 

per BC, OE iatelliganiur crigi parallckpipcJi in altî- 
cK: hxc igicurpartcscrunturiii.it paralU'U'pipcili BEK. 
' p^jllcli.-pipcdum O E K eil aJ par;.] Iclepipe Juni B CK, * 
i«0:iaJbafim BCj Iwc f cil ut lulis A ad bafim BC. 'l 
i»î«balî;sOE& Aiuiit aNjuales, pacalleleplpeda OEK 
E. " aciui.ia fum. Eigo etiam paiallclepipedum AK • 
tearalljtcplpcilum BCK, ut balis A ad balim BC ^ 
Ki» dcmonllrandum. 

W ScholiMtu. 

ţod hic de parallelepipcdis oftenfum cil, demonFlrabini 
in liuru II. de pyramiiiibus prop. â. de quibullibetprii» 
«sin coroilario i, poftp. p, dcconisSccylindrisprop. i"' 



PROPOSITIO XXXIII. 

U parallelepiptda ( HA <^ CM) fittft Un ni^ţt^ 
^licata rathne laiernm homolo^orum (AB, 

MTolldcpipeda AII, CM fimitia. Ergo omnia ipfo- 
■^oa(imilii(4) funti adcoqueAB ad BC fijeft ut('i)J*"*jr» 

BOi & utFB ad BG, lic EB ad BO. In&per & f-/ ''■ . - 
^) planorum ^qualw fiint. Collocenciir fie igitur fo- Y/,^.^ 
#1, CM ut jequsks anguli CB O. ABE fine oppofiti fci ^r <«(. 
»3AB, CB indircaumi turn vero cliam frf) EB, OBW P*«m 
îftura crunt. Cogitcntur jam fuper pLinis B Q__B£ E C '^" '^ '■ 
Tolida, (ic utfoUda KB. HA, fint unum parai Idepipe- 
-8t KB, PO ficiant unum fimilitcr paraîlelepipedum, 
D, CM unum quoque paraîlelepipedum conficiant, So- 
lMA cflad folidum KB («J ut A E ad BR; hgc cftre) Prz if. 
') AB ad BCi hoccfl (ut per hyp. ollcndi fupra) uc^'i- 
id B Oî boc eft ut Ci) E C ad B Q j hoc eft ut foUdum (^ J^J 'J^'jr 
lem KB ad folidum PO. Continuant ergo eandem i»r^) Tirzf. 



ifll E lente atorum Geometru 

tbaemtmfolidaHA, KB. PO. Jim vero Taiiiiimi RBdt 

(i) Tir MHiJ. ad foliJum PO, utfij tulii BR ad bafim BQibocdlM 
L7''"'-^*-(*JEB ad BOi hoccfl:iit(0 FB ad BGi iitxr eft frajoi 
tora« C P'^""" FC ad pbimmBSi hoc dl, ut idem f») mfiu ftli- \h 
(m,P(ri.;,fi' dum PO ad CM folidum. Quauor crgo folida HA, KB, *■ 
(n) Fer ii. PO, CM, lunc Continue proportionilia. Ergo twj» prin 
i;,'r js ^A ad quartum CM efl t<,) triplieata radoDis pfimi Hi' 
IO. r" a'J K B ieaindumi hoc cft rationii (p) A E ad BRi hoc c* 
(p)'p(r'ij. f^; rationishQinakigoriim laicrumAB ad BC. QuwJ era 
1. 1 1. demon Hran Jura. 

tfi)ftT,.L6. [Corolhrium. fine fi futrini ^uatuer Imt* nât Mtmm 
ţTOţorthnales ut efi prima ad quartam ; ira efl fartStUfife- 
dum fuţtr ţrimam deferiţtum, itd p»r»tMefifeditm jiimit fiţi- 
Ultr^Ht defcriftam fuptr/tcundam.'} 
yidtfchtl, Coroll. fî.J Hine tmm fe»Jtl ttUierrimum iUkJJtail 

1. duplicanje Froilima : de t[u« mfru, 

CoroU. { ţ ) Hisc ititm corrigenJus e/l tona»? emr qm fe6- 
dtrum fimilium tanJern ac larerum iffe rationem eţînanim. 
LinidenimdupU lubut noneftlanlum duplus, /td DSupUtciiii 
uUeriui. It Lme£ tripU cubus non §/! lanium tripim fU ^Âp■ 
eupbn ftţtuţlus cuii alterius. Nam i ; » ; 4. .- 8 -7; O" i .■ J.* 
9.- »7 -^. Et it» dl cirptriiHi ^HiiHfcunijut fimMifi l^t» 
findum i uli dimdpi'' pnteiU. 

Schelinm. 

ryJoi hic ilc Faralldcpipedis oflenfiim cA, in lîbro 11. de. 
•' monftrabkurdepyr^miditiuspi'opal^S. d^quibiiflibapn^ 
matibus, coroll. I. po(t p. 9. de coais 8c cylindria p. l»-4 
ifhxvis p. 18. 

PROPOSITIO XXXIV. 

SI pargUelcfipeda aijmtlia fum (SjTf^ C Kt) rf 
ciprtcOMt bafes ty altithdtfiis (hoc eji, hafit AH 
efl Ad hapm FK, xt reciproce aliiiuda FC Md ii* 
iititdiHem AB.) 

Et fi recif rocant hafes ^ ^liiluMnet, d^ndSi 

I. Pars. Sint primo litera ad bafes reUa. Si jsm ftM> 
mm B M, CK altitudines fint pares, rcs pat«. 

Si altttudincs lint inaîquaies, a majari FC abTcindoFBp^ 
rem BA; 8c per E duc ptaaum £ L ad F K paralUlnm. Bmi 



Uhtr Vniitcimus. t^g^ 

1 bafimFK. ut&liJum (iiJBMad foliJum EKj (•""»/• 
«uoJcxhyp. paria fint IblitiaBM.CK) ut fotiAiin '■!'• 
■X Solidum i hoc eft ut fij CG aJ EGj hoc eft ut ŢY," ^^• 
^t EFi hoc cft eiL conlir. ut CF reciproce aJ BA. jcj pin./.j, 

it deraonft. 

Âdriodolateraatl bafes obliqua. Eiigioturlupcriirjcrn 
HI ia altitudine raJcm parclklepipcJa rc^. Eruat Im 
^la (J) parallelejiLiJa Kt^ualia. Quarc cum kec per i. par- [djwnp.^ 
redproccat balet & altitudincs, etiam i]U rccipiocabuat. Ji>'<^ii. 
dtrat dcmonflrandum. 
Pais. Sint.'lmudiDesÎDxqualcs.lateraqucad balesreâa, 
imajoriCF ipil B A futue puem £F. Solidum BM eft 
BdumKK. ut WAMad FK; boc e(l cx hyp.ut CFad WPo'î^" 
hoc cft ei conftr. utCFad EF; Loc cft ut (/) CG ad {■■'; . 

hoc cft ut folidum (^JCK adfolidum idem KK. Ergo YjpZ^ir' 
fcBM&CKeandcnihabetmioncmadEK. Ergofum/Tn. 
" il crat demonJlrandum. 

CorolUria. 

r3c parallelcpipedif demonftrati funt Prop. ip. ţcj ii 
»a,}),j^ etjjm coDveniuDt prifraatis triangularibus, 
(unt (umidia parallelcpipeds, ut paiet ez p. iS. Igitur. 
Prifinata trjanguhna ique alta iunt ui bafts A; B. Fli. y}. 

Si lîmilia fucrint, corum proportio iriplicata cft pro- 
onis latcrutn xqualibus angulis oppofîioium. 
Si zqualia iunt, rcciprocant baics & altîtudines: S( fi 
^ balb Ec aiiitudmec, xqualia liint. 



c propof. j4. Dflenfum eft de paralldeptpedîi, ^ 
jnftrabitur in libra ii. de py râmi di bus p.p. de pri^ 
pbulcuDque coroll. }. pod. p. 9- de conls St cyliadrifc 

PROPOSITIO XXXV. 

ţde prolix4, fervit fi^Memi, ^imm Jînt ilU 

' PR.OPOSITIOiXXXVr.' 

)UlelttiftdHm (DH) ex trihusreSis propoV' Ht-it. - 
\liiiH$ (w^, B, C) faiiutn a^nartir paralU- 
lepipetU 



■^ 



■ 1 

^B ^6t EUmentorufn Geometria 

H lepipedo {IN) faUo a media (B) ^ tfjwtjjgjfJt 

H priori- 

■ ParaMepipedi DH [»(ls FD hibeat htus EF«iuile A, 

^Lj- Se Uius alierum ED .i^qa^k- C: laius vcro EG bJÎ Infincaţ, 

^B^^^vv itqu^k nicdix B. ErkpanUdepipediikTi DH tââuinat oi- 
^^^^^kbus TEăii A.H.C. Pai'jlidcpipedi ddnje, IN, tiia llttn 
^^^^^^H^LX, IX, XM fairproinde omnia rcliijLia) fin; xqmliinit- 
^^^^^^^P^di:^ Bj £c unguius loIiJus X Iii xgualis anguto foIidoE. Erit 
par:illelepipeuum I N Uâum ox media B, & priori zq^uivl' 
gulum. Dico «um clfc 3:ijuali;. 

Cum cnim per hyp. & coiilh". fit ut F E ad L X, ita red- 

• fir 1 4. 1.6. proce I X ad D E, crunc • bifes D F. I L anjuales, J»m qnîa 

anguli folidi aJ E St X funi ^.^uje^, fi ponantur intn invi- 

•\ferdcfix. ccm.t congruent. & ob aignaJitatem reSarum EG, XM,^ 

11./.11, puncta M.G. coiuadeat. Qaarc una crit utriuiqaelolidiil-' 

titudo, pLTpcnJiot.jris tiempe a puoftiE M,G, janj coamy 

•fr-n-ui. enribus, in planum Mfeos dcmitTa. Solida ■ igimrOttÎK, 

se^ualia func, Quod erat demonftrandum. 

Scholium. 

ŢtIc porro obfcrvabiraus, id i^ubd magnutn hoba ufidn, 
X-I. cx tribus liitcis qtiomodocuni^ue inter fc duâiti tjoC 
f^ dem magnitudioiţ Ibddum gigni. 

ABC. CAB. BCA. 
1 1 î 

In fchcmateliîcappofito duT primaelitcn defignaiit boCai 
r tenia altitudiaem, Compare.nus primum cumTeruado, 
j' Batis AB eftidbilim CA per 1.6. ut B latus ad CUtoi: 
kIoc eft reciproce ut B akitudu^d C altitudinem. Elrgop. 14. 
1 . ABC. *. CAB. 

y , Eodem modo oftcndes primo tcrtio. Se tertium lecu&ds 
L cfle xqualia. 

PROPOSITIO XXXVII. 

"^jirallelepipeda Jtmilia, Jîmilhfr^He a Uniis pr> 
^ _ portionalibui defcripta, etiAm ipfa fitnt prtpvf 
tiotialia: cJ" f converjo. 

PatetM 34-I-f- Rationi-senimparallelepipcdorum paţj- 
,,■, .hujus cruDt cnplicau: rarionum ex hyp. «quilium, qtMt m- 
bentjimes. 
Qurcrlâ p^itcC » j j-. 1. ţ. 

Pnk 



Liher IJttdtcimus. 

popolîcio vera cIV de qutbur<,-uni|lic (îmilibus corforîbui, 
■-jMtebit li 1 1. duplicatam h^ibcre Utcnini raiionom. 

PROPOS. XXXVIII, & XXXIX, 



i<S 



ţ/if/ continent 

4«. 



bile, cJ* vix uUiHsfunt 



PROPOSITIO XL. 

ii fuerint duo prijmata triAnguUria tqHalii ti' F,g .» ^ 
f titMMnis (^BFGOCtă- JKLPXO) ^tto- *"■' " 
* Hnum bafim habeat paralUlogrttrnmam (U B) 
9 bajeos alteriui (JKL) ^hm triHHgnU Jii ; 
MM ertint aqMalM. 

a fi pcrficiantur psrallckpipeda KR & CH. crunt haîc 
a • (A bafium CA, MK& altituilinum xqualitatcm. * p, ,,_ 
h etiam prifrnata ipforum t dimiJia arqualia emnt. Quod /. 1 1. 
f «lemonftnmdum. Jii'i.%.liiu 

if nmpe hic duo ţrifmmt» trimguîma dquallMin paral- 

mpeJerum fir iiagenates ftSorHmiimidin. ttc tantum intt- 

■ mfafieriore fiHio fit per baftmi dUgonaltm in fritrw 

Scholittm. 

[ fuâcnus deroonftralis habetur dimeafio prîfmatum 
t triangularîum, Se quadnngularium, fcu parallelepipedo- 
nm. fi aimirum altîtudo ducamr in bifim, ut li alticudo fit 
IO. pedum. bafis vero pedum quadratorum loo. (meniura- 
laitnr autcm balîs pei- fchol. p. }C. vel 4c. 1. c.} multiplica 10. 
J)er 100. proveoiuiit 1000. pcdes cubici pro foliiJitaie prit 
anatis daţi. 

Dcmonltraiio facilis eft. Njin ejucmidmoduin reflangu- 
Juni. îta & parallelepi pedum rcâum produdiur ex altitudine 
doâa in balim. Ergo etiam i^uodvis parallelepi pedum pro- 
«hicitur ex altitudine io bafim du£ta, cum per j r. xtjuale 
fit parallelcpipedo redlo fuper eadem ball aJ eindcm altiiu- 
diaem omitituto. 

Ddndc cum (otum parallclcpipedum produeatur ex altitu- 
dine in totam bafim i iemiiris parallelepipcdi (hoc eft prifina 
trianţulare per 18O producetur ex altitudine dufla in dtcnî' 
dian baTim, triangulum nempe I L K. 
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k Uod in libris prxccdcntibus faaâcnus pncflare i 
" fumus, ut Matiematum clementa ad tacilioinn ic 
viorcm rnrthodum revocări: mus ; îd imprimiî 
prxlţandum crii iahoctibroduodecimoicajasdoâh- 
na cum maxime (itneceflâria.demonftrationes adcoluDipro- 
lixx.ut tyronesin delperationem picrunu^uc conjicuni. Hiă^ 
incommodo ita mcderi propofilum nobis cft j ut umai a ri- 
gorc GeomeCricx demonlţratioais noQ reccdamus. Quoil 
utrum (îmus alTecuti, leâor întelliget, iî hxc D«lln coin 
Euclid^a prolixitate couculcrit. 
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pojlquam wro Eudides liire pn 
■'^ pofuîjfet, ^ corfomm fucilUi 
planii termiivitorum, meufuras itfii 
libro corpora fuperfideiui curvis . 
mm, Coaos, aiq^ue Sph^rui cmfdcra 
^ tarum menfuns Jifimi. VtiVffir. 
qMd principia ilht emtineJit qiăbus te 
tionti de Cylimlro, Cono, at^ue Splur, 
prsfmim titra Arehimtdei, intdific» 



r ftUdorum eUmtm* «*• 
rum, ulţott /HfarfMiiu 
ijfet; In Duodcdino hK 
linata, Cylindriu, ww- 
.• M imtr /r ccmţMMt^ 
mf»m tft hic Ufif 
telthtrrimmt dtPMoSn- 
Ctomeirtirum IruK^i, 



DEFINITIONES. 



W.1Î. i."nTramiseIîfolidum(ZUti-iangulis(ALC,CLF,FLB,' 
A BLAJ coraprehcnfum ' ' —. • - - 



plano (2J ad 
punflum (L) coniHtutis. 

Pbnum X bafls dicitur, Se efTe potcd vel trianguluin> vel 
qu^id rangul um, vel quxvis alia figura: cx cujus lateribus fio- 
gulis triangula furgunt. In unum punâum L, quod vawx 
dîcîtur, coeuntibus. 

Ut triangulum inter rcâilineas lîguras pkaas, îta pjtiBUI; 
inicr folidas prima & rimplicifTuna elţ, 

1. Si extra planum alîcujus circuli (CL) acceptum fberit 
punftam.JAJ ab coque ducacuTiic^a inSiuta (AF) 



^roilum în Ci '^ux puDflo (A) manente fixo, circa pniphe- 
mm circuli con vmatur, donecincum locum (A CP) redeat, 
BoJc movcrî cccpcrati i'upcrficics i rcâa linca (A CF) Ue- 
Jgip t-i, dicitur conica rupsrticicj. corpus vcro quod Fiic Tu'- 
■Kcic Se circulo (C L) continetur, couus voutur. 
B^ Vertex coai eft A. 
H BaCs nmi eft drculus CL. 
r Axis cont cft reita (A BJ ex verticc mi bafeos centrura 

Latus eoni eft reâa (ACJ a verticc ad bafeos cîrcumfcrctv. 
tiam duăi, <juam cUc totam in eoni iupcrficic, ex cjiis gt- 
'""1 cil maoifcftum. 

Coiiii« • redhis cft, cum asîs ("A BJ cft bafi reflus. * F)^, i. 

'. Conui t fcalenus, itu oblitjuus cft, cum anis (A BJ ntra f Fy. j. 
b liaiim rcâus. 

Itedamcoaiis reales a tri^ngulo rcâangulo (CBAJ circx 
isnim latus perpenJicuUre (A BJ ia orbeni du&a vi Je Fig. t, 

j. Si circa duos rirculos ftquaks & paralklos (C L, O Q) Fig. 4. *. 
rctta linca infinita (C O FJconvcrtaCar, doncc in loeum rc- 
deat, unde moveri cârpit, lîc ut moţa fibi ipfi Icmpcr parallela 
mâneaţi fuperfieies a reaa(COF) defcripu dicitur eylin- 
dncafijperficies; corpus vero quod liac fiiperlîcie & binis dr- 
Cuiis continetur. cylindrus vocatur. 

Bafcs cyliridri funt circuli (C L. O Q.) 
Aiis cylinJri eft refla (AB) balium centra conneftens. 
Latus cylindri eH recta (OCJin cyiinJri iLipcrlîcie u- 
iatpiC balîm tangens. 

Rcflus cylindrus cft cum ikîs ad bafes reîhis cft. rH- ^ 

Scalcnus cylindrus diritur, cum axis ad bafcs non cft fl([. u 



' Liber DuoieCimHS. 



Ffit etiaro cylindrus rc£hi» a reftangulo (OCBAj circa 
TI lacui (BAJ in orbcm duiăo vide Fig.+. 
"■ ■■ li St cylindrifunt, quorum avesfAK. 20J jr,>_j( 



. Siffiiles ci 



n diamecri (BF, Q,Rj funt proportîona fes. 
Wf. Sphrra cft foli.ium comprehcnfum una fupcrficic, ad 

3 nun omnes re3x lincx a qiiodam puuâa intra ipfam poftto 
uâx, funt xqu^iles. 

Pundum lUud centrum ilicitur, 
•^ Sphxrx diameccr cft rcfta per centrum dufta ad fupcr- 
riMţm iitrimque pcrtingcns. 

^Bpencraturiphrraiifemicirculuscircadiameti-am (AFJim. j?,>_ g_ 
HKvnconvcrtatur. * 

wB^ Magnitiidines tigurx aticui înfcriptz, aut circumfcripcx, 
fi»e figura minores vel majores, io figuram dcfincrc dicuncur, 
cum ab ea tandem ditferre polTunt quanticate minori quacun- 
quC data, leu quantumvis parva. M a Itaţuc 
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ElemtntorMm Geometri/t 
Iciquelî ea, ()ux 6gurx alicui infcribuntur, ab ca tsaJcni 
dcficiant dcfcâu minori quocuaque dato, infcripra (&tniur 
în lîguniin defintrc; Etfi ea ^uxaticuî figurat circunifâftim- 
lur, cxcedant cam tandem exccitu roîoori quocunijiic iiXo, 
dicmtur, nuiiim circul&lcripu dcfioeic ia figuram. 

PROPOSITIO PRIMA. 

• 'y. £.6-7. TyOljgonerum JtmiliHm circulo infiriplorttm fn- 

X fonie eji dupUctua preportioHis MamtntrMUf 

(^F, IC.) 

ti\ttirr%. fucantur AO, BF* IR, LC Quî» polvgom ţwooD- 

i.;.6. tur fimili], arquajcs crunt {x) inguli OBA. R LI, &,laen 

OB> BA. proportionalia Iitcribus RL, LI. Eigo în tnu- 

(b) fit 6J.C. guliî O A B, R I L, (&} anguli O & R iquantur. Etjo ctiaiD 

BFA icLCI. ţui iifdcm arcubus BA, LI, inSnonc, fimţ 

't) Ftr n. f^) atquiles. Angu^i vero F B A, CLI in femicirculis fixiC 

(d'w /i ('^^ refli, ac proinde iquales. Ergo rcliqui BAF, LIC 

(fJTfL'J," (O squaotur. Quoniam igitur triangula FAB, ClUfl» 

$.^■^1. f. I. miituo xquÎHDguk funt, crunt (f) funilii. eritque BA id 

(0;"-+.iS. LI, utAFadIC. Jam quia per hyp. polygona fijnt fimflii, 

t^Firio.LS. erit praportio corum duplicata (g) proportîonis latenim BAj 

LI: hoc elt, ut jamoHcndi, duplicata proportionit diunOlD- 

mm A F, IC Quod crat dcmoollrandum. 

CorellariHm. 

k.i.&y. "pOlygonorum rimilium circule inrcriptorom ambitiil Ibui 

Cum oftcoAiin jsrn fit A B elTe ad L I, ut A F ad IC. etiafli 
5B, cric ad RL, ut AF ad IC, & lîc de c.-Etcris lateribut 
Irep per 1 1, f, oiunia fimul hter;i, ad jimul omDU. bx dl 
imbitus ad ambitum fuDt ut A F ad I C 

Lemma, 

POI)^ona circiilo infcripta in circulum dcCnunt. 
Inlcribe qusdratum ACBD. Cum hoc dimidlnm fii 
^*fnfiM. qu'adrati • drculo confcripti, crit majus dimidio circuli- 
fţfi6.&-j, Qiiare lî hocauferatur e drculo, aufereiur plus quam dinii- 
diurn. Ddndc fingulis arcubus bifeais iii E,K,I. H, infciibe 
oâogonum; & in E taneat FG, cuiBC, DA occuxraiv in 
G & F: crit CF parallebmmmum > cujus cum dimidista 
)''-'- fittriwgiilum f CEA, ent boc piui quam dimidiom fiţ- 



po 
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^^wstiCEA. Eodem moJo flnguk triangula AKD, DIB, 
^^Hc. lingulomm fegmeuto rum plus funt quun dînndia. Ergo 
^^^bnu irunguh omniiim legmcniorum plat ^luiii djmiijia 
^^^Ki. Hzc ergo li cx illii, hoc cd ex rcTiduo circuli aufcrat, 
^^Vttii quam dimidum atiteretur. Pari argumcato fî intcri- 
~ bmtur circulo polygona duplo fcmper plurium laterum oRea- 

jdani e rdiduo circuli fempcr auferri plus quam ilimidiuia. 

Ergo rclîduum crit tandem * niiiius qiiocunque daco, ac *fattiia 

proinilc polygona infcripn tandem a circulo dcbdcat quan- ''^- 1- 
^ ti tace minori daU tjuicunquc, hoecft ia cifLulUDi tilefînCQC f5*°/'t^*« ^ 

Quod «Jt deraonllr. j^'^\. jyj^ 

= PROPOSITIOir. 

[ I 

! ^~^IrCHiorum proporiio efi duplicata ţrofirtionis f.^j^^ , 
V--' diametrorum. 

rol/gotiorum limilium circula Cuc 6ne infcripcorum pro- ' 

portio lemper duplicau * eft proportiodis di^mniumm. At- "Tin./.n, , 
qui polygoni circula in ialinituminfcripti, ia drculmu f de- ^ ,„ ^^ 

Jinunt. Ei^ per porifina univcrfale fcqucns, niam circu- il 

lorum proportio, duplicata eft propoitioais diametroruin. J 

Quod crat deaiondi'andum. i 
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Porifma imverfale. 
1 ea r]UE duabus figuris (A, BJ înJiribuntur, in ipfas dellg- 
I nant, quam proportioncminterrefeinpcrhabenunicripnt 
eaadcin habcnt & lîgurx. 

R SitratioXad Z, ea quam infcripta fem- 

A B %.%. per hibcoi: iutei' ic. Si urgo negas racioiicni 
C F figiirarum A,B, Cflndcm eiic cum radoncX 

ad 7. , ijuim lemper fanbeni ea, qux figuris 
infcribatitur, {jt ratio A ad B primo major ntionc X iJ Z. 
Ergo alia quxdam quantitas R miiuA' quam Ggura A> crît ad 
figurai» B, LI X ad Z. Qupninm inicripta per h^p. dcljnunc 
în figura! A Bc B, erunt aliqua figoris A & B inicripta, qux 
ab ipfis dcficiint (a) minori quantitare, qaim R deficiat a,^,,„^. 
figurai A. Sint ea, C5cF. ErgoCeritmaiuaquamR. Eigo^tii. ' 
C cil ad B in (i) mi;ori. quam R ad B i hoc cft fut poodia- j^^ p„ u;^ 
tur) quam X ad %, hoc cft per byp, quam idem Cad F. Qucj- 
niam igiturC elt ad B ia majori propotionc, quam ad F, crit 
B figura minor (r) fibî inicripto F, totum fiia parte. Eodem {cj«r; 
modo oftcndetur rationem B ad A, non pofTe efTe majorem 
rationc Z ad X. Ergo ratio A ad B xqualit e(l raţiuni. X td 
^ QiiQd erat demonllruidum. 

M j pj^q. 
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EUmentorMm Geometri* 

PROPOSITIO III & IV. 

SVttt Prolixa O-diŞciUs tjronii/MSt nec alimhih 
itnt ufitm, t]H4iti UI per cai demanfiretarfilUMt 
'iiuam nes fine slUi multe jAciltus dtmonjirtmma- 

Lemmaia ad P. ^. 

I. 



f/£.S 



\ 



1 bifes (ABC, IQVJ parallelis, qm dividani 
(CF, QL,)prt>porrionalitiTfmE&Z:J crunt (OSE,RXZJ 
inter fc ut bafee (ACB. I'QV.J 

Quoniara pimllcla pbui OSE, ABC fccantur i jduJl 

BFQAFB, AFC crunt ftaiones comnu-nes SE,BCl[ 

f»)!rwia. OS, AB.&OE, AC(jJpan!ldi. Ergo anguU OSE,/IBC, 

i'*' & SOE. BAC, & OBS. ACB. bini & bini. aqual«(*)(iint 

t.t!! Qu3re feflioBcs OSE, ABC(rJ funt iimiles. Eodcmdwd* 

(e)f n 4. t.6. finiilcs cfio ollendam leftioncs R XZ, I V Q^ Ergo r^riofiâi- 

(ijfiri$J,6. o"'s ABC ad OSE efl duplicata W rationis laterum BCid 

SEi Bc ratio feaionis [VQ ad RXZ duplicară eft ntiOB 

VCLad XZ. Atcjui rationes BC ad SE. & VQ^ad XZ 

WP"""'- fuoteidcm feft cnim BC ad SE, ut (i) CF ad EFi Iwc 

'()%t/^ "*P" h?- ut Qţ- 3'3 ZLi hoc (/J cit Lt V(iad XZJ 

„„,. Ergoratio ABCadOSE cădem eft f^) cuni rationq IV<> 

<e,f"ilJ-s- ad RXZ. Quod crat propoiitum, 

II. 
Fi£. IC. "pYramîdi ['ZCAFJ trjangulim habcnti bafim, pridutiHl 
Jr infinitum infcripta, dcfmunt in ipfam pjramidem. J 

Diiridatur Utug pţramidis ia aliquot xquâles panes Afif B& 
GF, &perB,G faSis fedipnibus GDNScBEP bafiZAC 
paralklis, lalcripta întelligjntur pyramldi prirmata trîanoili» 
ria BEPMAO. & GDNKBqI His dcindc extn fjnr 
mideia continuatis, intcUîgantur pyramidi eflc ctrcumlcnpa 
prilinata CIBA, PXqB, NHFG. ExcdTus circuraJiripto. 
^t)PiTi;, rum fupra înfcripta funt iblida IM, XK, HG, quK dmal 
'■II. fumpci squantur prifiiijii CIBA: oam HG eft (a) Miule 

(h)T,ri«,i. DB, ac proinde HG cum XK squatur PXGB. hoc eft 
(e)C=%.« fiJMEBA. ErgotriaHG.XK,I.Vl a:quantur toţi CIBiL 
^^^'j! jitqui fi A F in plures fine fine paries iquales dividaiim "= 
II. i.6. ' proiadc pdfmatum numcrus in infinitum muitiplicetur. A9< 
(di^^.'«fa fict (c) quavis data raiaor, Ergo etiam (J) prilina CIR* 
V. '.'1. "■ I!Cţ 



Lil^er DnodecimHs, i-ji 

fici quovU daco minus. Ergo prifra^Ltum drcumlLriptomm 
foiultoqucmagispyramiilis ZCAFi qux pars cft prilinatuni 
fibi circumrcriptotum.) Euccflus fuprj infcripia prirmca, fi« 
qui)4iic dito minor. Ergo infciipia prifmaia io pyraitiidcin 
* taniJcni dcllnunt. <^oij cm dcmonftnndum. 'frriţpm. 

PROPOSITIO V. 

\Tramidei trUnguUres^qHs alta eam inter fi pre^ Fig. ii. 
pertimem hahent ijM^tm bgfes (^OR, ESX.) 
iniidum altiiudîaes xquaks refcraat litera AP, EZ, 

^ in quor placuerit, iquales pjjtes, fed acque muitas, 

dnimciuc, di?îâs, taciîr^ue per diviUonum punâi Icâionibus 
ad baies parallclis, iniciligancur un-iqiie pyramidi inlcripta 
elK; prifimta irigona xquc multa & ique lUa. Jam vcro qaift 
prirmati LA, IE liinc xtjue alta, crîi prifma LA ad pttlma 
IE. ut (a) bafis LOB ad bafîm INK hoc cft (i) ut bafis (i)F„„„l. 
Q^^RA ad bafimSXE. Eodem modo o!ltndjm fingula prif- t.f.5+.tii. 
mata pyramidi QPAR infcripta, eflc ad linguU inlaipta py- b jnf/m.i. 
latnidi. SZEX, ut balis Qj\R adbaEmSEX. Ei-gociiam ,tprii./.f 
(f J lîmul omnu funt ad omnia, ut balîs adbalim. Quarecum \i,fnuiiiC 
ca tandem de [înant (J) in ipfas pyramîdcs, etiam ipCKtrunt {t^ pir ţur^f,. 
(i) ut bifes. Qutxl crat danonllrjiiduia, •auvrrf. 

PROPOSITIO VI. 

PTramiJa ^XMitn^ue a^tie alt£, ram inter fi ta- fîs. h, ^ 
tioHem hahent, ^H<tm bafis (jIB, CFO.) '^' 

Rclbleantupba&smtriaaguia A.B.CF.Oipyrainideivero 
totr in pyramides triangularcs. Pyramis AX eft ad pyraml- 
dem OZ. ut (a) A ad Oi 6c pyramis {h) BX eft ad pyraroi- (îifrfttt. 
<Jem OZ, utBadO. Ergo pyi-amides limul AX.BX (hoc WP<"— * 
cft cota ABX) funt ad pyramidem OZ, ut A,B {e) fimiil ad [cjwriWJ* 
O. lodem difcurlu pyramis ABX cil adpyramidEm FZ. ut 
(J) A.Befl:adF: EtABX eftadCZ, ut ff) A,B cil ad C. (d) prr fT«i 
Ergo ABX (/") eft ad trcs Cmul OZ. FZ, CZ, hoc ctt ad ic,eţrnJ.t. 
lotam pyramidcm OFCZ, ut A,B ad 0,F,C. Qţiod erat W"**". 
ileiîionltraiidrim. 
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PROPOSITIO VII. 

.A-fms pyramis tenia pars efi prifi/tatis habeit 
candi:m bajim (p- aliitHdtnem, 
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fii 1* 'fflf primo pyramis ţrigoni BOA C, in «lilcrabsfiS aJtl- 
tudinccum prifraitc BACKEO; dueantcr BF, AaAF. 

(j)T/rj+/,i,TrUnguli B FC, BFO lunt (•) paria. Ergo pyrjmiiBFCA ' 

(V ^(j,i.pyr3midi BOFA (AJaequnlis cil. Obcandcm caufartpjttmîi 
I ' OEAF pşr eftpywmidi OBAF. hoc eft pyramillBOFA, 

fnQt cnim exdcm pyramiJts. Igiiuc etiam B F CA. & OEAF 
Kquales funt. Omncc igitur trC3 BFCA, OEAF.OBAF, 
livcBOFA fimtpares. Ergo ircs (imui uaius BFCA OI. 
ţ\x funt. Atqui tres tilx «niftituiint prifma B ACPEO. lU 

iFjTwjJiii. luJcrgopyrjmidiiBFCA. hoc cft(îj BG AC, tri^dL 
QtJU-l crat dcTiiandrwdunl. 

Sil dejnde pnamis quxvis nnJem habcns baGm it ^ăia- 
dincm cum prifinatc AEFH ^udis lioeis BC, DUBtfc 
NI, NG. NH, rclblvc pnfmi in triangubrii pn&uiti ţ 
pyraniiJcni ir] crigoiUE pynuaiJcs. Quq fafto pUcttfcnMx 
flratio cx prima pirte. Nun llngulae panis pn&iatuti^ 
crunt lia^lanim partium pyiamidis. Ac pi'uuidc totom prît 
liu lotius pjrjmiJistriplum cft. Quoit craL dciuoaftcamllU). 

PROPOSITIO VIII. 

Sîmdium fiyrAmidHm (OyiCB, KllIN^ m> 
ponio eji triplicecia eJHi, quam hatent twt$tom 
Urcra (viB, H N.) 

Sint primo trîgon* ; pcrfeait paralklogrammu A M k 

HQ{ fuper hie confticuc paraUekpipi:da AG, HL, inalun^ 

dine pyramidum ; qux cum pyramidcs lînt fimiles, edam p» 

tct limilia («J eiTc Dueantur jam E F, R P. & per E F, CR 

iiera per RP, IN lecabuniiir {ij parallelepipcda induo|inf^ 

matascqiiatia ; lingula borum (^)lriplj Itint pyr:imiiioni OACB, 

(O fnfttt. & K: H I N. Utraque crgo llmul ; hoc tft tata par^UsIcpipeili, 

' ,A G, H L, fextupla funr pyramidum. Pyramides ergo pirat. 

(d) Tnii. iolepipeitis proportionales lunt. Sedhoruni ratîofi/J tnplioa 

(ri. cft ririonin laierui^ AB, HN. Ergo Ec illjruni, QiUKieaţ 

demonftrandum, 

";• '7- Quod ii pyramide* fimilei fuerinrpQÎygonK, refalvanlar Ifl 

fel Elin* triangularcsAR. BR, CR, îcOK, EK. FK. Facil* f#j o. 

- -S.&ix IlentSs etiam AR ipii OK, St BRipli E(t. & CRIpfiFJC 

i.ţ.f.ii. L-fle limilcfc Ergo per i. partem r-itio pyramidum AR,Olţ 

eft tripliatarationiilM ad P2.: & rauo pyramidum BRît 

EK tripli^rata eftratîonii MX ad SZ; hac t(i denuoperhjţ. 

rACtoDti IM sd PZ' 3t ntio pyramidum CR, FK t& ttU 

plicită rarioniaXQad ST. hoc cftrurfum IMadPZ. CoB»- 

Ergo t^tia ilngulaţuin ad fm^I^ lic iriplicata rAiîanit I M n} 






Liber Dmdecimus. 1^^ 

TTs» etiâm ratio * omnium ad omaes (boc eftratiotodcif */n'i2«i/« 
pjramidis A BCR ad totam OEFK) triplicata erît ratknîf 
IM ad PZ. Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO IX. - 

/Tj Quaks pjramides ^ecifrocant băfis, (^ dlH^ Fii. ih ^ 
y\ A tHdineâ: (fr quĂ recif rocântjfHntdquaUu ^^* 

I. Pars. Siot primo pŢramidestrigonx BACO, HKNL: 
perfeâisparallelogrammisBE, HR, fupcrlu&fiat parallde. . 
pipeda BF> HP, Erunt (ut ofieiu&nus in 8.) pyramidimi 
CK byp. asqualium fextupla, ac pramde a^ualia inter fe. Sunt 
vero norum parallelepipedorumaltitadiheii HK* BA* eaedem, ^ 
qux p/ramidum: balca vcro BE, HR duplx * fiint bafînm /^H»W 
pyramidalium BCO, HNL, ac proinde iis proport^alei. 
Cum Igitur ob paraUelepipedbruni aeaualitaton, fit nt BE 
ad HR, ita f reciproce HK âd BA» cdun eritut bafis BCO '\f§rf^u 
ad bafîm HNL, ita redproce altitudo HK ad altitudinem 
B A, Quod erat demonft. 

Quod fi P3n'amidcshabeatitba(e8 polygonas, retentis iifiiem 
altitudiaibus reducantur ad trigonos eruntquehge iUii xqualet 
per d. Sed pyraniides fie reduâx per jam demonfirata red« 
procant bafes 2c alritudines* Ergo etîam pyramides datse po- 
Kgonae reciprocant bafcs & altitudincs. Quod erat demon- 
nranduhi. 

1. Para. Quoniam jam ponitur cfle BCO ad HNL, ut 
HK ad BA» erit quoque BE ad HR, vxlAH ad BA. 
Ergo parallelepipedaBF. HP^funt xqualia, ergo 8c fextx tA^jw,!^ 
eorom partea, nempe pjrramides BACO, HKNL. Q^ 
erat demonfiiandum. 

C^răBdriA. 

QJJz de pyramîdibus demonftrata funt p.6. 8. p. etfam con* 
^ veniunt quibuicuo9ae pnixnatifi» cum luec tripla f fint '^ferjMiu 
pynunidum eandem bafiro & altitudinem habentium. Igitur 

I. Prifmatum seque altomm eadem eft proporti«^ quae ba^ 
fium. Id enim ofteofum efl: de pjrramidibus p.6. 

X. Simţlium prUmatum proportio eft triplicata proporti* 
paii ix>mologorum laterum. Id enim odcnium eft de py- 
ram. p. $. 

îEqualla prifroata recîprocant bafes & altîtudines, 8c quX 
redprocant fioit aş^ualia, Id enim de pyramidibus oftendi- ' 

Mirum 
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Mimm cH hzc ab Eudide prxtcrmiHii, cum przcîpua Hat, 
tjas de folidis rcailineis tradi poffiinr. 

ScholiHfi. 

"p X haflenus demon lira tis clîcictur dimeaUo tjuorumaio. 
■^-^ que prifniaturn ac pjramidLim. 

Prifinatis foliditaG producitur ex altitudine ia bafiin diiâs, 
pyraroidis vero ex tertia alticudinis parte duâx ia baHai. 

Ut fi prilmatis alritudo fit f.peiiuin, balis vcro if.peiîuEn 
quadriîorutii, multiplica »f, per j-, praveniunc ixf. pcde» 
cubici pro foliditate prîfniatis. 

Efio enim prifmi polyeonum A H. Ejus bafi A E intdE- 
•i- gitur asqualc ellc triingulum B A C, fupcrquc coprifcwBE 

(/iţ.WTmeţ. xquc altum ac A H. Erunc (a) B E, A H xqualia prifiMB. 
j-P'""'- Scd BE pi-ifma(*Jprodui:itureraItitudinc fua in balîm BA.CL 
» 4^7. 1 , ' "^^ ^'^.f'^ -'* ^ ^■'SO ^tiam prifma A H fit ex altitudine Gaj 
îcj*fr.£«a&-. 1^'^ altitudini prifmatis B E squalis ponitur. in bafim A E. 
Hinc vcro & es 7. patet deraouflratio putis liccundx; 

Lemma ad P. 10. 

PYraioides Se prirmato, qax conis Se cylindris în iofia&un 
infcribuQtur, în canas & cylindros dc&nuai, 
Dcmanftratur ut L-înma propofitignis 3.. adminiculo yn- 
polîtionis 6. & cofol larii 1. poftp.p. 11 ut îflic plana droils 
inferipta, iii hic pyramidcs St prilinata, qut lîiper plwii 
iilis lanquani ballbus conliftuni, a cono Se cjlindroauferaotal. 

-»**i-«-. PROPOSITIO X. 

)A4>iis co»us icrtia pars efi cjliadri eaadem ii- 
Jim (^ atiitudinem ha^eutis. 
Fix.i.0. BafiCLintelligaturinfcnbJpolygonum regulare quotcnnqu» 

litcrum, & fuper illo Eanqiisin l^lî, cono quidem pymiriii[ 
(d)7VT-7./.ii.cy]indroautetn prifina infcribi. Erit pyramis (d) terţ» plt* 
, prifmatis, Et fi rurfiim infcribatur circa Io polygonum l«e- 

rum duplo plurium foperquc co infcribaiur cono pyrairit & 
cylindro prifina i iterum crit pyramis tertia paj-j prifinatisi 
Atquc hoc femper ecenict. Qiiare cum pyramides in oomim. 
frl" ""* (') prifini'i iii cylindrum delinant. ctiam {f) caavs tenia 
(i) Pn pcTif. pars cyliadri criL Quod erat demonili\ 

W>ll fţfi. 1. 

'■'^- P R O- 



o^ 



Liher Duodecimus. j 



7S 

• t 

•i 

PROPOSITIO XL 

COnorum aque altorum ( BAF^ QJCR ) ^rc- rk* a<?> 6- 
portio eadem eft qu^ baJÎHm (CL , SE. ) *'* 
Idem accidit cjlindris aqne altis. 

Pyramides conîs aequc altis infcriptx funt, (m) ut bafcs. U)Tfr6.U2. 
Atqui (S) pyramides tandem in conos definunt. Ergo edam (b) rer iewu 
(c) eoni funt ut bafcs. Cum vero cylindri cononim candem ^'^' '^« 
"mna ipfis bafim & altkudinem habcntium fint tripli, ctiam fJY «wc 
ipfi crunt ut baies. Quod erat demonfiranduDi. m^.^^ 

Corollarium. 

EOdem modo demonftrabitur etîam pri&itta & cjllndros 
^qdt alta efle inter fe ut bafes, imo quxiibet corpora 
cjlindruormia xque alta boc eft qux producuntur ex quibuf- 
cunque planis in eandem altitudinem duâis, efle inter /e 
ut bafes. Eodem modo de p^rramidibus & conis xquc altis« 
Se conicis quibufcunque ratiodnare. 

PROPOSITIO XII. 

COnorum Jimilium (BuiF dr QZR) frofor^ «i- «• 6* 
tio efi tripUcata proportionis diametrorum (BF *'* 
(^ OR) quafiint in bâfibus. Idem cylindris Jimi^ 
likus accidit. 

Similium conorum bafibus infcribe polygona ord&ia^a^ quae * 
proinde fîmilia erunt. Pvramides fuper his polygenis in« 
fcriptae conis, etiam fimiles funt> ouod facile oftenditur. 
Ergo earum proportio eft triplicata (a) proporţionif .laterum (îSperi.Lix. 
BL» Q£> ^ eft (^ proportionis diametrorum ÂF, QR. (h) Eft'je^ 
Quare cum pyramides (c) m conos defînant, etiam conorum nnnfirJn i. 
proportio {d) eft triplicata proportionis diametrorum BF, h^^ . 
QR. Quod erat demonftrandum. i^^ jo/^' 

De cylindris patet theoţema cum iint tripli Gpai^runu l 12. 

PROPOSITIO XIII. 

SI cjlindrus (Bl) fecetur plano (RE) bafibtes fji, i%i 
(B ^ C I) f^rallelg ; eritpars {^L)adpar- 

^^^ tem 
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tem (RJ) mt *xis fi^tntmm {AO) *i[t^ 
tjtm axis (OF.) 

Demon llratur Dt prima fnti. 

Tbeotcma ctxfcm modo rerum cQ de fupcrficK. 



%. >î- *■ 



PROPOStTIO X[V. 

Crr«Wr." (AR (^ CI) bajibus (MQ, GS, 
a^MAlibus, fitnt inter fe Ht altitudinii (L^ 



S F.) Idem Cânii accidit. 

Abrcîndc ab altigri cjlîadro S R cyliadmm AO,itiii)iili>^l 
WlTrr ti. I.Eejuf<1cm cumSF. Igifur cytintlri A O. CI f*Jti]iiiin 
ti». func. Cum îgitur cylindrus AO lit ad cylinddim AIL* 

{b)*ofr«. f*) LEflJLZ, ctiamCI cric id AR, ut LEsdLTiW * 
HiFtTHHjlf. eftfquia LE&SP[rJxquanlurJutSFidLZ. (^«* 
demonllrandum. 



CerolUriHm. 



riHeorcma ctiam v 



nwtis H cotoL I. p. 9- 1 1 1. St if. l 
pjranudîbus ct boc, Se cx. 7. 1. ia. 



dl de prifmatU, îtemqiieiffi 3 

■ ■ " lilis. s«i*iŞ|; 



PROPOSITIO XV. 



vT? ^«/'^ cylindri (AR, DF) rfcipnCdfH ' 



/*.+.«*■ /±^ys&altiimdims; ^ fi recif rocMUtti^ 
fitnt. Idem eonii accidit. 



Demonflntor ut P. J4. I, 
Utis, htc adhibebitar prop. i 



, fcJ pro %%. & if. rf^ 
. 3c ij. lib. i>. 



CUM nilul «tnleric Euclides de radoDc compolît^^ 
poribusi caro breviter hoc loco dcmonftrabimut-^ 
I. Cj'ltnitrus ad cj'lindnini, & prilma ad priGna, r*-^ 
habent eompofitam ex rationibus bafiutn & altitudini^-? 
SimtocylindriFD. & AR, AbaltioriAR (nani^ 
jjtit re* per fe patet J abfcindc A O asjue alium ac ^^^ 
Ctiam ut biiis VT ad balim M Q , ica F N ad X, SeS " 
tuda ND, ieu BO, ad alcitudincm B R, iu X ad Im- ^ 
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tet igitur oftendere» cylindrum FD efle ad cyliadruni AR, 

QtFN eft ad 7.. Cyliadnu FD eft ad cylmdnim A O, ut 

(•) bafis VT ad bafim MCi hoc cft (^) ut FN ad X, cvlin- (•) vtt iu 

drus antcm AO cft ad cvlindrum AR, ut {c) BO ad BR| f- '*• 

hoc cft ut {d) X ad Z. Igitur cx {•) xquo cylindnis FD cft ŢAl^^* 

âd cylindrum AR, ut FK ad 7.. /. ji. 

De prifmatis res eodem modo dcroonftrabitur» ledexco- {ă)9tr€$t^^ 
roUario i. p.9. &coroll. p. 14. (t;?rraa%Aj. 

a* Etiam conus ad conum & pyraxnîs ad pjramidem rati- 
OQem habent compofitam cz ratiooibus bafis ad bafim, & aU 
titodiois ad alcitudinem. 

Suut enim(y) cjlindrorum acprifmatum partaterdx* (OP#rir, 

^7.Aia« 

PROPOSITIO xvi,xvir. 

Ht/£ propofiiiomes ^mniam froUxiffims noH dU^ 
Hm ufum habmt^ quam ut dauomfiretur F. 1 8« 
iputm MS slia facUiori vU JemQt^fimkinms. 

Lemma ad P*i9. 

CYlindri hemi^berio ioTcripti in bemi^^herioin definoit 
Sh PZY maximns haţiifpherii (emidrculasi (itquc ndius 
AZ perpendicularis diametro P Y. Seca AZ in îallquot aequ^ 
let partes AM, MN, KZi duâiibuc per <iivifionnm puoâA ^*^' ^ 
]M»N» perpendîculafibus, Sec. Inicribcintur femicirculo reâ- 
angula OBRK, EDHS» quibus dcinde eitra drculam coo- 
TÎnuntis, fcmicirculo drcumfcripta iutdligantur rcâanguk 
FTYP, LVBO, QXDE. Enintquc omnia «quc alta, ex- 
cdlus autem circumicriptorum fiipra in/bripta fust plana > 

FK, LS, XE,VH, TR, quas fimul fumpca conficiunt rcâ- 
angubm FTYP: Kam quii XE xquatur DS, crunt LS» 
V H. X E fimul» aequalia rcâangulo LB, boc eft OR. (^are 
fi adjicias utrimqne plana FK, TR, crunt fimul omnia FK« 
L Si X E, VH, TR acqualia reâangulo FT Y P. Si jam in- 
tcUigatur fcmicirculus cum reâangulis circa radium immo* 
turn AZ, circumagî, Infcnpta rcâangula EH, .OR pioducent 
cylindros hemifph^o înfcriptos» 6c re6kingulacircumf:7ipta 
producent cylindros hcmilj^anio circumfiTiptos, fibi mutuo 
iufiftentes; 8c ficut re^angulorum circumfcriptorum excei^ 
fiis, fupra infcripta reâangula crat reâangulonim FY tta 
«tiam cylindrorum circumfcriptorum excefliis fupra în- 
Icriptos erit cjlindrus a reâ:angulo FY genitus. Atqui 
hujus cylindri aMtudo fîet quavis data minor, adeoque e- 
' tiam ip& quoTii dato • cvadct minor, fi radio in pluiea fine * ^^^ 
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{^ae paites divifo reâangulwiini, indegue Se cylindrviwa 
numcius iîue tine mulripliceiur. Ergo cylindroiQm circum-1 
Icriptorum, multocjuc magis ipfius bcmil'phzrii, quod c^iin-l 
droTum drcumfcriptonini pars cil, cxcefliis fupri infcriptc*" 
cylindros (iec tandem quovu dito minor. Elrgo cvliodri b 

* ţir diS<t, i^>'pl^X''îo iii inltaituin inlcripti candem deliauU * io h 

«.J.I3. ' pbxriam. Quod erat demon flraaduiD. . 
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Corglkrixm. 
Odcm modo demon 11 rabitur cylindros, cMia 
fphzroidi, &c. inlîrriptos, in ipfa dduierc. 

PROPOSITIO XVIII. 






K.'" 
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SPhararum proportio eji triphcata freftrtklit 
diameirorum (B K, RZ.) 
RadiÎB A B. Y R io quot placucrii asquales putes, Icdwjn 
mulWs, divifis, dudlilquc per divifionum punftj pOŢendicu- 
laribus, Btc. Iiitelligantur roavimis fphtrarum fcmidrculi», 
infcripu cfle rcâanguh xque multa, t^s. circa radim unm 
tos A B, Y R circumafta, infcribani utriquc Lemtfţdoiici q 
lindros «qucniultos, Cbiinviccm iDfiftcnKs. Quia K CfO*^ 
CF, utCFadCB. Eric ratioKC ad CB duplicata(i)r»tiB<4 
KCadCF.hoceftrationisFCadCB. SimilitcreritratioZEli 
ER, duplicaiamionisXEadER. Sed per conOr.eflKCrf 1 
CB,ut2EadER. ErgoeCiam(<:JFCenadBC. utXEidER, J 
ScdBCeftadCOpcrconfir.ut REadES. Igimrex«« 
frfJFCellad CO, utXEad ES. Cylindri igîtur («) F 
XQ^Gmilesfunr, ac proinde eorum proportio eft tripUe^ 
(/) proportionis diamctroruni FI, XV. fcu ftonidiameM 
rum FC, XE, qu»;iunt in baaiius. Sed proportio FCi 
X E cădem eft cum prcportione qu*c(l inter diamctros ^ 
rarum B K. R 2 fnam ut jam oftendi F C eft ad X E, ot C( 
adESi hoccftutBK adRZ, ipfarum CO, ESpcrconţ 
leque multipliccB.) Ergo ratîo cylindrorum FL, XQ_cft(li 
plicata rationfs diamctrorum BK, RZ. Eodcm modod 
nioaf]rabimus lîagulos cylindros hcmifphxrio uni inlcnpil 
ad cylindros liDgiSos inlciipios slteti hemifphxrio ratîooc 
balierc triplicatim raiionis diametrorura BK, RZ. Ei] 
etiam ratio limul omnium. ad omnes lîmul (f) triplicsta i 
rationis diametroruia BK, RZ. Qiiare cum ae^^ini 
lindroruni tandem iu hemifplucria {h) defignant, hemtfphiE 
orum quoque, ac proinde 5c fphxr:u-um r.itio trîplkan C 
(fj rationii diamctrorum. Quod uat demonftranduin. 
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Corollarium. 

NOta igitur proportione diametŢorum , etiam fplixraruin 
proportio innotefcit, ut fi minoris dianieter £t unius pe- 
fii» majoiis io. continuetur ratio i ad io per quatuor ter- 
minos, i. io. loo. looo. ut i. ad looo. quartum termi&uxxiy 
îtt fyhxx2i minor ad majorem. 

CoQorum, Cylindrorum, 8c Sphxrs dimenfio dabitur libro 
leq. ex Archimede. 

Scholium. 

QUemadmodum (îmiles planx figurx per mediam propor- 
^ tionalem unam, ita corpora fimilia non nifi per mediaş 
doaib in proportione data augentur vel diminuuntur* 

Data fit rphaera vel cubus, vel aliud corpus quodcunque cu-* 
îns radius five latus iit A. Data item fit proportio quxcun- 
mut A ad B ut dupla. Oporteat exhibere corpus, 8c duplum 
ioi 8c fimile. 

Inter terminos rationis datae A 8c B > inveniantur dux me- 
dbe proportionales X,Z ut docuimus in fcholio poft 1 3. 1« 6« 
%lma'cujus radius eft X, five corpus dato fimile» fii<fhim fii- 
.^fer latere X, erit duplum daţi. 

Nam corpora fimilia quorum radii, feu latcra fiint A 8c X, 4, ^^^^ . 
latîonem inter fe habent triplicatam * rationis A adX» hoc p.^^^per 
cft, eandem, f quam A liabet ad B. 12. ac 18. 

Atque hoc eft celebratifiimum illud problema, quod Deli- ^i^ 
'•cum a Deliaco Apolline diâum eft, quod is lue fxviflima {^^'if^"* 
Atlienas p<^lante confiiltus refpondiflet, peftem cefiâturam, 
fi cjus ara» quse cubica erat» dupUcaretur. Ita Valerius Maxi- 
' miu L 8. 
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LECTORI 

Vamvis în Mathematicis difcifUnis com-^ 
plures fnmmi (^ admirabiles viri extitC' 
^ runt : prima tamen gloria communi quo* 
dam confcnfu Archimcdi Sjracufano delata cfi. Sed 
ilium plures landant , quam legam ; admir antnr 
plures j quam intelligant. Caufij opinor^ funt ex^ 
emplarium moles\ (^ raritaSy fermonis ex Gr^co 
tranjlati obfiuritas nonnulla, demonjirationes pro'- 
li^ifi &jKd0i^^£tff4Vi ifftur tx. Jtudiafa- jiiV€Mm^ 
tutis ufu futurum^ fi element is Jam illufiratisy hac 
a me feleăa ex Archimede theoremata, (fr via 
multo faciliori ac hrevioridemonfirata fubne£lerem. 
Selegi porro ea^ qua ^ admirationis plus % ^ uti" 
litatis habent ; viamque in demonfirando eam tenuiy 
ut Jpertm, eum^ quielementa perceperii i hac fum^ 
mi Geometra praclariffima inventa negotio haud 
magno ajfecuturum. Sub fimm adjeSlis tredecim 
ţropofitionibus, Archimedis de cjlindro (fr Jphara 
dottrinam ampliorem facio , atque inter catera de^ 
monftro fefquialteram proportionem in tribus cor'* 
poribus, fpharay cjlindroj (fr aquiUtero conoy utro^* 
fMt^hera Circum/cripto, continuări* P^aria infuper 
Jparjimy inter qua propofitio 12. ^ corollaria prop.i^^ 
pracipuâ funt, ^Jcholiaomnia adjeci. Fruereiftis^ 
quifquis Geometria candidatus es; (fr quantum ex. 
Mffclidc profeceris^ in Archimede cxperire* Cnmque 

Ni in 



im veritâtnm ptUcherrimarâfm CMiempUtkm Jtfii 
te^ evehique jkrfMm firfinfiriSy mcntem ăh fKfims 
bifie ftbni fiUciter jdm svmlfimrkitşlk tHm 
iitiuSj dt^tfe Mrige Mvnifdtim frimsmj MTiuaih 
immenfimy qH€ Deus eft^ chjhs imeffahli v^ 
n$s fmmros âUqHondQ durmim btâtos cmfid»* M- 
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mata fekBa ex Archimede. 



EFINITIONES. 

voCMm nantiHlUrum txplictuio. 



culus BECG, cujusccntrum A diaroCTerBC, ^«-'î- , 
ad te&ot anealos fecet re£U E G non per cen- 'î ' • '" 
i vidcliccc in D. Ex ccntro autcm educantur 
AE. AG. fiispolîcis. 

TphiiiE cil, qui a fediore circulari AECG fcu 
idiamctrum BC în orbcm adto, producitur. 
itum fcu poriio fphir.i. cH qui a circulari ftg- 
, IcuEBG. circi eandcm diamnruiu BC in or- 
rfcribitur, 

lis Iphiric* (EBG) veiteit efl diamctri iînmo- 

" ~ ' " " ' reaaEG dcfcriptus: 

îc D ceatrum 



[pluerk 



Balis dl circulut 
i pors B D inter 



[pluericx poriionis aut corporis ci infcrîpti, aut 
Bmnonuno, icmpcrintelligoabfquc: bafi; Scduoi 
^rlicieIn dico intclligo fimiliter ^^^fauc bafîbua ; 
\a {tuta) tune ccino accipiuntur £c baTes. 
pn de cyliailrîs vel conîs ago, omi alios iatelligo 



iTcirculo initTJpli ambiiui minor cit circuli pe- F'if.t.^ii, 
rij. 

mi circulo circumfcripti ambitus circuli periphc- rij. i. 

lipol^gonum circulo infcriptum circa diametru m Fi^. ii. 

Miii circulo circumi^tur, erit corporis a polygo- 

perficies minor rphrri fuperficic. Et fi polygo- 

< ciTcumfcriptum circa diamctrum una cum cir- 

uţatuFi erit corporis a polygono geniii ruperficicj 

fcie fplwne. 

ier ambitui polygoni infcripti fcgmcnro circulari ^1' "■ 

[cft periplierii fegrocnri ( D A F. ) Et fi po!)'- ' 
N j gonum 



m I 

^H ^ Theoremata fdttia 

^^V gonum (e^cnto inrcripcum una cura fcgmcnto. cîrca fi^- 

^^P mcaxi axem (AO) circumigatur, erit corporii a polygona 

^H^ geoiti &i^es&âK j^iinor liiperlidcpamoRit lj>h£i'i>:x(|> A F.J 

^^n(.ţ. (^£. J-. -Superfidcs prifinatis cylmdro mfcripli minor cit cj'Un- 
^K dci luperficici cireumfcripri vcro major, 

li *{{■ 4-1^8. 6. Et fupcrficiM pjramJdts cono înfcripiz minor c(V eoni 
Tupcrfidci circumfcriptx auKm mjjor. 

PROPOSITIO PRIMA. 

DAla finit figura quiCCHnqus f(H plana fin felidâ, 
A, B. iiint amem rrta^aiti/diaci alia fimftr 
aiijte alia, qHa figurat datas A ac B femper minMS 
•Df/ii.C. ac minus excedenda, in ipjas * dejînant, ^ tamn 
' '*■ femper inter fi aqualojint. 

l>ieo etiam fignras, A, ^ B aquaUs ejfe. 

E. F. Sitioo, alterutra major crit: fit e^ 

A. B. X. A major, quam B execflii X. Perhypo- 

ihelîm dsntur inagoitudiacs, E,F intff 

le xqualcs, qu;e excedanc lîgur:is A. B cxccfTu minori, eguam 

X, quo A ponitur fijperare B. Ergo F minor cft quam k, 

Scd F per hypoClieliin ell xqualis E, Ergo ctiam E minor dt 

£im A; quoJ eft labfurdnmi cum per hyp. E exeeiiac A 
dcm modo oUendam B non polle clTe majorem quam k. 
Ergo cura neutra lit major altera, aquilcs crunc. Quod crtt 
dcmontlrandum. 

PROPOSITIO n. 

DAta fim figura A q- B ; fim auiem magniiH' 
dincsaliitfimper atque alia, qua a figurii d»' 
■\ Dtjia. 6. tisfiinptr tvinui ac minas deficiettdo, in ipfiat t ât" 
' "■ . Jînant, ^ fimţtr inter fe aquAks fim. 

Dico eiiam figfty^i datas A, B aquales fire. 

A. B. Z. Si non, altenitra minoreiic. E(loi^> 

O. P. tur A minor quato B Jc-eftu Z. Per h/- 

fuifieiim dări poflunt magniiudinrs OiPi< 

inter Te iquaks, tjuj: deficient a tî^uris datis A & B defeitu 

minoii ijuiai Zj quo poniţur A deficerc â B. Ergo P major 



(«ftquuoA. SedPperhypothciim cnxqu3li«0. Ergoetiun 
O major cil quam A, quod repugnat hypothcfî, i]ua Ihtuitur 
O mioor qu^m A. Eodem modo olltnd.itn B non ciTe mino- 
rcm quim A. Quarc cum cieutri fit minor altera, *quale« 
«runt. Quod crat dcmonftrandunn. 

t^ PKOPOSITIO III. 

A MbitHS poljgouoTum circula circHmfiriptO' 
S\. Tum, ţjr ififiriptorant, dtjimtnt in cirCMlipe- 
ripheriam, Simtlitcr tă' foijgo*»* ip/a in circitlmt» \ 

definuft. 

Si nimirum arcubus finefine bifeâis plura fcmper ac plura "«• '■ '"*■' 
laccra circulo circ urafcriban Cur & infcribantur. 'xAnhim, 

I. Pars. Intclligantur circulo iufcripu & drcum&rîpra 
{Xtljgona ordinau i Hvcm tndicurp. ii. I.4. lîvc ut in hac , 

figura, perinde cric. Manifdlum elb (a) Fi cfleadEC (hoc (a) P*t nnti *l 
cft {b) tocura ambitam circumfcripiuinadtotum ambitum in- '-pA-l-S. 1 
fcriptumj uclAcftadCA. Atqni IC excefliis reaxlA fu- *j'' -^^ '*• ' 
pra CA, fit tandem quacunquc dna njiner, fi plura fcmper ' 
ac plura in indnicum hccra circumfcribi & in&ribi intelligt- 
nius. Ei^o etiim exeefliis ambttus circuralcripţi fupra am- 
bitum inlcrîptum tandem fîet quovis d:iro minor, ^r^o 
multo (r) magis excefltis ambims circumfcripii tiipra periplw- (e^Ptiti m 
rjjm fier quocunque dato iiiinov. Similiter, quii jam oilenJi "■"■ ■• 
defcâum ajnbicus infcripci ab ambitu circuRwripfo iicri quo- 
vil dato mingrem, multa (d) magis tkteâus infcripci ambi- (d) r^m ta 
tus a pcripheria fict quovis dato minor. Ambitiis igicur tam jji" 1. 
infcripCi quam conleripti in pcriphcrijin (t) dclinunt. Qnoj (') Dîf*fi. 
crat prinium. Hiculietius demonflrarc opcroe pra:tium aoi) ' "" 
cft, cum &tia lint muiifelţa. 

». Pars. Quia jam oftenrumcll excclliira latcrisFI Tupra ' 

htuE EC fieri tandem quovis dato .-iiinoTcm [ell caira FI ad 1 

EC, ut IA ad CA) ctiam cxteiTus qiiadfaci FI, fopra qua- 
driium EC fict quovi* dato minor. Sed ut quadratum FI I 

'' quadratum EC, ia (/J pclygOQum circunifcriptum ad (f)P(rai/.<, , 
lygonum ÎB&riptum. Ergo etiara cxcelTuf polygoni cir- 
imkripci fupra iofcriptum tandem (iet dato minor. Ergo muU 
I magis cxccQîis polygoni circuiiiilripri fupra circulum tan- 
dem fict dato minori acproindeât polygoni inicdpti deteâus 
a circulo, datominor aliquandoerjr. Igicur polygona circulo 
— — -'■ .jptaquam circumfcripta în circulum (g) dclinimc. ' p "î/fn-fc ,' 
ir aîrcrum. ' 
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TheoreinAtA fele^a 
PROPOSITIO IV. 



I 



POlygoKHm * orJiitMur» circtih confcriptnm {FI 
NTR) letjuatHr triangulo, cujtii hajîsfjl am* 
biiHi folygoni, alritudo vero circnii radius. 

Et poljgonttm ordinat Km circula in/cripmm aqnH' 
tur triangulo, cujus hajis ejl potygom infiripti ^w 
hsus, altitudo iiero perpendicuUris (j^O) in tMHt . 
futuijt IX centro dutia, I 

•f<riS,/.3. '■ P^". Rîdius AB ad conafluin duftus • eft pcrpca^ , 
cuhris a.d tangentem IF. Quare li duilîî rcdlis AF, Al, 
A N, Btc. polygoDum refolifatur in triangoh, erit radiui A S 
eomniiuiis omnium altitudo i adeoquc tiiangula ipft lîquft 
cflc xqualia. Ergo iriangulum hafim hibcns pirem Tumnix 
hterumFI.lN, NT.&e, altitudincm vero AB, xqnatutnr 

f Ttia ex illis t omnibus, hoc eft toţi polygono ciroimfaipto. 

'; ^ *• 3,. Pan. Simili fere ratiocinio concludcrur. 

PROPOSITIO V. 

Fii. i. ^^^IrcHluiefiaqHatistriangHlo, cujus ^a^s efi ^eri' 
V^ pheria circuli, altitudo auiem femiJiAmeter. 

Polygona ordÎQita circulo circumfcripca, & iriangolabalcs 

habentia ambiium polygoni, alritudioem vcro ridium drcuUi 
j^) fiT ţrxc. ^cniper Cant (a) xijualia. Aiqui pol/gona circulo ia in&u- 
(bcPi-rj, tum cireuinfcripta, in circulum (i) dcfîount: limilitcrquo 
ta,m. trîangula (at moK oftendam) quai pro ba& habent ambitum 

pdygoni circumfcripti. pro altitudine veto radium AB, tan- 

di;m Jelinuiic in triangulum pro bafi habens pcriptieriam, pro 
(c) 7c, ,. altitudine radium A B. Ergo (e) ciroilos. St trian.şulum pro 
""'"■ bafi habeos peripheriam, pro altiiudinc ntdiuin AB, «gualiî 

fiint. - 

Quod autem triangoti fub ambitu poîygoni, & ndîo, el&- 

(inant in triangulum Tub pcripheria & radio, fic oftcndo. 

Triangula fub ambiro circumlcripti poîygoni & radio A B fiinţ 
ii)fcri.i.6. ad triangulum fub periphcria & radio AP, ut (J) bafis ad 

bafim, BciTipeutambicns poîygoni ad peripheriam; cum i]. 

titudittcm hahcaiit comnnuncni. Sed amSituE poîygoni in 
{«) ter 3, peripheriam ffj definit. Ergo Bc trianguh dclinent in trîan- 
fuijmi. gnlum. 



Ex jirchimcdc. 



CorolUria. 



I. T-iX hac & 41. 1. 1. patct reâangulum fiib radîo & dî- 
jCj tnidh circumferentiâ eflq xqualc circulo: fub radio 
& tota circumforentia cfTe duplum: mb tpta-diamctro & tota 
circumferentiâ efle quadrupUini circuli. - : 

2* Circulus cft ad quadratam fibi infcriptum ut circumfo- Fi^.f.Hb.^. 
rentia dimidia (CD£j od ^iametrumi ad quadratum vero 
circumfcrjptuin» ut quarta circumtereoţiaB pars ad diome- 
trum. 

Nam rctoigulum fub CDE & radip CA (cu CF fhoc 
♦ cftip{ccircums)eftad.rc(ăangulum GFCE nimirum fub * ptraM 
FG 8c CFi fhoc eft ad quadratura infcriptum BGDE) ut pr^d^ 
+ CDE dimidia drcumfcrcntia eft ad FG fcu CE diame- Ţ/#ri.A6, 
trum i quod erat primum^ ac proinde drculus eft ad dupluni 
redlanguU GFCE (hoc eft ad FH quadratum drcumfc-ip- 
tum) ut CDE ad duplăm'diâmetrum CE> five ut quajdrons 
CD ad diametrum CE. 

(3.) iTigurarufnlfopelrtfnitriimmcaţaciJltmaefieWcuîm. Sit Fli. 3«. 
ferimeter polj/goni eujufcunyu [e.^. qtiadrati] EGHI Ăqkolis 
circumferentU ctrcuU, Dieo quod fireştii ares major eft quam 
srea ţolygoni, Area enim circii AqiMlis efi triangulâ eujus bm^ 
fis eft circumferentiâ j aîtitudo vero femidiameter PA : (^ Arett 
folygoni dqualis triangulo cujtfs bafis eft Ferimeter Fol/goni^ 
circumferentid circuli ex hyfothejt dqualis, ^ altituda ferpendi- . 
ttdaris FO a centro cirtuU in latus fclygoni itmifftt: qud quU 
dem cum radio circnli fimţerfit minor, Uquet aream fohgoni ' 

'orea circuli ejft nufurem. j^ E. D. Etjmilffţr htter jîgurai 
folidas dqualsous fuperficiebus cqntentas Sfh^4 omnium cafa^ 
(ij[tma demonftrabitury 

PROPOSITIO VI. 

* 

Circuli drcmmfsrentiM diametrHm continet mim 
nus quam ier (P^ unam feftimam {Jiu '^^ 

pltts vero quam ter (^ '^. 

y\d hujus theorematis deinonfirationem aflumît Archi-» 
medes polygona ordinată, alteram circula drcumfcriptum. 
Ulicrîptum altcrum, utrumque g6* laterum. Deinde often- 
dit g6, latera circulo circumfcript^ contiaere diametrum mi<t 

aus quam ter Se '• ac proinde circumferentsam ^use ipfîs mi. 

por eftj, eti4m coţitinerc diametrum miau$ ^aia ter (c ^. 

liatQira 



Theeremata fiUSia 
Liten vere pS, drcumferentix infcripci fac proiadc & dir 
iumlcrentiam quar ipfis mijor eft) amplius contincre dii- 
metruin quim ict & '°. Porro longior eft liujna rei demon- 
ftratio quam ut Loc loco adferri debeat. Quod fi ad polj'go- 
Dl plurium adbuc latcrum Geoffiecricum ratiociaium rdioits 
«lendcre. Ijtnitcs jim ftatutos ardarc poterimui magii 
raagifijuc fine termiiiOr atcjue iti propius in infinitum ad ^^ 
ram propoitionem accedere. P«fl:itum eft hoc a Ludol^o 
Ccolen, Grimbergoro, Mctio. SncUto, aliifque. ProportJo- 
nes pricipuM hi6tcnus invcncas hic fiibjicio. 

[Cum autim Tiaigtm graJuum ] o in 1 1 JhH* Jet hixi. 

•Bâtf^i. soni ciccumfcripti i (^ Sinus graduum 30/0 11 JuSui J'( 

■• ■ wxaj»»; inlmpti ţtrimtiTum: Cum ettam cor^imiUnr T» 

■ ■• '■•' i itns graJtis dimidii injio iaS» folygani lAiirum 3 60 cirdiiB. 

fcrîpti ; p. Eiaui gradul dimidti in j 10 duSus folygont Ultnm 

360 inlcripri ftrimimtm exhUenti aiqiti im frra in «jto 

tnmi Ohţcttrum tjje nituit firo faila t Jalii j/f^Sinfaim MfM 

T»j>gtmium txbiilit numen ftiiittntei imtmri pHernal^ 

Prima eft ArcHmcdis hujufmodî 

Diimetcr 7 

Circurnfcr. 11 major vera. 



Ritioncs it ad 7. gc iij ad 7 1. Si id coiamune con- 
iequcas reducaniur (quod fit codcm modo, quo fraâioDCI re- 
vocantur ad eundcm dcnoniinatoremj ratiancs onentur ifii 
ad 497 & ifâr ad497. 

Ponta igimr diametro pirtiutn 497 
eiit rircumfcreocii major vcra lySi 
& eircumtercntia minor veri lyfii 

Utraquc igitur a vera differc quinciiatc minori, qaiinfc 
^ pars diamerri. Quod fi ratione» 7 ad k, £171 id ti) 
reducantiir ad commane coafequciu, provcnicot radgiit) 
ij-6i ad 4906, & ij-tSi ad 490^. 

Poiiia igitur circumfercncia partium 490$. 
crit diamctcr minor vera ij-ir. 
diameter major vera ifSi. 

Utraquc igîtur a vera diametro dî^rt qoantitate numii 
quam iit pars ^^^ cirairnfcrctitiK. 

Proportio crailita a Metîo elt Archiniedra multo accunnR 
Ju:ita hjnc eft 

Diameter ii|. 

Circumt". îff, ima 



Ex jirchimidt. 

inter omnes partis nomeris conftantes naUa rerâB propin* 
ţiior; ex hac cniiD pofijUL diametro io, ooo, ooo> provenit 
circutnfcrentia gi, 4 if, 919, qux a vera (blum pencs notam 
primam 9 diâert exceflU paulo majore» quam fim dus parti- 
folac-decimillionefimae diametru 

* Sed utraque multo exaâior eft gemina illa Ludolphi a 
Ceulen: priona termini conftant notis 21, pofterioria vero 

aotis 36. 

Diameter 

looooooopoooooooooooo 
Circumf. major vera 

3 i4if9*^f ?f89793»3847- 
CirounE minor Vera 

3i4if9a65'3f8979?»5846' . 

pi£ferentia utriufque circumferentiae eft particula una dia- 
netri denominata a numero, qui conftat imitate 6c 20 cifris, 
«e iproihde tam hsc quam illa a vera drcumfctentia di£krt 
minori quantitate quam fit diametri particula diâa, yidelicet 
centies millionefiea milUpneiies millioneiima. 

Diameter . . 

lOOOOOOOOOOOOOOAOOOOOOOOOOodpOOOOQOO 

Circumf. major vera. 

3 I4iy9i6f3f 89793*384^*^43383179^0189. 
Circumf. minor vera, 

3i4if9a6f3;'89793a3â46i643383279j'o288. 

' Differentia utriufque drcumferentia?» inter quam rera er- 
fl(it, eft diametri particula una, denominata a numero, qui 
eonhat unitate & i^f. âfris» qux particula ad diametrum 
minorem habet proportionem, quam arenula una ad orbem 
terr^. Non enim conibit orus terrz tot arenuliş« quot 
contînentur particulas tales in diametro. 

Fruftra igitur fit ulterius progredi. Prdgrediere nUuloipi- 
nus ultra in infînîtum, ii ratiodnium Geometricum, cujus 
methodum expeditam tradit Snellius» placuerit continuare. 

ScholUtm» 

PRoportionis jam traditx fruâus eximii, funt hi qui fe- 
quuntur. 

Invemio Diametri ex circmmferentia. 

MAjorem terminum unius c proportionibus jam tradiţia 
fiatue primo loco, minorem fecundo, circumferen- 
tiam tertio, his tribut numeris quaeratur per regulam auream 
quartuş proporţionalii. îs eqt qux&ta dian^eten 

Vt 



8 Theoremnid feUSa 

Ut 4 detor drcumferentia maximi drculi teme millic 
continere Belgica unius liorx 8640, & qaxntur terrx d 
meter, fie (hbimt termini 

j;^. 113 %6j^ 

multiplica jagi fecundam per tenium» & prodoâum &1 ' 

per primumi proveoiunC milliaria Beţgica x^jo 'ţ pn 4 

metro orbis terrx. 

Inventw drcumferentia ex Diinmetro. 

TErminus minor unius e proportioaibos fiipra tradiţii I 
tuatur primo loco : major, fecundo : Diameter nota tt 
tio. His tribus numeris quaeratnr quarms propordcoalis. 
dabit quxfitâm circnmferentiam. 
Ut u detur orbi» terrx diameter ccmtinere milliariaBe^ 

tmius horx ijf o 'ţt & quxratur ambitas» termini ita li- 

bunt. 



113 isf *7foJÎ- 



Tunc fecundam multiplica per tertium de produâum Sb 
vide per primam : provenient miUianaEelgica 8^40. proitf' 
bitu orbis terrar. 

Quam modice hxc circumferentia reram excedat> diâsK 
eft fupra* cxcefTu videlicet paulo majore» quom (iiţt diamĂ 
terrellris dux particulx decimillioncQmx noc eft 9. cirdbC i 
aut 10, pedibus Rh^landicis » quorum i8eoo conititm^ '! 
milliare horariuro. Quod fi ucamur proportione LudolpUp •, 
etiam priori» cujus termini con(bnt 1 1 notis; inrenietur cw , 
cumferentia infenfibiliter a vera di£Eercns noa (blum dianiC 
trodata milliariorum Belgicorum 17^0. qualis eft terrx-, Vc 
rum etiam licct diameter ponatur ccntum millionum coiaXf 
dem milliariorum , qualis fof t^ eft diameter finnamcnii 
hac enim poiita proveniet circumferentia minori quaiţtitatţ '» 
vera dîEferens , quam una centimillioneQma particuU p^ 
Riiynlandici. Quod ii ad mveftigandam circumferentiam <^' 
bis terrx utamur proportione Archimcdis , intcrvallum ciţ" 
cumfereaţiarum vera majoris ac minoris excedec f miUi^x^ 
0elgica. Non eft igitur adbibenda Archimedxa proportio* ^^ 
in quantitatc parva : imo fcmpcr cxpcdict Mctiaua uti, cp* 
£c mo Jicis coaftat terminis, 6c plufquam millies exaâior ^ft« 



CjircÂ 



1 



£x jirchimtdt.^ 



^meter multiplicata per dimîdiam circumferentiani 
^^lucîtarcatn circuli: «ţucrnadmoduin patet cx coroll.i. 
t]us. 
T femi diametru m orbisterri, ou* negleâi frafliono 
tt milIÎJria Belgiei i jy/, muliipliccmus per dimidiu™ 
mbituin. per miUiaria neoipc Belgica +)ioi proveni- 
"aria Belgica. quadrata ^,94.0,000 pro circuto maxi' 
^ DiJfeentia tnvcmx circularis arcx a vera, hibe- 
difiercnci» invencxcircumfercntia: dimidix. a dinudia 
n femidiamctrum datam, aut II difiereotia ie- 
eaix a vera , ducatur in diiam feroidrcumfe- 



Vimenjto Cylindroritm eJ- Conorum. 

1 tuc appono. quod a circuli tliraenfione pcndcat. 

Cylindrus igitur & priiina quodvis producitur ei alti- 
I multiplicata per b^lîiii : Conus Ec pyrami$ ex tertia al. 
lU parie in bniim duâa, fuai eniin partes tcrtix c^lio- 
n ac prifmiium, eandem cum iplis baflm & altiludinem 
iumpcr 10. 6c 7. I. ii. 
talis Cylindri aut eoni fo. ped. quadratoruic. altitudo 
Ii ioo< Duc loo-iufo. proveniunt fooopeiies cubici 
lUditate cylindri. Duc tcriiam partem altitudinii loa 
n jî' în fo. provcniunt t666^ pcdes cubici pro fo' 



PROPOSITIO VII. 

TrcmlerHm peripherU eam inter ft preportionem pii^-i^i-" 
■ habtHt, ijHam dUmetri. 

1 polygonorum fimilium circulo Ciie fine infcriptibili- 
ibitus luDt inter fe ftmper ut • diamctri AF & IC. , j^, ^^^j 
; -f- ambitui in peripherias dcUnunt. Ergo etiam peri- j,, ,, (.,1. 
: iuat inter fe ut diametri. Quod erat demonllrandum. 1 1" V 

PROPOSITIO VIII. 
•erficiei priJmAtis cyUndro tam circMmfiriptit 



ies pi 



'cripti a^HAtnr riSAngulg , chjhs alii' 



TheeretHAia fdtQtt 
tudo efi Utus cyltndri, bafis vero tqU4iUt ţtrmt'.n 
k.f.= ,TiCm„k.. 

^- ]• I. Pars. Pnrmitis confcripti Tupcrfidci laogit cj-lbulniia 

fccun.Hum lincM EA, NF. Sec. qua: funt cyliadri latcnj fix: 
autem (quod « hyp. cylindrus fitrcihit) ad planum brieoi 

1. ti t *" '^'^^ *~'^'' '"^ P''''"'"^^ «i^™ * ''^^^ ^^ ''"c^* CG. GH, ic' 

' Sunt vcro & îtqualia inter fc. Igîtur uaum cyliadri ktus corn- 

muniscftomoiuinrcftangalonim CO, OM, MH,&c. ala-^ 

"f- Ftuioi tudo. Canfcripti igitur prilinatU fupcrlicîcs xquaturţ rc^ 

I. i<. aogulo Ăibambitu balts priInuticK & prilinacis fcu i^Shiu 

Ejidcm cit ratio fccundx panis, mm latui cylindn coqi* 
munis nirfum eft alrinidoreftai^lorura BDIK,KIQKieu 

^ux conltituunt fuperfîciem pri^itis iafciipâ. 

PROPOSITIO IX. 

PTramidis ordinată , eeno reBe circmnfiripid^ 
perjîcies , aqualis efi trixngHlo , cuJMS MJh ţj; 
^afees pyramidalis circumfereniiit (FHLD) mh, 
mda autem latas cont (B G.) 

Et pyritmidis ordinată cono rcclo mfirtpt^e jhţf^ 
ficies e^uatmr triangula, CHJm ha.fis efi bafiat nft' 
midalis ârcHntfertntia, altitudo vero perptndinSl^' 
ris (BO) a vmke m Luhs bafeas dedusa. 

1. Pars. Ducantur ad eontaftins G, K,M icBx B G.BK.BMl'J 

Erunt hx rcâi eoni latera, ac proinde xqualci. Ec qma u' 

. BA (ajrefluseft bafis plano FICE^ cdam pUmim (2jGBi 

'■ plano FKD rcftum erit. Atqui HG pcrpendicularis f^a 

ad AG cotnmuDem ieaionem pUnorua» FKD'S: GBA 

Ergo HG eiiam (J) rcita ell plano GBA. ac proiadcper-' 

- pcndicularis quoqu» eft ad (e) ipiâm BG. Ergo BG lattJ 

eoni, e(l alcicudo crîanguli FBH. Eodcm modo istuicDU 

' erit alticado rciiquoTum HBL, LBD, Se. Igitur triangulu* 

cîrcuffiferEniiî F H LD, & litere eoni coraprehcnftra, aJ^ 

tur ftipcrficici pyramidis circumfcriptac abfqne bafii QpA 

crat primum. 

a. Panis limiUa fere demonllratio cA. 



A/.+./.II. 
Î./.1I. 
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^B £je jircbtmedt. \x 

PROPOSITIO X. 

ryUperficies priJmMis ordinali cjUndra rtSio cir- , p,g^ ^ 
5 cumfcrifti definit * in cylutdri /itperficitm : ^ in- 
prumidit cmo reilo cirCHmJcriptt Jitperjicies in eoni 
uferficitm definit. 

1. Pj». Prifiniium ordioatorum cylindro fine fine con- p^^ ),*«. 
siptorum & infcriptoi um fupcrficks tinbcbunt nudcm inter 
! dktferenriam dati luiaorem. uii lâcilc patcbit eu 8. & j. 
ujut. Muho igitur magis fuperfide» drcumloipti prifmatis 

iuperficie <ţiindri iacer infcrîptam Se circumlcriptticn mc 
la, difleret diSerentia minori quacunque data, ho« eft. t de- t ^ff"- ^ 
net in cjttndricam ruper&ciem, minus fcmpcr ac minus cx- '''^' 
tdado. 

±. Part, Eodem modo oftiaidimr ex 9. & ţ. hujus. 

Ib ^uris tancum eshibcncur cylindri & eoni icmiflei, ne 
tulotudo lincarum confullonem pareret. Czterum i:ogit.indi 
iat cyliadrus & coaas interi, quos prifinata & pyramidef 
ircumicriptx ambiunt. Sic cnîin clarius spparet planai fu- 
ecficics drcumfcriptas cfle majore» ex 3. axiomitte. 

Lemma ad JeqHen. 

Iltat AB,CD,EF proporţionalei, fitquc KB dimidîa AB, ,, 
> & EG dupla EFj etiam KB, CD, EG propoitionalcj * ^' 
runt. 

Rcâi KB cft ad AB. utEFad EG. Rcâangulum ergo 
LB. EG xquamrpcr 16. l.â. reâangulo AB, EP. Sed boc 
«r 17.1. iS.3»juacurquaijratoCD. Ergo & refknguluni KB. 
IG pM eft quadrato CD. Ergo per 17. 1.6. KB, CD, EG, 
iint proportionalcs. 

PROPOSITIO XI. 

Clrculits, cMJui radius (GH) efi mediut prO' Pit>j-4^ 
portionalis inter reBi cjlindri Ut us {BC) (J- 
iafios diameirtim (B D,) aquaUt eft fiuperficiei cj- 
Undrica. 

■ Inte! ţigan tur circulîs ABN, GPH, circumfcripti efleor-, 
dinata poTygon!i, adeoque limita N M. RS, & iupcr N M po- 
Iţgoao creâum eflc prifma,. cylindro drcumfcriptuni. Quo- 
aTra BD,CH, BC ez hyp. funt propQnioa4eE, cckm AD 
fctf 
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TI Thceremata fiUifd 

(tfPttlem. ffeu AN) GH & dupla B C fu) proportionalcs crunt. JiH 

trn^" *" "■'^"S'''"'" fiiti A N & ambiiu poijgoni M N cootcatum/^ 

Icf'^i! iK ^')'t9t"r polygoiio confcripro N M ; reftangulam vao Sit 

\iii.i. BC leu EF &ei»dem ambiiu NM f hac eft (c) trianguin» 

WPirS. .ibbanibituNMEctiupUBC) i^qualc cftfJ) luperfideipriC' 

«V"- maiis eylindro cooicripti. Atqui trianguium fubambituNM 

(eJpCTi./.S. 8t A N.ellad trianguium fubaiiibituNM& dupla BC((Jut 

A N ad duplam BC. Ergo etiam polyyoniun N M e£l *J ft- 

: ' pcrfidemprilinstiscylbJroconfcripti ut AN aJduplanaBC- 

Sed quia jam oltendi AN. GH, daplam BC, c{Ie proporti» 

U)Tirdifm nalcs, ratio AN ad dupiam BC cft duplicata f/J ratioui* AlT. 

*•:■ '■ !• ad G H. Ergo polygonum N M ad fuperficicm prifroitit »■ 

tionem habet dupUc&tam racionis AN ad GH. Scd edm 

polygonum NMadfimiiefibipoljgoiwm GRQS, radonon 

habct duplicarăm rationis A N ad G H, ut facile collieiua a 

I. lib. II. Ergo polygonum N M ad Tuperâcicm pnCoffit- 

& ad polygonum G R QS cindem habet ratjonem i qu* pte- 

(«JPiTp./.j, înde xqualii (aj funt. Eodeni modo ofteadam, priliniticv 

fupcrfides eylindro in infinitum circ ura feri ptibiies fempaiK 

quaics cfle polygonis, qua: eirculo GPH in infinitum ii' 

2'','"' '*■ cumfcribi poflunc. Quare cum £c fuperficieg priCnatic* (i) 

Ici 'jir 3. •" cylindri fuperficiein & polygOQi (c) in cîrculum GPH*^ 

tnjMi. finant, edam cyiiudri fupcrtîcies circulo GPH jequa]t((4^ 

(d)T(r I, rit. Quod crat demonftrandum. 

*^'* Ek cgregio hoc theorematc cshibcrur eirculus x^uaEt fc 

pcrficiei cjlindricE. 

Cerollaria, j 

'il't-^^- l.Qpperficies cylindri reili, '£<]ualij ejî re£hoiffdi ■ 
kj Jub laierc BC, ^ hafeos peripheria cottttutt- 1 
Dupla BC f ut oacnfum fupra ) cft ad GH, u: GH «J 
ti)7¥r 7. B ^^ leu A N i Hoc cft, ut (a) peripheria P ad peripberiini 
«jp" BN. Ergo trianguium fub prima, ncmpe dupU BC Ecijuanii 

\1l6. " ncmpeperipherijBNKquatur(i)(riinguloliib fecunda, CU 
(^Hr'f, & tertiâ, peripheria fdlicet P, Sed trianguium fub GHIt 
*jj"i. pcripiieria.P, xqualc (r) cft circulo GPH, hoc cft. ffl 

jjdjrn-n. fiipcrliciei cylindric:^. Ergo etiam trianguium fubdupUBCt 
(e/p(«m ^ pcripberiîBN (hoc cft (e) rciftangulum iub BCSc poi^ 
«!■ l'i. pberia BN) cyllndricx fuperlîcici xqualc ccit. Quod SK 
tfemonft, 

Ek hoc coroUario inaniFeftum eft reâangulorum propiîh 
tates fuperficiebus cylindrids rcdis cfle communct. EJr 
i£t(ur CDroUarium. 

». Cylia- 



Ex ^rthimtde. IJ 

*. Cxibdricx fuperlîcics (B M, QNJ iquc altse Tutu in- ^Jf^fX^ 
tcr & ut balîum Uumetri (BF, QR.) 

Nam rcftangub fub pcriphcriîs CL. SE, & reiaiî xquali- 
bui FM. RN compreheola, (juibus cj-lindrica: iîipcrfides 
(») (unt KqualM, laiit loter l<; (ii ut Lwlcs j peripheria: vide- (■) ViranU 
]ka. CLi SEi hot cit (c) ut diamctri BF, Qk. ■•,,j,^^ ^ ,, ' 

j. Cylindricx luperficiM (CI, ARJ cjux bules habcnt «■ [cj ,„ 7. " 
qiutia. funt intet fc ut aliicudincs (TI, BR.J _ li»;i.i. 

ReSangub cniin fub .cqudibus per hyp. pcripheriîs GH, f's-^h ^ 
M(i 81 Fatţribus TI, BR coiitcora, quibua fupcrficics {i) Jt'-'*" , 
cyMricJc funt w]utlcs, lunt inter fe) feutTI. BR. WW""- 

4. Similes cylindricjc liiperlîdes fBM, RIJ rationem (î.ptrt.i.t. 
hibcnt itiiplidtarti cjus, quam habenc baiîum tliamctri Fi^. 10. «S- 

CumcylindHponanCurriinilc5,mtMFaiiIQ, f/) ut BF ',|',ţ_'''"**' 
ad QR, hoc cft f^) uc pcriphcria CL aJ periphcriim SE. ■(, Per 7. 
Quirc ctiain reâangula lîib periplicriit C L, SE, & Llcribus kHjmi. 
M F. I Q^ contenta, lîmilia crunt, ac proincie ntioncm in- 
ter fc habri)unc(i) duplicatain cjus. quam habct MFad lQj_''>"'" ^o- ■ 
hoc eft B F 3il Q R. E:^o 6c cylindric!C fuperades, 6cc. '■ *■ 

f. CylinâriCK lupcrficies (BM. RIJ rationem inter fc ha- ^-i-"^^ 
bent eompoTitani ex ratioiiibus laterum [FM, IQJ flc di»rac- 
trwum(BF, QR) qui funt in bifibus. 

6. Si sctiualei funt cylindricx fupcrficîes (AR, FDJ erit ut '*'** * 
diametcr A B, ad diimeirum FN, ita reciproce altitudo FH, '^' '*" 
■d aliitudinem RB: & c convcrlo. 

7. Denic]iie CK eodon i. corol. habetuf cylindricx fupcr- 
6cici dimcnfio, fi nimirum nititudo Jucatur in baTeos pcri- 
pheriam, ut li altitudo lit pcduni 20. peripberia batls pedum 
<S. tnultip!Jc<i Io. per 6. proveniunt 1 10. pcdes quadrati pro 
cylindrita fupcrfiiric. 

PROPOSITlb XII. 

CrtiKdri reai fupetficie, efi ad bafim (ASN) ^t*!*" 
ut cjh»dri lains (CB) ad (BO) quartam 
far tem diametri bufios. 

£t G H media proporţionali» inter B C & B D diametrunl • P" '""• 
bans, ac proindc ctiam media ■ proporiionjlis inter BA ieu '"''?•"■ 
AN, & Juplam BC, Circuius GPH radii GH ztjuatur f^','^,,, 
cur« fiiperficiei t cylindrîca: CD. Sed circului GPH ad n.j.i. 
cylindribarim ABN, rationem habet diiplicaiim • rationis 'pfi.tit. 
GHai ANj hoc eft t nndem quam dupla BC ad BA ra- 1?^,^;,, 
diiiot, hoc cA candcai qtiam BC ad BO quirtami diametri j,., ^ 
O parHnt. 



Xj^ Theoremata fileSla 

partcra. Ergo etiara (upcrfidcs cylindrica cft ad bafim ABN, 
ut BC ad BO quartam partem cţiametri BD. Qood cna 
demonftrandum. 

Corollarium. 

S Upcrfidcs cylindri habcntis htus dtametra bafis sequole, 
bafcos auadrupla eft. Si vero latus fucrit quarta pars 
diamctri bafeo8> fupcrfide$ cylindri bafi aequalis erit. Utrum- 
que ex propofitione manifefhim eft. • 

BROPOSITIO XIII. 

Fig.9,&^. /^^^rcftlusj CHJHS radius (OL) ejt medins prs' 
Vw-/ fortionalis inter eoni rcQi latus (B C) ^ iâfis 
rddium {A Cj) aqualis efi fi^perficin conica. 

latelHgaQtur drculis ACG> OPL, circumfcripta efle po- 
lygona ordiaata E F, I N, 8c fupcr polygono EF eredtam efle 
PTramidem cono drcumfcriptam. 

Quoniam per hyp. AC feu AG eft ad OL, ut OL ad 
ri) i)efiH,ic. BC, erit rado AG ad BC duplicata (a) rationis AG ad OL 
''h . Scd ut AG ad BC ita triangulum fub AG 8c «nbitu EF cft 
' ad triangulum fub BC 8t eodem ambitu EF. frgo ratio 
trianguUfub AG, 8c ambitu EF ad triangulum fub BC& 
eodem ambitu efî etiam duplicatn rationis AG ad OL. Sâd 
(b) Tir 4. triangulum fub A G 8c ambitu EF xquale dl (&) polTgooo 
imjus., EFj 8c triangulum fub BC 8c eodem ambitu EF asquak (c) 
^f)."^'*' 9' eft fuperfîdei pyramidis circumfcriptac Ergo nttio polygooi 
^' EF ad fuperficiem pyramidis etiam eft dupKcata rarionis AG 

ad O L. Atqui etiam ratio polygoni EF a^ polygonum fibi 
(d)peruLii. per conftr. firaile IN cft duplicata (d) rationis AG ad OL 
Ergo polygonum E K, ad fuperficiem pyramidis 8c ad poly- 
{^1*4^9-' l:s* gonum I N.eandem habet rationem, qux proinde zqualia (e) 
crunt. Eodem modo ofteodam iiiperficies pyraraidam, qu» 
cono in infîaitum magis magifque polygonx circumfcribi 
poflimt, femper aequalcs cile polygonis quae circulo OPL 
pofllint circumfcribi etiam in infinitum, Quare, cum 8c py- 
10 Pet if. ramidum (f) fupcrfidcs in eoni fuperficiem, 8c polygoni in 
hMjus. ârcu\um(g) OPL tandem definant, etiam eoni (h) fuper- 

kL'^7 ^' ^^^^* ^ circulus OPL crunt aequalia. Quod crtt Dem. 
(h/îvr I. Ex hoc prxclaro thcorematc cxhibctur circulus fbpofcki 
bmjMs» cbnics squalis; 

Cofdkr 



Ex Archlmedt^ tj 

Corollana* 

î.Tj ^^^^ eoni fHperficics ^tqualts efi triangulo^ ^'i'^>^9* 

XV /iih eoni Utere {B C) ^ hafeos peripheria 
(PG) Cdwprehenfo* 

Sit OL radius media proportionalis inter AC & BC Quîa 
periphcria CG cft ad peripheriam P, ut * radius AG ad ra- * '^er /• 
dîqm OL> hoc cft per hyp. ut OL ad BC: erit triangulum **y**' 
fiib prima, nempe periphcria CG & flib quarta BC f xquale J^f7? *" 
triangulo fub fecunda, nempe periphcria P, & tertia O L j hoc 
eff ♦ cii*culo O P L, hoc cft f fupcrfidci conicx B G D. Quod « ^r /. f 
erat Dcra, imjms. 

Es hoc corollario liquet fupcrficîes conicas triangulorum ti'"' ****** 
fubiit leges. ttacjuc. 'î* 

i. Stipcrficics conîcac BAF, QXR scqualîa fttera BAj i^r-a*** 
Q2t, Babenttş, funt întcr ic, ut bafium diamctri BF, Q R. *'* '• '** 

i. lîtfCFT, AZB) quce bafcs habcnt sequalcs, funt wtcr '*• *3- * 
feutlâterafCF, AZ.) . *^ ^'*-. 

4. Et qu3B fimilcs funt (BAF, QZR) duplicataoi habcnt '^^'^\ ^ 
rationdm' cjus, qux cft inter bafium diamctros. ai. /. i . 

f. Et qaselibet, rationem inter fc habcnt compofitamet Pii,eâiU 
ratîonibus latcfrom (BA, QZ; 8c diametronun (BF* QR) 
qiuc funt in baiibiţs. 

6n Et qux xquales funt reciprocant latcra & bafium dia* 
metros) & qux reciprocant, funt xquales. 

Qux omnia dcmonftrantur cx coroli. i. ut fupra corollariă 
de cylf ndrica fupcrfîcic deduximus cx corollario ifthic primo. . 

7. Medcmurdenique conicam fupcrficiem, filatus FCper Tig.is'UiiH 
baieof peripheriam dimidiam multiplicemus. Ut fi latu9 fit 
pedum 5". periphcria bafeos pedum 10. duc f, peri o. pro- 
Veiuunt f o. pedes quadrati pro conica fuperficie« Dem. patct 
tt eodem i. coroli. 
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PROPOSITIO XIV. 

OmI reEl't fi$ferficiet efi ad bafimt ut Ut iu (SC)' Pig. 8. 6- a 
ddkafit radium (^C.) -*«**"• 

inter latus BC Scbafis radiiim AC, fit media prot>ortio- 
tx^lÎB O L. Ergo ratio BC ad AC eft;daplicata * rationis O L 4, ^ ^ 
Qid AC . Jaip oix:»bi9 nulii OL t eft scqualis luperficici ^ ^f^*^ '** 
Coaiele QBI)» .^ed hujus ratio âd eoni bafim A C Gr cft da- f per 1 3. 
^U^ttâ' * miooii O L ad A C, ac proinde cadcm cum ratiodie hmjtts. 

Q 2 gg*peri4AiJi« 
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ncoremata JiUcia 
B C 3 J A C. Ergo cti.ira niio fuperficid conic* C B D ell id 
balim ACG. ut BC ad AC. Quotl tratdera. 



l.^yUperficiei eoni te^ia triiutgulo -tquilatericir- 
i3 c* perpendicular em Kj4, ctrcHmaBo gtnai, 
hafeos QT tiitplit eft, 

Cdenim KBhcus xqiialc BD. adeoquc JL;plum rcmiHni 
A B, ^x balcos radius eft. 

2. Superficics eoni a rettangHlo triangklo 4i]m- 
cruri EB D produsa eji ad bafim , *( ia ^lUr 
draio diameur ad latus. 

Dufla enim pcrpcniliculari BA, (a) angulus rciaDsBl«&* 
catur, adcoque ABD letBircftus cft. eft autcm 8c ADB 
L (i) (craireflus. Ei^o DA, BA fcj sequales fum ac proiode 
t. BD cil liiamctcr quadrati AK htus vero AD. Eft vcro o- 
'■ dcm AD feraidiamttcr bafeos PT, cum perpendicularii AB, 
, fccci {d) bifariam ED. Ex quious & hac 14. patet cotoUi- 
huin. 

j, Suptrficiet cjlindri reEii (GK) tfl Ad fnţtr- 

ficiem eoni retli {G B N,) ut cylîHdrt UtutadS- 
midtHm latus eoni. 

Nim fuperficics coniGBNrlî sd bafim ML ut latus BN 
ad* fcraidiamctrum baTis QN; hoccftut dimidium larerit 
B N ad tiuartam partcm diamctri G N. Eft aulcm bafis MI 
ad fupCTficiem cylîndri GK. ut f (juarta pars diamctri id 
N K cylindri latus. Ex zquo igitur luperiicicţ conica GBN 
cft Dl! luperficiem cyliodricam GK, ut dimidium latui cooi 
ad cylindri ktus N K. Quod crat jcra. 
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Lcmmtt ad fiijMen. 

angulo NPV diifla fit QD parallela ad NV. 
Dico reftaugulum fub PN & NV, Ktjuari re 
fiibPQ. QD, unacumreftangulofub NCL& duabus fimul 
fuinptiET^V. Q.D. 

Duc literi N P perpcndicularem N A xqualem N V, com- 

pletcKiuc NO reflangulo, ducatur diameter PA. Tum ct 

Q parallela QE ad NA iccec PA io B. Per B ducatur cr 

paralkll 



Ex ^rchimede. ij 

parallela ad NP. Quoniam AN cft par NV> patet etiam 

♦ Qfi cflc parcm Q^D. Igitur Fcdhmgulum ON cft reâang. * Ex cofL i 

PN V, & FCLcft PQp. Rcftat ut probcmus rcdangula V^^^'f* 

OB»EC, BN xquari rcdangulo fub NQ & duabus NA>*^'*"'^^' 

QB, hoc cft fub NQ^& duabus NV, QD. IJ vcro cft 

manifcftutn : re^hingulum cnim fub NQ & ^T At QB, xqua- 

tur t his tribus rcSangulis fub N Q & CA (boc cft Q>acio f »«• uLz. 

EQfubNQ. &NC (hoceft fpatio BN) fub NQ^& QBj 

hoc cft rurfuni fpacio BN, ac proinde fpacio OB, quod ipfi 

B N • aequalc cft. Liquct crgo propofitum, * fer 43. l,u 

PROPOSITIO XV. 

SI ccfiMS re£ius feElusp plano OSR ktfiNZ O f^- "• * 
paralklo ; Dtco circnlum G HM, cujus rads-» 
HS GH efi mediHS inter pArtem lateris NO (j* 
circulorum OS Ry NZ O, radios ODj Nf^fi^ 
mul fumptos, aqnalcm ejfe fHperficiei conica inter 
parallelos circulos QSÂ, NZ O intercepta. 

Inter P N & N V media fit G F. Itcra inter P QJc QD 
fit media GK, defcribanturque circuli GFL, GKT. Erit 
hic(4) aequalis fupcrficici conicx QPR, iile fupcrfidei (b) (t)Ter \\, 
NPO. Rcdangulum PNV aequatur (r). re£langulo PQ.D, hnjm. 3 
una cum rcâangulo fub NQ, fie NV, QD fimul fumptis. i^feresniL 
Sfid quiafi/) GF media cft proportionalis inter PN, N V, Vf) ''•' '^ 
rcaang. PN V eft xquale (e) quadrato GF. 8c quia GK cft u)p!^%* 
(f) roedia inter PQ, QD, re<aang. (g) PQD aequatur qua- /.^, 
drato GK: 8c quia GH media {h) eft inter QN. 8c Q^D. {i)Ttramftr. 
NV fimul fumptas, redhngulum fub QN 8t QD, NV •Ş^'^'''»7.4' 
fimul fumptis» aequale eft {i) quadrato GH. Ergo quad. rh) «er M^. 
GFpar quoque cft quadratisGH, GK. Ei^o cum circuli My^r 17.1.4. 
fint inter ie ut (k) quadrata radiorum, erit quoque drculus Oc) ?«r a, 
G L F aequalis duobus circulis, G K T 8c G H M. Atqui dr^ ^ «*• 
culus GLF eft xqualis (/) fupcrficici conicx NPO, Ergo ^^p^^ 
ctiam fuperficics conica NPO xquatur duobus circulis GKT hmjiu* 
JcGHM. Atqui fupcrficici NPO pars una QPR (1») x- {m)feTtmUU 
qualis eft ctrculo GKT. Ei*go reliqua, inter parallelos cir- 
culos ZZ, SScomprebciţfa, xquatur circulo GHM. Quod 
cr^t demonftranduiii. v 

O 5 LţnH 



j8 ŢheQremata fele£l4 

Jaemma ad fiqnen. 

fftf îj. u Eaa (BH, CG) quae in circulo xqualcs arcu«(BC, HQj 
XV întcrcipiunt» fiint parai elx. 

Ducatur cnim CH. Quoniara arcuş BC, HG pcrhyp.liint 
P/r 29.A3. jpquajcs cdam • inguli BHC, GCH altcrni aequaics crunt. 
t W2g./.i. Ergo t B» & CG Tunt parallelac. C^od crat dcmpuilrafl. 
dun;. 

PROPOSITIO XVI. 

Fiz* 15. XA^r/^^/ii^r circulo figura regularis, farilatera ^ 
jL aquilatera ; Ducat urcjue E B ab extremitate dU' 
metri adt B, terminum lateris diametro proximii 
angulos vero aqualiter difiantes ah A^ jt^ngant reil^ 
BH, CG, DF. 

Dico reilangulum (juod diametro Apt &ft^htţaf4 
E B continetury aquari reSlangulo, q^od fit ex i^*. 
ţere u»o figura ift/cripta (A Bj vel BCy ^-f.) ^ex 
amnihus jungentibus BHjCG, D F fim ui fumptis. 

Duc CH, DG: quoniam BH, CG, DF intcrcipiunt ar- 

^^^a^iLj. cus (a) aequalcs BC, HGi CD, GFj crunt {(t) piralldx. 

{bjperlem. Pari argumente parallcl^ funt BA, CH, DG, EF. Omnia 

(c^Perz7 &'^^^^ triangula (c) BAK, KHL, LCM, MGN. NDO, 

if.Li. OFE xquiiugula funt. Ergo (d) ut BK ad KA, fie 

{d)fer^L6.HK ad KL5 & ut HK ad KL, fic CM ad MLî & ut 

CM ad ML, fîcGM ad MNj & ut GM ad MN, fic 

DO ad ON î & ut DO ^d ON, fic FO ad OE. Ergo 

(fi)/fri2.^j. (e) ut una ancecedeniium BK ad unam confequcntium KAj 

gc omneş anteceJientcs B K, K H, C M, M G, DO, O Fi ( hoc 

eft omncs jungentcs BH, CG, DF^ (unt ad omnes conic-» 

qucntes A K, K L, L M, M N, NO, O E, hoc cft ad diamc- 

(Oper 8. i.6. trum A E. Sed ut B IC ad (/; A K, fic E B ad B A. Ergo 

ut omnes fimul BH, CG, DF ad AE, fic EB cft ad BA, 

(f)ţeri6.i.6» Ergof^) rciaangulumfubomnibusjungentibus B/H, CG, DF, 

8cfijb BA xquatur rc6bngulo fiib AE & EB. Quod cnt 

4cmoqftran4um, 
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Ex Archimedi. x j 

PROPOSITIO XVIL 

SEgmento circuli DAFy chjhs bufii DF ţerpen^- Fii. «-k: 
dicnUrisfit diametro AOE, infcribatur figura 
aqmUtera (fr pariUteray du^atur^ne uf m fr^ct^ 
den ti re El a E B. 

Dfco rcilangulumfub E B (aparte diametri AOy ♦ 
ejua fegmenti axis efi, comprehenfumy d^Udri r^ât- 
angulo fjth Utere uno figura infcript^t, (^ omuibus 
jungentibus BH^ CG una cum DO dimidip bafis 
D F fimul fnmptts comprehen/i* 

Demonfh'atio cădem (juas praecedeads. 

Lemma i. ad fitjHent* 

INfcripta fit fphasrac maximo circulo figura regulari*, cujas *** if*^ 
latcra quaternarius mctiatur, circa axem A E coafiftens : 
Quo manente, circulus cum figura circumagatur, 

Dico fpb^er^ infcriptum iri corpus conicis reâis fbperftck- 
bus conteotum. 

Quod BA, HA, itcm DE, FE defcribant întegras cooo- 
rum rcdorura fuperficiesmanifcftum^cft. Dcindcquia lineae *ndedefi 
CB, GH,&GF, CD concurrunt produd^x in eodem utrim- a. A ia, , 
que punâo diametri A E fimiliter percradhe, quae juQgen^es 
Iccat normali ter: ctiam liquet has defcribcre partcs fuperfici. 
erum rcâraru m conicarum, interceptas inter parallelos circulos, 
guos in iphxrica fuperficie defcribunt yertices angulorum 

B,Qa 

Lemmd %• 

QEgmenti fphsn-ae, cujus axis A CX (e^o maxima efto D A F. Fi^. 14, 
O Huic inicripta fie ngura aequtlatera dempta bafi» qux cir* 
ca axem A O in orbem convertatur. 

Dico iegmento fpberico infcriptum iri corpus conick (u- . 
perficiebus oontentum. 

PrQbat^r ut lemo^i prasced^ 
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10 Tbn rem Mis fiteSd 

PROPOSITIO XVIII. 

^ i3« TyOMdmtmr cdJem qtuc im frim§ Umm^ie. Et du* 
X caiăfr reSa EB^ ah extremitate diametri d 
terminmm lateris Ji4metr0 proximi. 

Dico omMibmsfMperficiehtts comicii Jjf bara imfirif tis 
t Tttemtis aqtiaUm cjfe circmlum, cmjms raJims (I) ftefi t r^S- 
^dfJmm^' ii/ţf j*//w» AEBj contprehemfitm videlicet^ fmb dia- 

metro AE^ (jjr fnbtemfa E B. 
^Pfrij. u. Hoc eft, * cujus radius ( I ) eft medius propordonalis inter 
A£ & EB. 

Quoniam rcdac BH, CG, DF aquantur rcâîs BK, CM, 
jFeru[,z. j^Q ^ fumptis, crit f rcâangulum fub latere uoo figurx 
in(criptx maximo circulo (ddelicet fub AB, vel BC vel CD» 
velD£) 6c fub omnibus lîmul jungcntibus BH, CG, DF 
«quale redhmgulo fub AB & BK, fub BC Se compofitaez 
BK: 8c CM> fub CD 8c compolîta ex CM Se Da fub DE 
& DOi Gq enim re6be#BK, CM» DO fingube faeruntbîs 
'accq>Cae. Atqui reâ:angulum fdb AB & omoibas jongenti- 
($': fer i6. buf BH, CG> DF iîmul fumptis «quatur (m) reâangalo 
fui"'' L^ A E B, hoc cft (6) quadrato I. Ergo quadratum I xqualc cft 
{b)tfcrfyf. y^^aangulis fub AB & BK, fub BC & compofita cx BK, 
CM, lub CD & compofita ex CM, DO, fub DE & DQ. 
Sint jam inter AB 8c BK media proportionalis P; iotcr BC 
& compofitam cx B K, CM media Q: inter CD 8c com- 
pofitam ex CM, DO, media R; inter DE 8c DQ media S. 
tc)/^ri7./^. Erupt igitur quadrata P,Q,R,S aequalia(r) rcdfcingulis ft- 
pradiâis. Quare cum quadratum I jam oftenderim iifdem 
acquari rcâangulis, etiam quadratîs P, Q^R, S aequale crit. Cum 
(d.pfriJ,t2. igitur circuli lint inter fe (i) ut quadrau radiorum, etiam dr- 
»2. /d. ^ culus radio I defcriptus omnibus fimul circulis quorum radii, 
>4. /. ţ' P. Q^R, S, aequalis (e) erit. Atqui circuli radiorum, P, 8c S, 
h) vt'r 13. anjuantur (f) fuperficicbus conicis quas produxerunt late» 
hi"'' AB, ED, (iquidem P eft media proportionalis inter A B eoni 

latus, 8c BK radium bafcosj S vero media eft inter ED, & 
(b) Tgrif^ DOj 8c circulus radii Q eft aequalis fegmento (g) fuperficici 
*«!/«'• conicx quae intcrcipitur inter duos parallelos circulos diaroc- 

trorum CG, BH, quia Q media eft inter BC, 8c compor- 
tam ex BK, C Mi 8c ob eandcm caufam circulus radii R st- 
quatur fegmento fuperficiei conicx inter parallelos circulos 
cjiametrorum CG, DF interccptae, Ergo circulus radio I dc- 
icriptus, gequatur omnibus fimul conicis fuperficicbus jfphaers 

infcriptis, Quod eraţ demonftranduro. 



Ex jirchimede. 

PROPOSITIO XIX. 

PO»amnr cădem qua in z. Itmmate, ţ^ dnc/ttur ng. 
rtBa E B ai extremitate diametri AE ndter- 
minttm lateris ^B diameiro proximi. 

Dico omnibui fMperficiehHS conicii figmento fpha- 
rico DAF infiriptis aijMjlcm ejfe circnlnm , cmjms 
radius efi medms proporiiartalis inter EB, & Jeg- 
menii axem ylO. 



^ 



Demonflraiio plar 
:iteturP.,7. 



cadcm, qux przccdcncis: fcd pro P. 16. 



PROPOSITIO XX. 

S'UperJicies conica Jphara in/cripta, in fphxrx fu- 
perficicm definunt. 
Data tic fupcrficks quiiitumv» parra X. maDitcnuna cQ în- f>i. if. 
tra iphiricam fupcrficiem ACEG daiialiam pofleconcentri- 
cam, (jus ab hac dcficiat (juantitate minori quam litX. Am- 
barum plano feGarum per «ntrum iiianimi droili fint 
ACEG. DPLM. Duciiur diarnctcr ADE. & in D un. 
gst N Q. Si arcuş A E bilccetur in C, & refuluum bifccetur 
niriiis & Ce deinceps, rclinijuetur • tandtm arcuş AB minor • -emn n 
arcu AN. huic fi fiibiendamr reda AB. manifcltum eft cam i'^i-fiM. 
non pertingerc ad pcripbcriam PDML, cflcquclatus figun^""' '*■ 
Kquilaterx & parilaterx cirtulo C A G E inlcriptac. cujiis nul- 
Imti latuf pertingatad periphcriam PDML. Quareli circa 
dîanictrutn AE iu orbcm agantur omnia, patec lupertîcici 
^hflcricE exteriori infcriljcndas cile conicag fuperficies, ijujc 
includant (upcrlîcLeni fphiricam alccri concentricam, ac pro- 
inde illa lint t majores. Quoniam igicur fphxrica fupcrlicics f Ptr jxit. 
DPLM, deficit a fi perficie fphirica ACEG quantitate mi- î- '"}•"• 
nori (]uam Ik data X ; muiro magis iupertîcies conine ab că- 
dem Iphzrica ACEG. dclîcicnc quantiutc minori quam fit 
data X, ac proindc • ia ACEG fuptrficicm delJncnt, Quod • jjgj,^ ^ 
praţ demon llrandum. t.12. 



11 ThtprcmAta fiUSla 

PROPOSITIO XXL 

n^ ,7. £^^Onic£ fHperficks fegmenti fţhdtrico DAFiu- 
V—' feript^ in ipfam Jegmcmi fphdrkam /uperfi- 
ciem definnnt. 

Dcţpooftrabitur codem fere ratiocinio quo pracccdeos. 



PROPOSITIO XXII. 



rig. \i. 



DEmonfiratum efipropof. 1 8. circulum cujusn-' 
Mus eft medîHS preportionalis inter dutmetrim 
uiEy (fr rcffam E B, quit ab extremitate dismmi 
ducitur ad terminum Uteris AB diametro proximiy 
^tqualem effe omnibus fuperficiebHS conicis fph^rt in- 
fcriptis. 
t ^tde defin. -D^^^ h^^^ ctrculum definert t tandem in circHlmy 
$.Liz. CHJHS radius efi AE fphar^ diameter. 

Nam C\ plqra fcmpcr ac plura in inâoitum latiera drculo 
maximo intcribantur, (cpx deinde circa A£ ia orţicm aâi 
conicos producunt fuperfides) pitet latas AB 6cri uadeni 
quayis data reâa minus* ac proinde {iibteoiâai C B> ad diunc- 
trum A E accedere ad intervalluin etiam quovis dato mtiiuS) 
unde fit ut dif&rcntia ipfarum AE> BE etiam fiat quavis^at^ 
minor, Ergo muUo magis media proportionalb inter A£> 
B E, quae femper major eft ouam B E* difleret ab AE tande» 
defeâru minori quocunque daîo. Ergo etiam drcolui cojos 
femidiameter eft media inter AE» & BE, a ctroilo, cujos 
eft AE, tandem difFeret defeâu minori qţiocunquie dato: 
* Defti^C, hoc eft in * ipfum definec. Quod erat dem. 

Haec per iSo iâtis clara» non eft necefte operofîuş demoaiţr^ 



L 12. 



i?/X« !?• 



PROPOSITIO XXIII. 

DEmonfiratnm eft propof. 19. circfâUsm, cmjus 
radius eft medius proportionalis inter EB (j' 
A O fegmenti axem, aqnalem ejfe omnibus fispet* 
ficiebus conicis pqrtioni fpharica DA F infiriptis. 

Dico hune circnlum deftnere in circulum^ cujui 
radius eft relia ADy a fegmenti vertice duila d 

perir 



Ex jirchimide. 2| 

peripheriam circuli DO^Nj qni bajis efi feg^m 

fnenti. 

Nam quia Jam ex prxced. demoaft. liquet £B ddmerc 
tandem in AE? patebit quoque roediam proportionaltm inter 
£ B & A O, dcQncre tandem in mediJiin propordoo^lem inter 
A £ & A 0> hoc * eft in ipfau) AD. Manifelhim eft igitujr * Ter ctrtL 
& circulum cujus radius eft mcdius proportipoalis inter £B *•/•*• Z»^. 
6c A O etiam defincre in circulum radii AD. Quod erac 
demonftrandum. 



s 



Lemmd ad feque». 

I dîame^r diametri dţipla eft» circulus circuli» quadruplus 

eriţ. 
Fatet ei: propoC i, L 1 1. & defin. io. lib. j*. 

PROPOSITIO XXIV. 



CVjufcHuqtte ffhitr^ fuperficies quddrufla efi ^^^^^ 
măximi circuli ejufdem fphdrs. 

Hoc nobiliiTimum Archimedis theorema ex jam pratmil&s 
cxpedîte demonftrabimus hune in modum. 

Circulo rphzrx maximo circa diametrum A £ intelligatur 
inlcripca efie figura ordinată, cujus latera quatemariut metif*. 
tur. Qux circa A£ in orbem duâa, producat conicas (u- 
pcrfidcs, ifaporficiei (phxricae infcriptas, ducaturque £ B. Dc- 
monfhatum jam iupra (0^) eft, omnes conicas fuperfides (t)i8.4w;«f. 
fphxrc infcriptas atoualcs efle circulo > cujus radius poteft 
reâangulum A£B, hoc eft cujus radius eft medius propor- 
tionaJis inter A £* 8c £B. Atque hoc fcmpei* eveniet in«> 
fcriptionibus in infînitum continuatis. Quare cum infcriptx 
cooiex fuperficies (i) tandem deiinant in iphacricam fupdrfi- (b) )vr ac« 
dem, circulus vprp cujus radjus eft mediu* inter AE, & £B, ^•^* 
definat (ir) in circulum , cujus radius AE, ipfa quoque fphac- W ^p^ aa- 
rica fupcrfîcies (d) aequalis crit circulo radii AE, hoc eft mj^Î^^. 
(#) quadrupio Blaximt circuli AC£G. Quod erat demon- hmjm. 
draodţim. (e) Ftf Uau 

Viam, qua ia theorematc nobiliiTimo demonftrando ha^c- frsced. 
Du« uâ fiirouşi Archimcdxa multo breviorcm 8c clariorem 
^ iciţt» ^ui Archimedem le^^t, 



OtQlU^ 



S4 Tbeoremata filcRd 

Corollarmm. 

EX hoc przclaro atqae admirabili theorcmate, qoo im* 
matale nomea Archimedes 4pud omnes Geometras con- 
fecutus eft, ezhibetur circulus xqualis Tuperfidei iphxricx, is 
nimirum cujus femidiamcter eft ^hxrx diameter, fîve cq)iis 
diametcr dupla eft diametri ^hxrx. 

Scholimn. 

EXpcdita jam erit dimeniio fuperfidet fyhxxicx» prmdpis 
inter omoes curvas. T)uplcx eft modus. 

I. I4enruretur circulus fphxrx maximus (ut traditar ia 
fcholio poft P. 6. hujus.) £t multiplicetur per 4. Ut (i maii- 
mus orbis terrac circulus inventus fit continere quadrata milli- 
aria unius horac five Bclgica 5-. 940. 000. hic numenis quadru- 
plicatus exhibet quadrata milliari a Belgica^ 13. 760. 000. Qox 
in iuperficie orbis terrae continentur. 

1. Diameter fphaerz multiplicata per drcumferentiam 
maximi circuli exhibet fphacrs luperficiem. Ut £1 terrx dia. 

metro dentur milliaria unius horx 27 jo 'ţ atque inde maximi 

circuli circumferentia diciatur mtlliariorum 8d4o, hi duo ou- 
meriomiflâ fraâione multiplicaţi per invicem dabuntruriîiffl 
^ Quadrata milliaria unius horx» a 3, 7 tf o. 000 totam orbis tem 

uiperfidon conftituentia. 

Demonftratio patetex primo cdroL p.f. hujus» reâa^ 
gulum enim fub diametro fphxrx, & maximi circuli drcam- 
ierentia, per did^um corol. eft quadruplum maximi circulL 

PROPOSITIO XXV. 

CVju/cuftiJi$te fortioms fphsric^ (DjiF) fih 
ţtrficies ^tcjualis efi circrilo , cujus radius efi 
reila (^fi) a vertict portionis du£l4 ad circum- 
ferentiam circuli (DOJ^N) quifortienis efi bafis. 

portionis maxiniae fcâioni infcripta cogitetur circa axem 

AO figura arquilatera & parilatera baft demptaj qux, drca 

A O in orbem adia , portioni infcribct conicas iuporfidet 

^U^ Ducatur quoque reda E B, ut * fiipra. Omnes conicx fiipcf- 

i?y^/J^* ficics fegmento fphaerico jam inlcriptae acquantur f circulo 

ihtjMs, ' cujus radius eft medius proportionalis inter EB, Se fegmesâ 

axem A O. Atque hoc mulţi plicatis in infînitum infciipttooi- 

bus ^mper condoget. Quare cum ^ conicz fupcrfidesfig^ 

fPCOM 



Fix. ijs 



Ex Archimtde. aţ 

nento iafcriplr, definant * în fpiijericsm fegmemi fupcrfi. ■ -nr n. 
cicm, & ctrculus cujus rttiiius jiner EB & AO mcdius ctl, ^!Jf- 
delioat ţ in drculum radii ADi aista • t'phjcrica portionis y^^ *^ 
fiiperJîdJu D A F, drculo radii A D a^ualis crit. Quod erat • ,„* i. 

Hoc alicruiii cit cx Arcliimedis invcncîs nobilioribus, quod 
|>crinde ac pra-ccdcns, via multo. quim iple, breviori ac d»- 
riori jam dciaonflnviinus. 

PR.OPOSITIO XXVI. 

Criindri reBi Jfhtrt circumfcripti ( II P S f^) f^. ,t. 
fuperficieii it^nalis eji fHperjicm Jpharg. 
Etjî cjiindrHs acfpharaJecemurpUmsadaxem 
(BG) re£its , erunt fitigula fuperfictei cjlindrka 
Jigmenta fegmtntis fingulu fuperficici JpCerica *- 

I. Pars. Quoniim cjlindri Utus HP :equale eft (a) PS (») rrr tyf. 
(!ijmetio baiîs, erit cyiindrica fuperlici« HS, quadrupîa (b) Qi)TwTanl, 
baTcus, hoc e& mai^imi circuli fphxTX q'lindco infctiptx ; J. i^- hHJmi. 
cujus cum aiani (t) quadrupb fit fphzrz Uiperficici, crit kec f^j p„ ^,, 
zqaalis cylindrtcz. Quod crai dem. %'iu. 

î. Pars. Ducantur rcftac BO, GO. Quoniam angu- 
lusBOGiVJ reflus cft in femicircuto, ab eoque cadic OC ii)f"V- 
pcrpendiailarisad BG, nit (f)BOmedia proportionalîs in- '■ 3- 
terOB, !t BC, hot cft inter IT & HI. Ergo circulus radii i.'p'g.'te.' 
BO (/J aquaiiseftliiperficieio'lindricjt HT. ScdiJerncir- fijfrr'ii. < 
culut xqualis (g) cft ctiam (cgraento fuperficiei fphsricx hmjm. 
OBK. ^quales igitur funt fuperficLcs, cylindrica HT, & {itf"!'**" 
fphiricaOBK 

Dcindc quia coilcm rooJo oftenditur cylindrica H X iquari 
fpbcricx QBR. ttiam reliqua cylindrica IX, reliqux Iph*- 
rioE QOKR, inter duos parallclos circulos intcrccptx. x~ 
qaalls crit. 

rhis patEt lic fcgmentis omoibus. 
PROPOSITIO XXVII, 

SEgmenu {uperficiei fpharic* paralUlis circnUs p. ,|^ 
aivîfa cam imer Je proportionem habent, qtuun 
fegmemad,ametri (BC,CD,DA,A£, EF,fG) 
âd cinttioj pttraUcloi reiiic. 

Sequitut 



l£ The&remâta fikBa 

Seqaitur ez prececfenti. Sunt enim (jphmdK fâpcHidet 

mptfpr£u ^«y?«^ 0%Yi, QOKR, MQRN, &c. • ceqoalia cxlm* 

'^'^ dncu, HT, IX, LK &c. Ataue hxc eandem inter fc raw- 

Îfff i^ nem habent, f qaana axeos legmenta BC CD, DA| Bcc« 
!!• Ergo & illa. Quod erat dem. 

ScboltHm. 

m 

EX hac ionotefcit proportio zonarum 2c climatam inter fe^ 
Sunt enim ad invicem ut fegmenta a^fis, qoae nota fiunc 
ez tabula (inuum. 

Ex eadem habetur dimenfîof^mentonim fuperficiei fphaE« 
ricae. Nam quia & tota fphau^ fuperficies nou eft ez icbolic^ 
prop. 14. & (cgmentorum proportio, utpote eadem (pus 
părtimn axis, etiam daturi liquet fegmenta iîngula iimor 
tefcere. 

Carterum & qottaor praecedentia ţhcoremata, 8c idiqaa 
omnia qux fequuntur, omnino fingularia atque adnoiranda 
fiinţ, nlaneque digna, ad qua! intelligenda Geometriae fludiofi 
ftrdena ftudio incumbant. 



Fi(f. i^i 



Lemma ad feqkent* 

SI iphacram tangat phnum (QN in O,) reda (AO) « 
centro ad contadum duâa eft plano tangoiti perpaifi* 
cniaris. 

Secentur phnum tangens QN & fphixra , per taâum O 
daobus plaiiis, qnac in fphxra quidcm producant circulos p(^ 
OD> în plano autem QN refes CO, 1 0, quz circulos con- 
tingent in O. Igfrur per 18. 1. 3. AQ perpendicularis eft ad 
iitramque IO, CO. ac proinde per 4. L 1 c. reâa plano QN« 
Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XXVIiL 

^'(fr. 10,11. £^'\Mmi /jfhara aqnalis efi como (Z O) CHJmS M* 
^•'' V-x tit$uio (KO) far efi radio fph^ra î b^svero 
(Z) fmperjiciei Jfhara aqualis. 

Intelligator fphxrs circumfcriptum efle corpus aliquod 00- 
Itednim, cojns lâlidi anguli novtspranis ^ha^ram tangedCiMf 
abictndantun Qtio h€to ortetnr aUud corpus poliedrunl fibx^ 
ram continens» minus priorc, & pluribus conftans aiţ;iihs, &; 
fuperfidem habens ex pluribus ac minoHbns planis tanpnti- 
bus compofitam. Si poliedri hujus (biidi anguiinorâ plamt 
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tangcntibus iterum abrcindantur, 8c terţii policdri înde natî 
iimiliteri atque ita in infinitum: fiet tandeii\ ut 8c poliedrum 
excedat fphs^ratn fblido minori quocunque dato, 8c iiiperficies 
eJQs ex plaois^taogcntibus (qux, ut dixi, âne tennino 8c mi- 
nora, 8c pluraerunt^ com poliţa, rphsrioam ruperficicm, CK* 
cdiat qnOqoc plano minori, dato quocunque. Quoi utrum-^ 
qae, filcet demoilftrari pofTct, tamen quia per fe fatis daram, 
pofluletur ftudio brevitatis. His ita condicutis, quxfitum ita 
cdQckKtoius^ 

Pdtcdram jam expoiitum componitur expjramidibus,(ţua^* 
rum vertex conţmunis eft centrum fphxrx, ba£cs vero luot 
plaoa tangentia, qux policdri lupcrficicm condituunt. £t quia 
reâae ex centro A ad iingulorum planorum contaâus duâos^ 
ad plana ♦ fingula perpendiculares funt, crunt omniun^ pyra- * Per Um. 
midum, quibus confiat poliedrum, sequalis altitudo> îpfe ni-/''^* 
mîirum A B radius (phsrae. Si jam igitur planam, X, pona- 
tur asquale (uperficiei ipfîus policdri , fupcrque co ereâa fit 
pjrramis ad altitudincm MN ctiam xqualem fphaerx radio 
AB, manifeftum eft f omncs pyramides fiipradiâas, hoc eft t^"*^* A'*« 
totum poliedrum, xquari pyramidi XN. Ad eundem modum 
reliqua omnia poliedra fphxram includentia , quae ex tnmca- 
tione perpetua fblidorum angulorum, alia atquc alia nafcen- 
tur in infinitum, fcmper aequalia erunt pyramidibus (per XN 
reprasfentatisj quarum aititudines (MN) funt radius iphxrse» 
baiea vero'(X} zquales fuperfidebus poliedrorun^ fpiisram 
ambiendbus. Quare cum tandem, 8c poliedra (ut dixi fupra) 
in fphaeram, 8c pyramides XN (ut mox odendam) in conum. 
ZO definant, etiam * fphxra cono xqualis erit. Quod erat *^ubMJms* 
demond'randam. 

Qaod atttem pyramides X N t dcfînant in conum fie oden- + p^/îj^ ^ 
do, Poliedrorum fupcrficics definunt in iîpbxrx fuperficieni ii ia. 
ut poftulatura fiîpra. Atquî bafcs X pyramidam X N, fcm» 
per aequales ponuntur fupcrficiebus poUedrorum , 8c Z bafis 
eoni Zio per hyp. aequaîis ed fupcrficici fphxrx: ergp etiam 
bafes, X, definent in bafim Z ; ac proinde cum pyramides 
X N fint ad conum ex hyp. xquxaltum, ut ♦ balis X ad ba- * P^ ff^^olL 
fim Z. etiam pyramides in conum definent. ^, u. /. ii« 

Dcmonftratio jam aliata hujus propofitionis 8c fequentis» 
pcnitus. diveriâ eft ab ea, qua ufiis eft Arcbimedesj qu« qui- 
dcm valde fiibtilis 8c ingentofa eft, fed prolixa 8t ardua ; ad 
qaanr viddicet adhibentur duo manifcfta 8c propofitiones un- 
dedm, praeter alias non paucas, a qaibus ill.'e' dependent. Ip- 
fum vero theorema ab Archimede proponitur hune in mo- 
dum: Omnis fphsera quadrupla ed eoni bafim habentis squa- 
IcmxHaiimo circulo ijphxrysi altitudincm vero radium. 



Tlxcrfmaia feUiî* 



_,- a fritiidiaiDEtri multiplicecur per iphirx iiipcrficm 

jam notam per fcboliura prop. 14- proi'cnieC fpbic» IbliJi- 

lavenia fit fphjirx tcrreftris faperficics contincre ouadnti 
unius Iiorje milliaria i,ţ.-j6a. 000. & iemidiaincter cfto milL 
arium horariorum 1 ţjy. cujus tercia pars cil 4J-8'- Multi- 
plica ^fg, omifîâ fraaioae psr ij. 760. 000. provcnicnt ia. 
88». 080-000. cubica unius horse milliaria pro foii di cate o(- 
bis tern. 

• ţcr hun Cum =1'™ fpfuera fit «qualis • cono, cujus altitudo eft n- 
>8. dius fphxrxi balis vcro fupcrficjes fpharrxi eoni autem foli- 
■f ftr fcbel. ditas t producatur cx parte terţii altitudiois, (hoc eft radii 
f-Ct^i. fphirsj dufla io bafim, fhoc ell in tphsrx fupcrficienij) 

etiam Qihzrx folidiias obiinebitur cx tcrtia parte radii duâi 
in fuperlkietn. 

PROPOSITIO XXIX. 

OMnis fcEler fphnT* aaualis eji cona « MJIH 
altitudo efi radins /pUra^ bajis vero Jeihrii 
Jpharica fuperjicies. 

'ii-^î- Efto primum foilor fAECGJ hcmifpfisrio minor. In- 

telligatur fcitori circumfcriptum cflc polieJrum corpus refli- 
lineum, Si cxtera raiiocinacio omnis ad eundcm moduin 
inftiiuatur, ut in przcedcnti, eodem modo concludetur quE- 
lîtum. Id folum oportcbit oilendcrc, eic quo difcurfus totut 
depenJet, fup=rficiena policdri cit plani» fphairicuin fuperfi- 
cieni ECG undcquaquc tangentibus compofitam, eSe na- 
jorera fuperlicie ECG. QuoJ ita fiet. Cogitctur fapcrficiâ 
E CG apponi alia xqualis Se limilis, plinis taugeniibus eoiiaa 

• P-r mxit. prorfus modo ciofta, quo prior. Erit jatn tota ■ fupcrficiM ' 
3. %w. er-phnis compolita, major tota fohsrica. Ergo ctiam dioM- 

dia ex planis compolita dimidia Iphxrica ECG major erit. 

Elto deindc leâor (AEBG) major hem ifplixrio. Uter- 

^fiTpTti. quefcftorfimul fumptusiqualis t efteoao cujus altitudo eft 

*-pamiKti- radius fpIiEri. baiîs autcm tota fupcrficiesi boc eft • duobui 

^"^ conis, quorum altitudo eidem, bafcs vcro pires fuperfidei ' 

fphasricB fcgmentis ECG, EBG. Atacai fcaorum uotii | 

AECG 



A£CC hemifphscrîo minor, per i. partcm jequatur cono, 
cujus altitudoelt radiuf, balis vcro luperildcs ECG, Ei^o 
altcr A E B G lequatur cono relîquo, cujus altitudo ell radiu», 
talia vcro Tupcrâdcs rclî^^ua E 3G. QupJ nu dcin. 



% 



Corollarium. 



Iţim fiipcrfidcs ECG lît atqualis ■ circulo radii CG, & * 
I fupcrSdes E BG x^ualis ciceulo radii BG, eruni Icflo- ^ 
rei AECG, & AEBG iquales conis, iiuorum jlticudo eft 
nâxas Iphxrx, bofes vero circuli radionim C G, Se B C. 






SfholiMm. 



iX his habetur dinienfio & feftorufn , & regmentoruni 'y . ij. 

I fphxts; feflorum quidcm, li niuUiplicKurt tcrtia par» +pt„tig 
ndii per fphxricani fcâonim fuperfidem , jam notam esfihtLf.t. 
fchoUoprop. 17. fivc per circulum radii CG, veLBG: £eg- '^'"- . 
tueniorum vero, li menfuremr conus E A G, 8c a itflore, 11 
minor eft hemifphirrio, aufentur; fi rjajOr, ciJcm adjicisiur, 

Seg^^tui" (M QR N) quod inter duos drculoî Cive parai- Fij. i), • 
lelos IJFe non parallcios iuKrjidtur menliirabis, li {egmenn 
QBR Gc MBN, jam nota :iiiteraatur ab inviccm. 

PROPOSITIO XXX. 

HEmifphtrmm (E O B D) eoni (EBD) cm- p/^, ^ 
dcm fecum bafim ţfr Mtitudinem ha&emiJt 
duplnm efi. 

Conus cuJQS bafis eft fuperacics hcmifplvrnea EOBD, al- 
titudo autcm radius A B, eK ad conum EBD, * ut bafis ad •■ptrtti 
balim, boc cft ut fuperficies hcmîfphxrica EOBD ad maxi- '• '»• 
mutn circulum PT. Ei^o cum fupcriicics hemifplixrica 
EOfl D liupla t lic maximi drcult, etiam couus pro bali ha- ^ ^„ ,. 
t>cns rupcrficiem EOBD, pro altitudine radium A B. duplus hmjui. 
eft eoni EBD. Atqui hemilphirium ^quatur ■ cono habenti ■ p,, ^ţ^ 
pro altitudine radiuni, pro tuli fupeilîciem temirpliiricam Hjnt. 
£OBD. Ergoedamhemilphxrium eoni EBD duplum eft. 
~iţiod crat dcra. 



TheermMta fcUlU 
PROPOSITIO xxxr. ' 

SPhard/ît divlfa in duo ftgmentM ILBG, ISKS, 
plano I OGTf per cenfMtn .4 nan tranfitinti: 
diamtter tutrerrt pLtao fecanti rctlu Jît B O K. 

Vt aUltHda OBfe^mi/LBU rjkad radmm 
^htra AB. ira O K Alliiitdo fegmenu alterms^it 
] a4 alidm KN. 

/>an modo ut OK aliiiudo fegmemi IS KG rfi 
ad radium A K jm A S, iia alniudo O B fegmenti 
alitriks fiat ad ali^m BD. 

Dicei. Cam JMG ţ^ IDG quorum oUitadi- 
ntsfmt OJV, OD, hajîsvero commiMit i Q^GTi 
w£ig>nrntis fphtricii fknt tquales. 

2. SegmentoYum eadettt efi propgrtio, şiwrfffrf* 

Nm UO, NO. 

I -î- 5. Stgmtmnm JS KG efi ad maximum fi^t în- 

mferiptim connm IKG. M NO ad KO, (ţr J'S' 

fwuntitm ILBG eji adfihi mJiriptttmconHmmaxf 

mum IBG, Mt DO ad BO. ■ 

■»- -ir- t'ars T. Sphxn Si eoni leccntur plsao per iliiinetnâir^K 
IVflduceniur in fphaEra cireulus mixmms KLKG, in «ofil 
W"'Vf- vcroirianguliBIG. IKG. Et (jiiii BOK diamaer f«) «âl 
*».i jc cftdrculo QT, crit ^mguliia lOB fi^rediiis, Ar»gulu»quo- 
\.l", ¥^ BIK (c) in Itmîrircib reftus el>. Quoniam Igitnr ia. 
Mp" H- ^"i îriaogulo B r K ab ^ngub reăo dufta eft 1 perpemficin 
'. î. lUis In Eafira B K, erir 61 at! I O, ut (d) B K ad fC I. Erţo 

lâ)firs.l.6. jijtio rfupticah Blad IO ^ualis dl ratioBi duplicatJt BKad 
,j>, , Kl; hoc ufl fquu B K. KI, K O, (r) Jum crej ptoţoră». 
/.^37e mlejj aqualls nlioni BKad KO. 

(O tir Inf DcindequiieftutOKadraiiimii AB, i« f/)OBadB0l 
i / / W gj.;( ^yp(juj. invCTtendo D B ad B o, ut A B id O K : fc per- 
mut. DB adBA, nt BOad OK: & compon. DA idBK 
ut BK ad OK. Quoniam igicur jam altcndi rjKkmem BK 
ad OK duplicaCani ciTe r^tionis Bl ad IO, ac proiode xqaSr 
(()j(ri,);ii.km f^J rationi circuiorum radiis Bl, IO delcriptorum, erit 
quoijuc DA ad BA ut rirculus radii Bl ad drculura rada 
TO. Tfptur conus lub altitirfinc DA, & bafi drculo raiIU 
(hy\T,r tf. jo, hoc cft cirailo Q.T, ^equalis eft fh) cono £ib altitudine 
'•" BA 



Ex Arckmrie, ^l 

^ I, ft iMJî circula niiiîBTj hoc cil feâori fphsrica AIBG. 
Quarc ii lam ■ fcflori A 1 fl G, quam conofiibDA & cîrculp ^-remnl. 
QT, aildatur idem i-onus lAG, tota crunt iquulia) vrdc-f'^*- *"J"" 
licei Icgmeatum Sphxrlcum ILBG anjuabicur duobiis conis, 
quonun UDUS eft, qui fit fub bifi QT & iltitudinc D A, a'- 
tcr IAC, fub eadcm tuli QT, & alntudine OA. Sed bt 
duocoQJ f conficîunt conuni 1 DG. jErgo li^mcntuin ÎL j rmi nt 
bCcoaoIOGxqudecnc Quod crat ricmoaftraaduin. h- '•'^ 

Eodcm difturfu crit fcgmeatura IS K Gxquale cono I NG 
eo Tolum muraco, uc comit 1 AG ^ui prîus addcbatur, jam 
aufcratur. 

Pars 1. Patct ej prima. Njin eoni IDG fc TNG funt in- 
ter Ic' liC DO, SNO. ErgoBc&gmentalLBG.ISRG «miUii, 
ronis illis «qufllia, funt inter ic, ut rcSi DO, NO. 

Pars 3. Patet tîniiliter cx prima. Nam conus IDG edad 

1 18G. t ut DO ad BO. Ergo & legmcntura IL t Pt'*** 
1, 1 DG xqualc, eft ad coDum I B G, ut O O id B O. H 



I 



Scholitimi. 



X prima parte hiijus thearcmatls , habetur alisi eaqiiţ 
facitlima rcgmcnrorum /plumcoTum dimenlio) 11 oiiiii* 
eoni IDG, ING mcnfurcntur, «jiiod fict fi * terţii pir- * nd^fiM. 

reâaram DO, NO ducantur in circulum QTi fjli.lagmt. 



pROPOfiTib xxxn. 



I 

^Ctmamunis fphatri aC cvlindri anii e(hj' B Q, Conus vert> 
inaiimus hemlfphasrio EOBD infcn'ptut fit EBD. Qiiii 
cylindrus EK, ffetrtifTi! totiusGK J triplus • cft eoni EBDj ^ 
hetnirphiriutn vcro f cjufdeta eoni duptuni, patet cjiindrum J^*'..'^ 
EK elTe «d bcniiliibmum , ut j. ad 1. Ergo etiatn totuj |^,,, ' ' 
cylindru» GK eft ad totam fphiram Q_EBD, i:l J. ad 1. 
Quod erat primiim. 

Drinde quia cylindri htuS KN e(ţ «quale bilîs diametro 
GN, erit ejuj fupcrficies abfouc bafibus • ijnadrupla baftos iip,rtirell, 
H I, ac proindc cum bafibus, Itoc eft tota cylindri foperficîei ţ, ia, j^i^» 
i^it fecuph bifeoi MI, qu;r par eft maitimo fphira eirculo. 
Atqui Iţ>tizrx Tuperficies quadrupla eft maximi circuli. Ergo 
tota cylindri GK Toperfieies eft ad fphivB liiperiîciein. ut S. 
a<J 4. five ut ;. ad 1. Quod erat alterum. 

P a Igitut 



I 

Pil It. 



Li) t" fcyi 



Thearcmata fileila 
Igitur cylindrus Sphxix filii înfcriptK fie (bfiditaie & tot» 
fupcrficîc icf^uiiltci' ell. Quod erat demoiu'tnuiauin. 

QUanti Itoc throrema fccciit Archimedes ar;guiiiento ciî, 
(]\iod tumub fuo fphatram q-lindro infcriprani appoâ 
voluerit. Atţuc idcirco fortaflc inter alu tam multa tt. ţn- 
cltra înrcnta Jua hoc ilU prst rc!i<juis phcuît. quod Bc COTpo- 
rum & fupcrficierum corpon ipla conducntium cădem ellet 
atque una ratioaalis proporiio. Similem atieâiantim tdcnti- 
taic, anDulos iateranaulorcmquc TuperScics demon Hravimoi 
Mb. +. Cyiindricorum & annularium prop- i ţ, 14, ly. ftJ & 
ipU in Ipnzra aliud mthi hujus rci nemplum lUoftre CeCc ob- 
tulit. Dcprebendi fiquidera> queitiadmodum fphxca ad cy- 
lindruni rcâum, fe ambieatem (oui neccfTjio ar^uilaterui e- 
4tt) eft lam Ibliditiitcqiiamfuperfidc, sc 1. ad ţ. itarphxran 
td xquikicruni ctmuni te ambientem Ce Ibliditate limiliter & 
£ipcrfii.ie cam habere proportionem qoam 4. ad p, Ex quo 
dciodc illud conlequitur, feJqui^lteram proportionem ab Ar- 
ifâlimede in cyltadro & TptLEra repertam, in trîbus Iblidifl, rpbl- 
n, cyiinJro, £( cono xquilatero continuări. Utriuiquc demon- 
flmionem, pluraquc slia theoremata noiha, quibui fphirz 
natura mirabilis amplhis innotcfect, tredecim fcqucntîbua pro 
ţolitionibus Lomprchenla, rubjungim. 

PROPOSITIO XXXIII. 

SVferficies fphara dupla eftfuperficui cylindri jM- 
krati fphara i»finpti. 
Quadratuni maxima Iphxrx circule infcriptum , a quo io 
orbem duâo defcribitur quadratus cylinarus, cito ÂKL, di>- 
caturque A L> diamcteT quadrato & iphxrx couimotUE. Qao- 
niam quadratum A L par (m) cft quadraiis sequalibus A K, KL 
crit duplum unius AK. £igo ctiam circolus dianinri AU 
dup!us(^J eft circuli, cujusaiametcr A K, circuli neoapeCM. 
Âtqui fupcrfieies rphirs quadrupla ţf; cil clrtuli, cujus d» 
iQcier AL, is cnim eft m^iXimus fphxrx ciriulus, cuin AL 
£[ Iphxrx diamcier. Elrgo iphxrx fupcrficici oftupia eft cir> 
culiCN. Se.l quia LK, KA. (J) xquaics liint, cyliiuiria 
fupcriicicG ACL i;iiaiirupla(f; cA circuli CN. Ergo com 
Jpbsrx IJjpcr&CJCgejuldem circuli oitupiaGi, cylindricz fi^ 
perfidei dupla crit. Quod erac demanfttaiulum. 

PRO- 



Ex j4rchimede. jj, 

PROPOSITIO XXXIV. 



F 

^BPharte fHpcrficies ad totam cyiindri ^nadrAti Jîbi f«- '■*■ 
^3* injcriftt fMptrficitm eam propamonim habet, 

PonanturniJeni} qux demonn.prafceJ. Quannm cyiioiJri 
htus LK & bafis diaraeter AK * »:<jiiales fijiit, crii lupcift- ' fr fyp. 
dcscyliadricaCL t quadntpli bafis CN, ac proinJe tota cy- ■{ pir i-t 
lindrHuperâcics ad utramquc bafim CN Ec SL cRut i5, aii 1, f- n^tu) 
Atqui fphxix fupcrficies eft ad utnmquc liniul balxin CN, 
SL ut 8- aj 1. cum in prsced. oflcnfa lit eflc au uuam ba- 
ian, ut 8- ad 1. Ergo Iphxric fupcrtîcics cil ad cyUndricam 
CL fuperlidem ut 8. ad 6- fivc ut 4. ad 3. Quod crac dc- 



nunArandum. 



^I tor 



drellarium. 



Cj'liadri n£t\ fphxriE circuni&rlpti fiipcrlicics, ell ad 
totvn fuperlîcicm cyiindri xquilaleri infcripti, ut t. ad i. 

Nam drcumicripta cft ad rphxrlcain u[ it.adg, perja hu- 
r,_. .. . . .n . , . ^ -_. . . „ ^^j g^ p^ banc. 



H" PROPOSITIO XXXV. 

CZJJHfiMnif;poriiotiiifpbitri€tfHperficies (ILBG) Fiţ.ii, vtf 
ad fHperficiem corn maximi infirîpii, e^m rit- ^'' 
ti§Htm hahct^ ^Httm cam latHs (B O'J ad kafis m- 
di»m (00.) 

QuonJam portionii ILBG fuperficies (a) aequalis cil dr-f^T„ij, 
culo rjJiJ BG. vrit proporlio cjus ad circulum Q.T, iiafim *«ji«. 
ncmpc luam & eoni, duplitatj (i) ritiomsBG ad GOj hoc (>' ?'''"'■"' 
cft ((J raiionis fuperlidci conic* I BG adbalim caadLuu QT. fj" '*" 
Ergo liquct (J) Aiperfii:iera I L B G eflî: ad fupcrliriem eoni- (dyi-^ dafin, 
cam IliG, uc cadcon conica IBG eft ad bafim QT. Quare io.',j., . 
cumconicalBGfltadbaliniQT. («JutBGadGO. eciam ,jj'y,^ ,'^, 
^rtîonis fupcriiciei crit ad conicam IBQ lîbi ioTcr^cam ui %ai. 
Q G ad C O. Quod erat dein. 

V j PRiO- 



PROPOSITIO XXXVI. 

F«- "*• TT ^"'iff fiorii fmperficiet (EOBD) aJ tem i»«u* 
Xl »»' /w rcth tn/cnpri fitfierficiem (EBD) 
eaM rMiomm hgber, ^itam in /juaJraia Mjunmr 
fid tâtui : Ad Juperjiciem verv Cont Jîmihs crrCMm- 
Jîripii, Ml lamt m ^uadnuo ad diametrum. 

1. P-ttis dcrootidcatio ex prxccdooti eft manifcfti ) eft 

enim portioait cujul'cuiKjue, ac proiaile & bcmilpb«ni fupcr* 

tki» tO&n ui «ini<::im inicripmn, ut BD ad DA. EA 

antcm BAPKijuatitaruni, oijusaUaiotcr cit BD, latiuDA. 

Hl.6.til.t. . j, i^s. Scmiirn c]ua4rati circulo ftuju* ccntrum A) ăs- 

cumfcripti, clto EBC, qiuciiLa 3xcm AB drcunuâagigna- 

tur conut hcmiiphxrio confcriptuE. Quoniam quidntum 

'ttnttx ,EC (luplum * dl qu:iijriti ES, fco GI, ccisjn circulitt dia- 

47- 1 1. meni EC diiplusf cd circuli tujut dumerer GI, hoc eft cir- 

t/«ri./..j. culi HGD!. At^ui • luperfici« hcnjifphirrii cooo EBC 

"Per 14. inrliJi cjiifJem cireiili dupli eft. Ergo circulus «Sarnetri E C 

■'"■ fjperficici hcmiiphiriui jeijualis cfl. Qpare cum iupcificio 

+ P*r 14. conica EbC fit ad t cîrculum diametri EC. bafim tietnţe 

Ihi^^i. rmnii ut btiu BEodbafiindiumEA, erii quoquc vf fiIpe^ 

ficiem heiiiilptuericam fibi iorcriptaiii ut BE ad EA, boccA' 

Ut libmctfr in quadrata EBCF, ad liium Uiui. Quwl 

crai dL-iuuQfb'iinduiiL. 

PROPOSITIO XXXVII. 

ri^.uin, CP^*f* *id ijHadrAiam rhembum comcnm fihi 
cmi-'i-']. i3 circHm/iripium, ar /oUdiiate ^- fiiperfieie ttm 
'' prapori ienem Mei qutim in ^itadraio IttHi ad dîH' 

pteiTMia. 

Maximo Iphane cirojlo HGDI circumfcriptum ello qoi- 
dnfiim EBCF, a quo circi axcm BF io orbem afto, rhom. 
bu! conicug gignitur Iphxram acnHcas. 

Ut EB quadnti latus finfpice Fig.S. I.4.J id, diamcinim 

EC. iu tiat S adR (inlpicc Fîg. 13.I. f.) (]yi propotcio per 4, 

tCTnitno» S,R,Q;0. cominoctur. Erit igitur r„tio S ad O- 

j ,, tripiLcau* rationis S ad R, hoc cil. EB^d EC; & ntiiT 

ir. i f. O ^'' ^ c"t duplicata rationis O ad Q lîve R ad S, toc cft 

iltriilă. ECaJ RB, ac proinde f Q cjl ad R, ut quadratum EC >4 

' (|u3jntua) £3i imde O cĂ dâfU ipfiut R. His ita aa^- 

tulii, 




, îmdligUurrhomboconicofplirradrcumCjibi SBCF. 
Eritigitur ipher» HGDl »J Iphwam KIJCF in • raiiQn<; " ^' i!. 
tripliCiifl di;iinnri Gl, {i^ic EgJ ad duinctrum ECi iioc cit ' '*" 
fquoJ jam oftcndij eni ut S i.i O. .sphiia autcai E B C F cft 

.((]uoii oQnuii liipra) ut O a.l R. igitur ex sctjuo Iphicri *^"'' 
HGDl cft aj euutJtao rhon'iI)um> qui ci cl^ drcuailvripcus 
ut S cft aORi hoc dl m ip i|u.>Jr3tu Utus EB i*i dtamcif iim 
EC. Quod o:^ priBium. DijulIc cx fecund» parte pi-xcc- 
dcoiis piiei hcoiit^lurii liipcrlik'ierei «ITe ail lîjpa^cai cosi 
E B C, ac proindc Si tonus i'phjnv lupei ficum cile aii f^pa- 
" ■ totiusrhoniLîEBCF; utl.tus inquadratoaddiJiuCr 
Ergo (ph.cra t.im lăliiiitife quain riiperlîde cft aj 
Mwbum <iuadiaiuni E B C F, ut in quadi'ato Ijius ad dunic- 
<^>d erat dcmoallr. 

PROpqsiTIO XXXVIII. 

f^perficies portioiis (HGKD) conitm a/^mU- Fig. ij, 
n(BKD) ca^iottis, diipU efi fitperjîctti 
tjmjeiem ceni. 

Paiet limilitcrox %ţ. Niflafiipcrfidet pottionis BCK.D 
eft ttd iotriptam conicam. ut • B K ad B A. Sed yuii coniis * *:" '*■• 
BKD «ijuilucrus ponitiiv, Kli eli iquaiis UD. ad«*iwe '"'"'' 
duph BA. Ergottiain liiptTtîcics BGFCP dup|j cil iuluiptsţ 
CDQtcxBKD. Quod cv4t dcm. 

kpROPOSiTio xxxrx, 
Phxra fuperficits ad totam cont itijHilaitri Jibi ie- Fig-ij. 
firipti ftţcrficicm tum preper'iO'tem baiei , ^^ 

^ ^M^m 1 6. ad 9, ^^^| 

EIlo. Z. fţivtix centrum tx. conu« zquil-tcrut fphxrx in- ^^H 
fcriptus BKO, axis ip{ixrx ac cono CQiniininis KZAO. ^^1 

Pei faune fi ferelur fphicra ac cuius. prgducKur in Jplixra 
circuluK makiniiuj O B K D, in eoim aiircin tn .ogulum xQui- 
Uccnim BKD, cujus upum Jatutfl AD evjt dumctcr bailioB (,)p,r*&. 
coniac Q.T. Et quia axii eoni K A fcdus eft hali Q T. crit V /. , ,. f 
angulut BAK (») totkos. igitur quidntum'BA i(jii;dc cli (()■ /"»»» 
(*J reftingulo KAO. J^ai quia ;j[us arouilateri trianeuli ?'.'7-tfi. 



,£*■ jirchime^. 



)s arquilateri triangult ?'.'''^^' 
iltindit (f) quanara axis p.fiţin AO, crit reaingulum ff',""t, 
- ~ ■ cft quadratum BA. triplum qui'trjti fiO AO. i.ţ„',.i.6^ 



I '%g 7beortm»ta feleSn 

drati A O, crii qiwdratum radii Z O ad quaiiraium tadii B A, 
'fir i.I, I». ut 4. a'i j. Ergo ctiam " circulus O B K D cfl ad drculQio 
QT ut 4. ad j. Ergo funt quatuor circuli OBKD, hocelt 
^^•"H- f tota fpharx DG lupcriidw, ad circuium Q.T. ut ifi.adj, 
*tnmtL Atqui'fupprfi.-iMContsquilateriBKDeftad circulura QŢ. 
t.f.H.lm- bafto» nempe fuatn, ut 1. ad i. ac proindc Loni BKDtou 
j »• fiipcriîdcs, una cum bafi fcilicet, cft ad bajîtn, nompe circu- 

lura Q_T, ut j. ad I. fivc ut 9. ad j, Ergo cum oftendcrim 
• (jjhiri luperficicm cflc id eundem drculum ut 16. ad j. erit 
Iphxnr DG Iup>-Tfî<:ies ad totam zquilateri ctmi iupet^ckin, 
Qt ■& ad 9. Quod erat dcm. 

jiliter. 

j.f. \i.l.^. vJtam axis pirtem AO. erit quoquc fphsrica fupetlictct 

+ JW17. BOÎ) t quarta parg, ac proindc fufraficics BGKD, tta 

*^'*'* quartae luperficiei toiius Iphira;. Quare fi liiperficiw totl 

fbtuaturclTc \6. &GK.D ru{Kr6irics crit 11. Atqui Tupot- 

"itTfTii. cies BGKD * cftdupla luperficiei iTonira BKD, acprtHiule 

adcamcftuc ii.adâ. Ergo to'i fphjera: fnperGcics cft id 

conicam BKDut lâ. ad 6. Deiodc quia fupertidcs eoni 

tt^it^îm ^^^' (utpote iquiUteri) dupla t cft bîfcos QT, liquetfa- 

jM.' perfitiem conicam BKD fnimirum ^(quc biJGJ dlead» 

tam eoni fupcrtîcicm, ut 1. ad ;. hoc ef) ut 6. ad 9. Tginir 

ex :cquo tou fphirae fuperficiea eft ad totam xquil.«eri «mi 

infcripti fupcrficiem, uc \6. ad p, Quod eraC demonfti. 

PROPOSITIO XL. 

'* *î. ^Phara fuperjîcîss ad a^uilateri cont fibi ctrcH^ 
l3 firiptitoiamfttperficiem, tam frofoxtiOHtm hâ- 

hec, ijuam ^. ad f). 

Circulo fp'"*"^ rna\imo BPM cirrumfcriplutnfit trîangn- 

lum squilatcrum DOF, a quo ci"ca axeui OAB in orbWO 

duâo, produâus fit conu5xi^uilati.ru)<phxrxcircu(n&iipnii. 

£quilareroautcm tmngulo DOP circumlcriptut ctiam Jît 

circulus. NDLOF. qiicm patct efTe conccntricum priorii 

•jHtor.L & axis OAB prodiicaturinN. Quomam BN cft*quartapari 

T- p. Ut. 4. ajj5 Q u_ patj.j o N effc dupUm K B. Qiiure cum ciraiJonmi. 

tffra-tii. ratiofit t dupii.aia rationisiiiametrorum, erit circulus BPH 

ad circuium NDLOF ut 1. ad 4. Atqui oflenlum jaradLin 

demonftrationc prima prEtcdenti, drculum NOLOFtife 

ad droiltini Q T| bafim eoni zquilaien Tpkiţrs F L ' 



Ex Archimtde. j7 

«t 4. ad 3. Ex " squo îgitur eirnilus B P M cfl ad circulum *!" '■'■• '. i- 
QT ui I. ad j. Ârqui tora eoni DOF fupcrficiu circuli 
<iT t tripli cft. Efgo toia eoni iu pe rfidcs ' circuli BPM f p" cmi. 
.aoncupla eft. Quarc mm iphsci^c TP liiperficies ejurdcm '-p'*-*^ 
circuli BP M •quadrupialit, crit tota cotii aiquilaieri DOF ■'"■ 
iiiperficieî ad iuperficiem fphxne. cui circumfcnpta eft, ut 9. t,y^, 
ad 4,. Qiiod ciat dcmonllr. 

PROPOSITIO XLI. 

/T~} Qţfilateri eoni fphara cmumfirifti tatu fit- ^'i- »*■ 
J.\i perfîcics ijHadrnpU efl ptptrficfci totins corn 
nfcripti tidem fph.irg. 

^quihteri eoni DOF cireumfcripti tata fupCTficics eft ad 
fphrrse fiipcrficjem ut ■ 9 ad 4. & Iphira: fuperficics eft ad * ţn feu 
eoni infcripci »juilaceri SKTliipt'rficiem ut f lâ-^idş. Ergo t ("îî- 
ot • «qualicatc pMtiiib-iCa circumicripti xquiUttri eoni tota '^''"■ 
faperficitt cft ad totam fupcrficiem tquilatcri inlcripti, uc ^"'^'' '^' 
16. aJ 4. lîvc ut 4. ad 1. Quod erat demonii. 

pROPosiTio xur. 

SPkara ad injcriptum filti conum tt^mlaterum ^«.a?. 
(BKC) eam ratimem haht tjttam ji. ad 9. 
Spliira 5: conu* B KC feccntur plano per axcm commu- 
nem KO. fadente in Iphsera circulum m^xiinuni OFKI. 
in cono autem in triangulum njuiliierura BKC. Duâo 
^ode plano per ccncrum A a:l O iC rcâo, ablctudatur hc- 
DU^Kxrium FGKI. cui infcripcus iatciligatur conus raaxi- 
musFKI. Quoniam irianguli xquilatcri litus BCa'fcinlit 
OP • quartam paitem axis OK, eril PK ad AK ut 3, ad 1. * ftr uni. 
boceftut9.ad 6. BaG* vero QT cft ad circulum OFKI, Î.J'-iî./.4- 
hoc cA ad baTini ND, uc j. ad 4. hoc ed uc ti. ad 8. utî 
jBtetcx dcraonftratiiprop. 39- Quarc cura ratio eoni BKC 
ad conum F K I coniponatur f ex rationc altitudinii P K ad f pirfii^i- 
altitudincm AK (hoc cil cx ratione 9. ad 6.) Szex rationc ?■"■ '•^'■■ 
balii QT ad balini ND (hoc cil ex rationc 6. ad 8.) eric 
conus BKC ad cpnum KKI ut 9. ad 8- Quarc cum Iphsri 
CGquadrupîa f Ct eoni FKI, erit conus :equi]a[rrus B K C »^ ..^ 
_ ^IphxramCGj ut 9. ad 31. Quod erat deraenftrandun», 1,^^. 

PRO- 



ThcoremAta ftltil» 

PR.OPOSITIO XLIII. 

/'"' Onns 4<juilaterui Jhh<ir<e cîrcHmJcriptm} c«a * 
V^ qmlatm eidem Jpbara infcripii attuplm tfi. 
Fii-^l. ConiEquilacerifphîCTxrafcnpri, &cinnimtriptifintSIU' 

& DOF &»iiscommuniseftoOKB. Scceotur dciodepli. 
DO per axemumconusuterqueqiiamrpfaxrai eruatquc loăi- i 
oacs triingiila duo xijuilatcra, £c cuculus BPM maiumţl 
•"•*'"• eircj trLinguhim qaoque DOF intcUi^tur deicriptat dtf 
circului NDOF, Ecaiis O CB pruducamr in N. QcMiifltl 
vcro îqQilaicri trianguli laius D F abfcindic anis CN quB- ' 
(i)?/rnnL lim (a) pjrteni NB, patet NO. efG liuplani BK. SimtiiWt 
/. J.1Î./.4. quia aequiiateri altcrius irianguli latu! ST abfciadit axeo»BK 
(b) r^ iim, (A) quaitam p^rtcm BC, em NO sJ BO. ut Bt «d Cfc 
""* & permutando ur NO ad BK iic BO ad CK. Ini NO^ 

ph eftBK. Ergo«i:jni BO dupia eftCK.. IgiturobfiBi- 
'(c) rfr4.is. litudinem trianguloruin DOF. SKT ctiam fc) DF & ST 
diametri videlicct baliiiin conicaruni. lunt inter Ic ia prapor- 
tionedupla. Q^iare cum eoni DOF, SKT, Cnt linjiles. ic J 
(d)r;rii. proinde eoruni proportio (d) triplicaCl fit proportionii Ji* I 
'*■' ■ mctrorum DF & ST, qui cil t. ad i. erit conus DOF ti I 

Conuin SK,T, ut8> aii i- QuoJ eritt denioaltraiiilum. . 1 

PROPOSITIO XLIV. 

fi , ^Ph^raadcircHmfcripiittft Jîbi ceitnm aanihteruU 
^' ' kJ (DOf) 0- j4>Udiraic dr fHpeyfaie , (Am fn- 
ţortioncm habst, t^uam 4. ^d 9. 

î '" 41, splren T P eft ad infcriptum * fibi conum asquilitcnini 
jH,. gjj^_ ^|. ^^_ j^ ^ Infcriprus autem SKT conus se<jui!at* 

■ŢTirfrfi. j.^j eftad conum »juilaccrum tircumfcripcum DOF ut t '■ 
ad 8. hoc eft ut p. ad 71.' kitur ex jequo ipha;n TP dliJ 
conum iquilaMTum cirtuttilcriptutn DOFi ut j*. ad T"" 
hoc eft UI 4. ad 3. Propofiiionc lutem 40. demouArarinrii 
etiam fphîEtx ruperficicoi efîc ad lot.im squilaien con! cir- 
cumf.i-ipti fupcificiem ut 4. ad 9. Ergo Iphsîra & folliSme 
& Tupcrficic eft ad xquilatcrum conum hbi circumfcriptuin ut 
4. ad p, Quod crat demonii randum. 

Qiiţjd igitur iji fph:era & cylinJio fphxram ambienic ui- 

ratue eă Archimedct , id ipfurn in fp^tra & xquihii/ro coM 

- amtiwitc fpluErani. jam demondravimus, ut viiielica: ft firiU 

dicatum inter fc Cidem proportio rationolis, qu(e Aipa^ 



V^m.! 



£x yîrchimaie. 



!• exiftat. Qiiemidmodtim tntm iile reperit fphznm ad 
c-yiinilrum eQl; tani foliditate quam ibperficic, ut ». ad j. ita 
DM <iocuifno« fphafram & fflidhatc & ruperficie elTc nJ CD- 
nuiD xquilaterum fc ambicntcui, ut 4. :id 9. 

Hific vcTo illam ipf^m f roponioucm, numfc fciijuialţerain, 
*joam «tiftwe fpliirani iiitcrac (vlindrum Arcliiinedcs-tridi- 
dit, ab stjuilatero cDDo urtumlcripto Se iuiidi[:.ie ctiam ac 
Jbpcrtîde continuări nullo negotio jam dciTionllrabiniuii at- 
^l ita hutc paritcr opjfculo finem imponcmus. 

PROPOSITIO XLV. 

P.OfMt aţuiUterus /pb<tr>t circumfiripmt, c^ cj' v 

r UndrMS reSltfJ fphdra fimtlmr circHmJiriptHt, „ 

•ujd Jfhara , tandem proportionem ionii/inantt 'J 

m/e/qmaltfram, ram qne^iiftiliditaitmtqHam 

dfnptrjicitm in teiAm. 

1 per ji. hujus c}>lindrus rcftua GK fphKrain ambî- 
■ tam foliditate quam tau liiperlicic cil ad fphxram ut 3. 
id 1. lire ut 6. ad ^ E'cr prxccdcnccm vcro cinrumfcriptus 
ţiiurxxconu» xquiiatcrus BAD, nm foliditate. quam fupti-- 
Bcie cil ad Iphxram ut 9. ad 4. Ergo idem conus eil ad cy- 
/îndrum cani foliditate tjuam fuperficic, ut 9. ad &> Quarc 
kîc tria corpora conus, cyliadrus. fphxra lunt inter fe uc hi 
j^tBcri 9. 6.4. ac proindc contîntnnt proportioncm fel^uial- 
Q,uod erat demon ilraadum, 

^i/ msjonm Dei Gloriam, 
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APPENDIX 

§ua demonfîratur ex falfo foffe 
direBe deduci verum. 
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IN thelîbus Mafhematicis, quasLoviniî fcfqui ablunc ic 
llluflrifl; D. Theodorus D'lmerlHle. CoTOesdeBouchore 
& S. Imperii, magna ingmii commendationc St ludito- 
rum plaufu publice propugoasit, inter citeras propoâj 
allertionem hujulinodi: exfitifii ţajfe vemm Jiri3t tliă WH 
exemfiis Giomtmăi confi'mamus. Hmc aHertioQem libî Iţ- 
pugn:;ndaiiî lîil'ccpit vir CbriiVimus Daniel 1 .ipdorpius ia tf 
ţendipe, qoam operi fuo pererodito, quod Specimin» PWe- 
fijphix Cartefianae inlcripUt, hac de caufa adjuiuiit. Id fOB 
ca moJcltia & humwitite prxlUtic, ut tacile appaccat, boc 3G 
nnum tuiflc propiiUmm, ut veritacein alTequeretur. Nc tSr 
iem videar doctilTimi viri judiciuni parvi ^ere, hic îUi Utr 
yiler rclpondelio, & appenJici appi;nJicem rcpijOAin, 

CtiQcIufîonem igitiir oppugDaEj,m ilc demoDflro. 

Ditur afiertio aux diredtecx Ga. contr.difîoi i,i infcntur. 
Talis în prop, 1 1. î. 9. Eud. eft kcc : tiumrriti E mcntur n- 
tneTHmA.i^ax Jemonllrationc aiBrmativa intcrturexfuaco 
tradiâarin : £ nen mttitur numstum A. Qiiod quidcm cţ 
wjue cercum, ac demon (Irationem îUara eflc legitimam î Ti- 
lis in Eleraenris hifce noftrîs prop.+. 1. 1 1. elî bac : " RtS* S^. 
nan tft ţerţendicaiarii pUna CA F, qu3e affirmative dedydbic 
exfua coaX.mXii'ioth: riăaB^tji perpendicularii flanaCĂt 
, Talis ia propoiitione noftri ; j-. I. y. eft hic *. -ţ A tfi ti 
S, ut E ed Z, quz djreâc infertur ei fua coutrsdiâoiu: 
A non eft ai B, ut E ud Z. Talct denique rcperiuntar apud 
Cardanum 1. j-, de proport. p. 10 1, apud Theodoliuin {COO- 
mcntanteCUvioJ 1. 1. fph. p. 11. & noi plurcs lîmiics poHu- 
•.'inuE cxliibere turn Gecmetricas turn aliss. 

Ecce libi cofmogr.ipliicam unam, ouam in iiiâem rhetibia 
dirputandam propoi'ui. Marii, amnifque adea humUi Jitţtt- 
fkiti to ipfo concludilMr ejfc fphs,rk», qua id ifegoi. Pooutf 
vcra c<le ejus contradiâori^ : Marrs {uperfifiei fphttU» M 
ift. Quoniam igjtur miris fiiperlicies fphxrica aoa clî i erja 
omnes liipcrficiei maritim» pirtes nor diltant njualiiCT 1 
.4icţicrti. ErgD uni elt aluor altera, (alciorcm cnini cQe wA 



■Uadefl, quimlonginsa centro rcc«derc.) Ergo aequ.r aU 
tiwcs fuitt, deduunt rcribi minus alias Cev dcfUrjoru, honc 
enim dTe humidi aaiunm cxpcrieatia conllat. Ex «li aiitcm 
^efluxu neceilâfio oriiur omnium pirriuai mpcrfidci raarid- 
nx xqualis ahicudo. ka {lifbncii a ccniro. Aqualis vero 
omniuiri pardum Tuperliciei maritimz a cctitra dillinm ia- 
tot Iphiiiciiaicm ejui perfcflam. Ergo aiurii ftiţtrfiăti ffht- 

Habemus igirur hane: Muris fuţirfieies ffhtricB tf., direâe 
& aflîncalive dcduâam cx Tua concrodiâDria, maris fiiftif- 
tiri ffhtrica nm ijl. 

Mâncat igitur «tra oinneir controverfiam cflc, darj afler- 
tiones, qux dircAe ex luli nmiradiâoriis inreranCur. Atquî 
>flcTtîo, quj; ez fua contradiflaria direâe iatcrrur, nccef. 
fino (rera eft, ftum fit axioma per fe clariflîmum, id neccf- 
firio vcmm cile ijuod Tuum coniradiâorium deftruiti dc- 
llruit autem fuum coDtndiâDrium, quod ez fuo contradî- 
âorio dircftc lequitur.J Ergo £c allcrtionis contradjâorja, 
a qua videlicet dedufta eft affcttio, fjlfi eft, Ergo ex fiilfo 
direâe & :iflîrmative . dcduâum eft vcrum. Dcmocftrata 
ţitur efi condufio in theljbus propofita. 

Qyod vero cjufmodi denionilratio, <jiia aflertioex fua con- 
tradidiorii ftlfa direâe infertur, vere leicntiam pariat, fie ut 
ibfque ultciiori ulU dcduâtonc ^d impolTibile, de aflcrtionîa 
veritate fecuri eflc dcbeamus, tx jani diftls maniftftum eft, 
cum luroine nanirs notifTimum lit, id necedaho verum cfTci 
quod Tuum contradiâoriuTn dcltruit, hoc eft quod ex fuo 
contradiâorio feqaeta legitima 6c neccfTaria infertur. Quod 
(i veruRi ikducatur ex f41b quopiim fiU non coniradiâorio, 
he^uaquam lalis ratiocin iiio fcientî.im p^rict, nequeenim de 
veritate alR-rCionis fie deduâx fecuri ellc pofliimu!, cum în 
ca ratio jam aliata deficict, Et proprium falfo iciamus efTe, 
ut ex eo iillâ deducantur, 

His rirc perccptif tarile eruditus Leâor pcripiciet, nihîl 
oput efle, ut fingulis Clariitimi Viri c^jcâionîbus & argu- 
nentis retellendis immorcmur, qux vel contra nie nihil »- 
ciant, vel ex jam diâis foluta intelli^tur. Quia (amen 
non omnibus ad ra:inum erit opus cluifTiini Viri, vilum cH 
fingula brevitcr attingere. 

Primum fupponit ex Dialeâica quxdam de conftquentia 
^ireOai 8c diâo (ut vocantj de omni & de nullo. Tum 
fimtcntiam c>:poait liiam nollirx oppotitain. Suhjuttgit deiode; 
hmu femtntium mtatn jiabiliB tfir/Unc amninm mrnm, ^u» 
iiffiTriţigt lidnUMr. 

Trimitm 



Frimum (inquitj jHti tu f*^i i-* 
tni/limit huimfmedi /ylltgîJmHi ; finii Ua ift Ufii. Qmâi 
fdamaf tfi In. Lrgo ommi MÂvrutiifi Ufii. In ^uf &C Tii 
jyilagîfmo id proiT^aidam aflcrtioocm mcAm ego aoa utu). 
in quo TÎddicct vcrum dcJudtur cx fallo noa cancndiâono, 

?ui proinde aiim, ut odenJi Tuprai icicntum noii puiu 
rimuTD iHud îgitur me non tangit. 
SecHidiim gmus BbjtSianitm (incjiril) eonfiituum hrftth^u 
Afi'onotMitât t^. ^t licti fSiti* iMUim /mi t^ fiiif*i ' 
ff/a JB.VM <*J cdcuiiim ttli/ifiim, 6- Mi eiftrvMtiawiias i 
bfiiiui Mnvtnienttm jf/îrofwmi txhiim. Deiodc ţoii^fam 
nulcis cooccniJiTi hinc nan probări verum ex ţallo direâc 
«Ucl : l'rijrtilicr (iuouiO i«^ ItrtUm iafiAtuUm, quian tx w. 

' iuta fulJUtfromrrtUctt.Uc. coDtendique larfum hic noa 
dici cx falfo renim. Quo quidem ia ulroi^ue, curţi illi ega 
pline iLflentiir, netjuc ullum inda pro aiTernonc nu irgn* 
incncum peianii non mc magis illa nnguai, ^lum pn* 
hiiim. 

, Uitituu litJiiqtu tijeSîtntj (inquit] "oi" fietffioit, mtii 
4*monfir*ndi ab EncliJi p. tUm. ţ. ix. C»rÂane Z ţ. Jtfn- 
fon. f. lor. ^ Thtsdejia L i. (ţh. ţ.tx. aihiiui. qii9 ns 
digrcum imcndifle piitat. & vere. Eji hîs iiquidcn) âcnaiv 
Aracdi iDoiiis . cvidcnter fam demanftravi Aipra, u fiUb 

, tfci rlireâc varumi oequc affertur quirtipam a OAiiflituo 
Vira, (juod d()niacinr:itionamaunru(iiallrmct. Verfa»Qwli 

' «d p. 1 1. Iii). ^ recitaţii, lubjungit cs coiem Cbno denww 
AratioDcm p, ia. 1. 1. fph. Thiradoiîi: Turn (in<^uitj MVh 
fwm fatear, mt/iit fum qmd CUvh r» miatim ■venrrir, mi^ 
C»rd*m,qaAre infaliinm hune ^ mimbiUm ^irrmmtmmkli 
Wmdumi^fulievmnf, ^ui lamtn L>luii vildt fnnuiiaru^' 
C^ dMbiu frintifris omniHm rvidmiijjimii ^ natmr* nei\0m 
luliiur, hi/ce netnpe: i^imd idim nan fo^ljimul tfft ^ mt» t^, 
n, qniidli6tt autjît aut non fit. Quid Cbvio, Carlmo, 
fc cum jftu aliifquc cnnin milil, in hac argumentând! font» 
fit viliim niirdbile, dicere in prompcu cit « hoc aimirun 
Mod aScttio probanda (G sft cemnini fpbxrej diieâe Ct 
fiia cotitfadifloriai fG non eft reiiti'um fpbxra;) conicquen- 

I <llic IcgiitRiiE ac ncceilâi'iiţ ^cducittir, Qiiod quijtni ^uoatf- 

, cunquc cvcnit, admiriiione riigniina cft. Tiintiim veto abeft 
Ut hic ratio demonftrandi Logids valdc ftmiiiirii fir, ui e- 
tiam non defucrînt dotliiriint virj, quibus ea impoHiUlIs vl> 
dcietur. Uc deindc oftendol vir Clariit hoc ditcurJii rerunl 

I CI falii» non deduci, repetit dcmonftrationeni propafitimui 

Thcodofiana; fed forma pUnc diverfa â Claviana iila. qiuiii 

priiij recitaverat, in qua vii arguroentationi» inter noj con- 

voiai» 
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j troTcrCe clariffime cemilur. Subjungit dcaique: ntepit tgi 
^M /ynn» /am kt txindt -viJm f hMiM, ^m f^iao tx f^fa 
^Bwrâ JlnHeJi^nn: ■ IUm4 lamm vîje*, ^utJfi a dimtn- 
^Kw MO r# ctmrum /fh*r*. (tuII. ctcJd diL-crc. paiuunr, 
1^^ dtmoiiltrari niK]u«t, cjuod f^liim efl^ niceţarioj:! ad, 
I imtttnJa contrnJieloria t]l4i Apfinativa, ^ued G J& ctmrttm 
Jlhtrt. Ki hzc vertM rrpctOm (Miitpandlo demon ltrat{oacin 
ftperiiM Jatnm, qiio, opiaor, titt. ut V.C, tamtUi. quDtlell 
■ «imc, lynccus (ion cfl&t. clare pcrlpiciil clici tlin:£tc cx 
(ţrenip). 

Q admirtît (\A quod etiam co non Jante evioccrct- 

fiattaxIcmoHlÎTatio) fi G ponnrur non efTe ccntrum, feqrt 

kfitate abfoluu Bc torinali G eiTc ccntrum ; nunirL-Uum 

Eg cfic ceotniin. dircAc fet]ui ex fua contrajiaoria, G 

ţttXt «mmm. Ergo cx vi dcduâioaia eonttat vcrum cflc 

^ G Ut cratrum, cuHi bniiae naturali notum £c id cfle 

JIU. ^uod fuutn conci-adiiflarium dcftruit, hoc 

jjjoJ ex Tuo conCr Jiadrio dîrefte ieijuitur. Habemui 

3d Cx hic: (G non dl cetitrum) dircfte deduda fit 

ţ (Goft ccntrum.) Atqui hxc (G non cft conCrumJ 

cum Jain oflendcrim veram cflc haaj [G clV ccn- 

Ergo verum dircftc deduiftum cft cx fallo. 

i: funt, Erudite Lettor, qui liiper hac ^uxfliooe biwvl- 

itpQttViapponenda, Carterum nih ii dubito c^uin Ctnrif* 

ii lJp(torpius eadein aOimi :cijuitate rerponfoncm hanc 

Vita &i acccpcurui, ^ult dedit op^ugnatiboan fuini, & 

*" n««pi. 
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^, Ad Compa^orem. 

^J>hU figHTdrttm affgttniHr boc erdint^ 
Tdi. i. Mie fag. i. [ Tth.^. Ante p4g. ixi. 
Ta^. i.MttfAg.i^. I TdA. 5. anit pag, 147. 
Tab.i-amepag.-j-j. \ Take.dnttp.i.ofArchmtd. 
yi0igtuitmr awtmfic, mi cum expUcatafiterht, niM- 
ntntt mira itiritm folio alhtfigwa tot^ exîra Uirum 
nconfpetium vcniant,comphcai^ ante tMira Itbri mor- 
finei pructii rccipiauiHr. Expedietveroita complicări, 
Hifiguraituă dum cempiitatafHtriat,afpeQmpattiXt. 

To the Bookbindcr. 

Let the fixTabhs hcinferted in îhe fQlUnetHgOrdtT. 
Tab.i.before p. I. I Tab.^. hefore p. Iii. 
Tah.z-beforep.i^. 1 Tah. ţ. hefore p. 147. 
Tah.^.bejerep.j-j. \ Tab.S.bef.p.i.ef Archinieia. 
yind Ut them be infertedfoy tmt ivhen cach Leafii 
Bpett, [o far of it ai reaches 10 the Margin of tht Bta^ 
may bev-hilc, VJitboHt Figures ; attdtherefiwithihe 
Figures may intirety appLar, even tho' ihe Booi^ttffif 
ivere (hut. But let the Crejhngi befo ordered,that ■whtH 
eath Leafwifh Figures it foided ufi ii maj exaEilj ii 
toniain'd withi» tlxBook. But it will be conv.-nieatn 
have ihat jide of each Leaf which will be expos'd It 
■vie-w, Ti-'hen 'lisjolded up-, Io be that which has the fi- 
gureş Uponity audnot thatiuhich is blankj thaf even 
ihenjome of the Schemes maj be feen. 

Au Relieur. 

LesCplanchesdesFîg.jferoniinfereesal'erdrf^Mifmt 
X^al'.plaHChedevanttai.p. 1 ^.planch.devantizi.ţ- 

i.planche devant l$.p. ^.ptanch.devaHtit^'j.p- 
%.pla»che dcvantyj. p, \ 6.plan.de-v.i.p.\ră[\. 
Of ii fam Ies aiiacher en forte, qtte la pla»che ejlant 
mverte,iautelajig.pajfeprecife'mentlatra>fchedulivre, 
^ qH'atiţfi etie paroijje entii^remeKt, bîemjuoa referme 
le Uvre : ilfaui peurtant qu'efiant plic^ cile s'ujufie »■ 
vec lerefiedcsfucillet. Ilferaauffikpropoi^dc lesplia 
e»fhrte,^Hcltsfig.fe voyent-,^ ^ueledottKjoit cucht. 
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